يوم 15 - 05 - 2017 المدة: 3 ساعات ونصف 





بكالوريا تجريبي في مادة: الرياضيات 


المفم وض وعالاول 
التمرين الأول(04 ): 


الفضاء منسوب الى متعامد ومتجاذس 16 :5 0( 


نعتبر النقط (2 :2 :1(24)1 :0 :1(:8)1 :2 :2)3 من الفضاء والمستوي(2) الذي معادلته 1 ح 7 والنقطة2 هي المسقط العمودي 


3-2 جك ير 
للنقطة 4 على المستوي(25) و(1) هوالمستقيم المعرف بتمثيله الوسيطى 618+ : در 
ّ 1 7 


و(5) هوالسطح الكروي المعرف بالمعادلة :0 - 42 - بر4 - 26 - 2ج + بر + قمر 
من بين الاجوبة المقترحة » اختر الجواب الصحيح مع التبرير: 


رد 


1/ 21 -1 ح عر 21 +1 ح عر 
تمثيل وسيعطي كاع! رز 21 ع رو كاعع/ : 8 
ا --2 ا 


© التاق (967,)6] عدك ‏ ف | كف اليساموس الستوق | 


6حائيات انقطة 0ق 
0 . لايقطعه المس” 


التمرين الثاني(04): 
لتكن (,80) المتتالية العددية المعرفة على [10كما يلي 2-0 7 7 حررلة 
1. احسب 110 ثم انبتك مستعملا مبدا الاستدلال بالتراجع » انه من اجل كل عدد طبيى11 :0 ح يربلا 





22 احسب ,رمة بدلالة ١32‏ وبرهن ان المتتالية(,ر/ة) متتالية هندسية يطلب تعيين اساسها وحدها الاول 
3. ١)احسب‏ بدلالة :3 الفرق ,]2 - 1+مرنة » ثم استنتج النجاه تغير المتتالية (يرلة) 
ب) استنتج تج ان المتتالية(ررية) متقاربة ثم احسب ,رلا مه +ب,,11121 
4. نضع » من اجل كل عدد طبيعي11 لبه + 2.0 لد يه + وكة ح ررى 
احسب بدلالة 1# المجموع,,ك » ثم احسب ير5 مه +,,,1121! 
التمرين الثالث(05): 
المستوي المركب منسوب الى معلم متعامد ومتجانذس (0:24:2) . لتكن النقط4. .8 و6 التي لواحقها على الترتيب: 8 + 1 - م2 
- 0/3 - وع .4 دمج 
1. ا)اكتب الاعداد ور8»2 2 زور د على الشكل المثلني » ثم استنتج الشكل الاسي 
ب) اكتب العدد المركبكٌ على شكله الجبري » ثم استنتج القيمة المضبوطة لكل من (22) 05عو (22) 5111 





2 اوجد قيمة العدد الطبيعي:7 بحيث يكون (31/ - 1) 5 - َك دّ)ء احسب 6 
3. ليكن التحويل النقطي5 الذي يرفق بكل نقطة(11)2 النقطة('2) '11 حيث : 122ام شلا - بر 
* حدد طبيعة التحويل النقطي5 وعناصره المميزة 
)١ 4‏ اوجد المجموعة(11) للنقط(14)2 من المستوي والتي تحقق 2616 +ع2 ح جلما6 تمسح 18 
ب) اوجد المجموعة (12) للنقط (4)2! من المستوي والتي تحقق : +21 + > - (م2 - 2) و47 مع .161 
5. اوجد صورة (11) بالتحويل النقطي 5» استنتج مساحتها. 
التمرين الرابع(07): 
1) لتكن الدالة/ المعرفة عللى18! كما يل : 1-2 ير - 2 ح (مد) زر 
نسمي (م6) تمثيلها البياني في معلم متعامد(7 :2 0) حيث : 26772 > ||| و »1 - أرا| 
) احسب (3) 11121 
ب) بين ان 2 ح (32) / مه +ب 11133 وفسر النتيجة هندسيا 
)١ 2‏ اثبت انه من اجل كل عدد حقيقي 2 1ه (م2 - كير) ع (مد) 'ر 
ب) شكل جدول تغيرات الدالة / 
اج( عين معادلة المماس(1) للمنحنى (م,6)عند النقطة ذات الفاصلة 1 
3) لعكن الدالة8 المعرفة على18 كما بل 12ج - 1 ح (ن)ن/ 
)١‏ ادرس اتجاه تغير الدالة / ثم استنتج انه من اجل كل عدد حقيقي م ؛ 0 < (:1)3/ 
ب) ادرس وضعية(م6) بالنسبة ل المماس (1) 
4) بين ان المعادلة0 ع (82)ث/ر تقبل حلا وحيدا »ححيث 0 > © > 1- 
5) افشئ المماس(7) والمنحنى (م6) عل المجال ]00+ :1-] 
6) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي:7 عدد حلول المعادلة : 22 ح +1,261 
67 لتكن/ الدالة المعرفة على18 كما يل 1م20 لم2 + 2ير) + ع2 ع (من) 1 
تحققان دالة اصلية للدالة /ر 


بين ان 4 106 + 3- ح :د (2) زر 1 





يوم 15 - 05 -- 2017 المدة: 3 ساعات ونصف 


بكالوريا تجريبي في مادة: الرياضيات 





الموضوع الثانى 
التمرين الأول (04 ): 


الفضاء منسوب الى معلم متعامد ومتجافس (16 :2:7 :0) . (21) و (82) مستقيمان من الفضاء معرفان بمعادلاتهما : 


1-2-3 -بر - شح :رم) وج - 2 - 23 - 1 ++»:روم) 


1. اكتب تمثيلا وسيطيا لكل من(81) و (82) 
2 بين ان (81)و (822) يتقاطعان في نقطة4/ يطلب تعيين احداثياتها 
3 كنب معادلة ديكارتية للمستوي (2)الذي يحوي المستقيمين (21)و (22) 


4. (5)سطح كرة تتقاطع من المستويين الذين معادلاتهما 0 - 2 0 - 7 على الترتيب وفق الدائرتين المعرفتين ب: 


بوكر ال 0 
0 - 2 0 - 1 


عين الوضع النسبي ل(5) و (2) 
التمرين الثاني(05): 
1) نعتبر في مجموعة الاعداد المركبة) كثير الحدود ‏ الذي متغيره 2 حيث : 4 - 62 + 422 - 5+ - رج)م 
)١‏ بين ان المعادلة 0 - (8)2 لاتقبل حلا تخيليا صرفا 
ب) عين العددين ا حقيقيين 0 :8 حيث : (5 + 02 + 2()725 - 2) ع (ج)مط 
ج) حل فين) المعادلة 0 - (27)م[ 
2 في المستوي المركب المزود بمعلم متعامد ومتجاذس (0:20:27) », الوحدة 26372 - ||2|| نعتبر النقط 8.4 :0 التي لواحقها على 
الترتيب :2 ح- رد 1 -1 ع و2 : + 1 272 
)١‏ اكتب تكد على الشكل الجبري » استنتج طبيعة المثلث 6 48 
ب) اكتب وج وع2 على الشكل الاسي 
ج) تحقق ان : م2 2" 58 )2+ وم 
3 ليكن # الدوران الذي مركزه 4 ويحول8 الى ) 
') عين 0 زاوية الدوران 14 
ب) اكتب العبارة المركبة للدوران 1 » ثم عين لاحقة النقطة 8 صورة النقطة6 بالدوران 17 
4) لتكن(6) الدائرة التي قطرها [80] ومركزها النقطة #و(/©) صورتها بالدوران ؟17 
انشئ بعناية كلا من الدائرتين (©)و ("©) 


التمرين الثالث(04): 

في الشكل المرفق (م6)هو التمثيل البياني للدالة / المعرفة على المجال] 00+ :1[ ب 
المتتالية العددية(,,/2) المعرفة علىلا! ب :5 ح ونة و (يرلة) / > 1جيرنة 

1. باستعمال التمثيل البياني للدالة/ » مثل على محور الفواصل الحدود 21244222112810 . و اعط تخمينا حول سلوك المتتالية (يرلة) 
2 برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي11 © 2 ورلة 

3. ادرس اتجاه تغير المتتالية (,,/2)؛ ثم استنتج انها متقارية نحو عدد حقيقي] من المجال ]00+ :6] 


0 - (2) /والمستقيم (0)) ذوالمعادلة د - 7ز. نعتبر 


4. لحساب نهاية المتتالية (ببية) اثبت ان :1 ع (1) / ثم استنتج قيمة ] 
التمرين الرابع(07): 
ا. نعتبر الدالة 9 المعرفة على المجال| 00+ :0[ ب: 2ه[ - 1 - د - (#) 9 
1) ادرس اتجاه تغير الدالة 9 » ثم شكل جدول تغيراتها 
2 استنتج اشارة()9 على المجال ]00+ :10 ثم استنتج انه من اجل] 0+ :266[0» (*) .... 1 - 2 > 86 1 
ا. نعتبر الدالة ث/ المعرفة على المجال] 00+ :0[ ب: 2 215 - 2 - 2ن - (#2)ث/ر و2- ع (0)/ 
فسمي (م6) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ومتجاذس (0:1:7) 
)١ )1‏ احسب نهاية الدالةتم عند0 وماذا قستنتج ؟ 
ب) احسب 2 وب.,22ة[ ماذا قستنتج بالنسبة للدالة تم وبالنسبة للمنحى (م6) ؟ 
ج) احسب نهاية الدالة / عند 04+ 
)١ 2‏ بين ان الدالةث/ر قابلة للاشتقاق على المجال]| 60+ :0[ وان (30) 29 ع (32) '/ 
ب) استنتج اشارة(2) '/ ثم شكل جدول تغيرات الدالة/ .ثم استنتج نقطة انعطاف للمنحنى ([م6) 
3 بين ان المعادلة 0 - (#) كرتقبل حلا وحيدا »على المجال ]3 :2[ 
)١ )4‏ بين ان معادلة المماس(4) للمنحنى (م6) عند النقطة التي فاصلتها2 هي 2 - <(2 هآ - 2)1 - ب( 
ب) باستعمال العلاقة(*) حدد الوضع النسبي للمنحنى(م6) والمستقيم (4) 
5 ارسم كل من (4)و (م6) 
66 ١ا)احسب‏ مشتق الدالة (1 -2 112 02 + #اعلى المجال]0©0+ 0[ . . استنتج دالة اصلية/ للدالة /ر 
ب) 2 عدد حقيقي موجب تماماء احسب (4)2مساحة الحيز المحدد بالمنحنى (م6) والمستقيمات التي معادلاتها0 - :( 
ح دو - 2 ثم احسب (4)2 111110 


التصحيح المفصل للبكالوريا التجريبي الاول ثالئة علوم تجريبية 


نع ع ل صتمت سك 
0.75 


ع 2 - 1 حديد 
الجملة #اعع/ : ع27 - 
1 - ب# 


9 هو تمثيل وسيطىي للمستقيم ( )188 ) يان احدائيات 2 حمق الجملة 


اي 0 ح- ع#واحداثيات© يححقق ايضا الجملة اي 1 ح- ع/ 


عاك ح ج - سس 


سد 
1 -1 ظ 


() يقطع سطح الكرة ( )لان(2:2 :00)1 هي مركز 0 قطرها 3 - 1و 


1 - ((ط) :هم )4 و 8# > 4 


م6--2م - 0[-62]- ح عرل 2-7و 0 ح- ونه 


اا 


ا (0)عققة 
من اجل عدد طبيعي11 »نفرض صحة (31)”/ونبرهن 
صحة (1 + 11)م7 
ف 1 > 1+وراة وبوضع 1 + + ح 6 نجد 
1 -2 - ومنه نجد سسا كوي 
ومنه :504 م عا 4 2ج 0 > 1بيرلة وعليه نجد 
ا 3 © حت وريرئة ومنه نجد : 0 < وريركة وعليه 
0< 
(1 +)صط محققة . من اجل كل عدد طبيعي!1 0٠‏ < براه 
2 حساب برهمة بدلالة 12 : 
-1ج(1 د ى) - 2+1[-2ى] - ح يرلل 2ق 0 51 


1 
3) اثبات ان (يرلة) متتالية هندسية : 


1 5 
م 2 02 116 - 6) ح 1بيبنة 


اذن (,رلة) متتالية هندسية اساسها” - 9 وحدها الاول 
م2-6م ح ننه 
4 ١)تعيين‏ اتجاه تغير المتتالية (,/ة) : 


من اجل كل عدد طبيعى11 0 < براه 


1 - هم) - 75 1(6 - ©) ح ررلة - بيرلا 
5-7 هم)- ح (م-52)1-ه(1 - م) 
نلاحظ : 0 > ببلة - 1 دبرلة رك المتتالية (,,/ة) متناقصة تماما 


ا ان المتتالية (,,/ة) متناقصة تماما ومحدودة من الاسفل بالعدد 0 فهي 
متقاربة 


1-12 ا : 


1 
حب -1) 62 ح يرنه + ٠.١‏ + ينه + وله ح يرك 


. 000 2 1 _ 555 


لمرين 3 03 

9 

دين - (,2) 879 2/. - 
2 - اما 

_- - لكا - إش]| و - (رج)09 - - رك 010 


2 اما 


لو - و 





1 3-1 _ ا 1+8 
00 0 0 ا 


12 24 ناأات 
ع 2-6 © بمطابقة الشكل الجببري 


0 0 


62 / 
8 2 يي 


1 


(«-مغ) - (ت) 


التسشف- 5 ا 0 


ل التقطرى معادلته من الشكل ط +02 - 7 


0/2 
حيث 612 52 - © و0 - م 


بماان وفان 5 عبارة عن تشابه مباشر 
نسبته : شلا - »| - عا وززوينه ك” - (ه)و»ته - 0 مركزر 
النقطة 0) لان 0 ح را 
3. 
6 + مج ح + تكافى 2 دمج -ج 
تكافى 2 ع إم2 - 2| 
نكافئ 2 - 1!:) ومنه (1'1) هي الدائرة ذات ا مرك زن) ونصف 
ا 


7 + ِ ح- زوم - 2) 01:0 

216 0 - (م2 - 01:09)2 يكافئع 

(2 61/1 - 0 217 

يكافئ 4! تنتمي الى نصف المستقيم الذي مبدؤه ب)والموجه بالشعاع 
[آحيث :5 - 70 © 

.4 

لدينا (:5) هي الدائر آذات الركرع الصف الل » بماان 
التحويل5 تشابه مباشر فانه يحافظ على طبيعة الاشكال وعليه 
صورة(]1) بالتحويل5. هي الدائرة ذات المركز '') ونصف 1/2 





(عداناد - رةه + <-) - (2 / 


القطر "1 حيث: 
60)؟ - م6 

2/. .| وبعد ا حساب غير ,2:/26/15 - . 
ب 2 - مر 





5) *-1م2ير - 2 ح (2«) ر 
|) مه ح (1-2م شير - 2)ىى_ببتطة! - () رمه_-ببتا1 


ب) (-1ع2ير - 2)ىى ب برضطةً! - () كر متا 
2 - (6 ب 2 م 11111 
فان المستقيم ذو المعادلة 2 - 7[ مستقيم مقارب ل (م6)عند 00+ 
/)١ 66‏ تقبل الاشتقاق عل 8[ ولدينا 

(2ج +ع 2-) 1ع - ومن ل 
ب) اشارة(2) '/رمن اشارة ([ 2< + 226-) وبالتالي جدول تغيرات 
الدالة/ كالعالي : 


عجو عقوو 








الوضع النسبي : (م6)يقع تحت (7) على المجال ]0:0[ 
(م6)يقع فوق (7) على المجالين ]1 :0[ و]0©+ :11 
(م6) و(7) يتقاطعان عند النقطتين ذات الفاصلتين 


0 - عد و1 ح عر 


لدينا : 37 - *-1م5ي ومنه : 2 + +« - 2261-32 - 2 
2+2 - 261-2,ر 2 ومنه 14 - 2 + :71 ح (2د) زر 
(مناقشة افقية 

اذا كان : 

ه + ع4 -2 > 14اي1 46- > 371 فالمعادلة تقبل حلا 


وحيدا 
1 م4 - 2 - 1راي1 46- - :31 .فالمعادلة تقبل حلين 
احدهما مضاعف 
2 > 74 > 1-ع4 - 2اي0 > 74 > 46-1 -. فالمعادلة 
تقبل ثلاث حلول 
2 ح- 74 اي0 ع 372 فالمعادلة تقبل حلا وحيدا مضاعفا 
2 < 14 اي0 < 32 فالمعادلة لاتقبل حلول 
) نتحقق ان : (:2) / - (2) ”1 

ب) (7)1 - (1)2 - مجك 0ت) 1[ 

ومنه 1 106 + 3- -ح غ022 (2) زر 1 





3 -ت7 -1 ب - 2 :(21) معناه 
21-2 

:300 
# ح 1 سر 
3-8 هت 
وهو تمثيل وسيطي ل (81) 
1 +622(:2) معناه : 


“# ح 1 دعن 0 


أيلاء+ : + -1- ح بر 


غ +3 - 7 


2 36 ح 1ن 
لاع : | 


222 22 
2 


ب اأء ا 
5اعغ: + 7 ايلاغ رف 24 ح رق 
'م حدج 2 اخ 2 حدج 


وهو تمثيل 0 3 0 


اذا كانت (2:17:2) 4/نقطة من الفضاء فان 
“جم +14 -ح 2 ل م 


0١ 0) 22):‏ ( )ع1 معناه /'خ2# ح دج 1 
/م#-2 جع + 3 


بحل هذه الجملة نجد ان : 0 ح '4, 0 دع وعليه بالتعويض 
في احدى العبارتين نجد ان (81)و(82) يتقاطعان في 
النقطة (1:0:2-)4 


(8)و 82 


3 1 
لدينا 1 1 | 2 4 شعاعا توجيه ل (81)و(22) 
1 1- 
0 


و 
0 ع يلظم 0ددع جع - ه3) .ىر . 
04 ع 20 4 0] باخذ1 - 4ه نجد 


0 ح 7.1 
1 
بحل ال لجملة ان | .4- 
ات 
من الشكل 0 - 0 + 72 - 43 - 2 ولكون (6)8/ 
وبتعويض احداثياتها في المعادلة نجد انذ15 - 4 اي معادلة ل(5) 


ف ١‏ الصاح لوك كال كه 


1 وعليه معادلة المستوي[2) 


” ح 22 + 2004 - 7 + 2004 - عنم 
0 - 2 


اى 72-0 - الم 0 + 2004 - متم 

7 - 0 . 

ومع المستوي الذي معادلته 0 - 0 ينتج 

4 - 204 - ج) + “نونز + 2004 ااي 
0 ع بو 

“وبر - 2م ع 205 - ج) + 2004 0 وغليه تن 
0 ع بو 

معادلة ل(5) هي : + 2(5 + 7م + 2(5 - ع) 


14 -ح 15 + 7)مركز(5) هو[ (2-:2)2؟ ولدينا 
المسافة بين 2 و(2) هي 14/: >2 - (,4)42 وعليه 
(5)و(8) متقاطعان وتقاطعهما 5 


حيث 0615 


وبالتالي نجد : - 4 - 601 - 402 + 3مخ- 


0 - 4 - ثم4 
| مستحياز 
0 - 60 - | وهذ 
و ا سر 
ب) ان(2 + 22 -2()22 - 2) ح (2)2 بالنشر وا لطابقة 
ج) 0 ع (2)2 يكافئ 0 - 2او 
(2-0.....)7 +22-22 
لنحل : (7) 24(5) -2 وبالتالي المعادلة(1) تقبل حلين 
مركبين مترافقين هما : 4 - 1.1 + 1 
العادلة0 - (2) حاوكا حي :لاوزو اسلا هساك 
2 ا - (48:46) 
د 1 
ب) 4 ١/26‏ - وج و 4أ1/26 دمج 


2 0 2016 
2 ااا لاس 2 _- )2 
ع عد - +21 د (7/2)4+ 


ادر 


17 ية) 
12 
)١ 3‏ تعيين 6زاوية الدوران 1# 
لدينا :(م2 - عو0)2 - وم ع2 ومنه : 1- ح 0 اذن 
277 لد 5-7 ع (0) 01:9 - 0 
ب) العبارة المركبة للدوران / هى :213 + 2 + 82- ح '27 


4 الدائرة 
مركزها (11 2( ا لان 











الدالةم معرفة على المجال] 0+ 1[ 2 ح (2) / 


م1 


1. تمثيل الحدود عن _ 2112ل ج11 





نسمى (2)32هذه الخاصية 
. نيرهن ان (01) 8 صحيحة من اجل 0 -ح 18 
لدينا 5 - م4ةاذن© < 180 ومنه (0) [(صحيحة 
نفرض ان (2)12/صحيحة اي ان © 2 ,رمة ونبرهن ان 

© + سيرلا 
لدينا © < ,,ة وبما ان الدالة / مستمرة ومتزايدة تماما على 
المجال] 60+ ز©] فان (©) /ر < (ررلة) ث/ر ومنه © 2 1+يبنة اذن 
ال لخاصية صحيحة . 
ومنه نستنتج حسب مبدا الاستدلال بالتراجع فان : من اجل كل 
عدد طبيعي !1 : © جح ورلا 
د) نبين ان المتتالية(,ب/3) متقاربة نحو ] 
اتجاه تغير المتتالية (ير/ة) 


0-0 ام ح ارلة - جيبلا لان : © < ,رلة ومنه : 


0 >> مم1 - 1 


ومنه المتتالية(برمة) متناقصة تماما 

وبما انها محدودة من الاسفل فهي متقاربة نحوعدد حقيقي / من 
المجال | 00+ :6] 

ت) نهاية متتالية (,,/ة) : 

المتدالية معقارية خوط معناء: 


لررلة) لز مو بمورقظ]! - وسيرلة مو بمبرتطاآ 


1 ع (1)ر ح (يرنة مو ببمتطتل) / - 

مستمرة على المجال 50+ 1[ 

ايجاد ] 6 - 1(1)/ 

التمرين 04 : 
/. 1)دراسة تغيرات الدالة : 





النهايات : 00+ ع (:3) 4 60ب+11232 و 
7 1 : : 
- النتد 2-2-5 1) و +1111 - (2) 9 تتا 


ذف كان" 
1-7 -(*#) و9 


ومتزايدة تماما على المجال ]60+ :1] 
جدول تغيرات الدالة 9 : 


# اذاكان :|مه+ :26[0 فان : 0 < 7 م1[ - 1 -غ26 
3 2 : ا 3 
1 ]7 > 116 بوضع : > ح ال يكون : 1 - 2 > 122 
1 -(2*)/ر م1113 فستنتج ان الدالة )و مستمرة 
على يمين العدد 0 
2 
2 
الاستنتاج : الدالةم غير قابلة للاشتقاق عند العدد0 من اليمين 
المنحنى(م6) يقبل نصف مماس يوازي حامل محور التراتيب 
معادلته 0 - ع3 


ج( -- ( ر +1111 
55 -_- 2 


ب 060+ ح- 110 


2 : 
» م دج 11111 


و 


2 ) الدالعان 2 - 24 جه مدود 1 22- جه 2 قابلتين للاشتقاق 
على المجال]50-+- :10 وبالتالي الدالة /ر حيث 

د م21 - 2 - 2 - (8)/ قابلة للاشتقاق على المجال 

]مه+ :0[ولدينا (1 +208 - 22 ع (مت) 'ر 

/ )2( - 29 )3( 

ب) اشارة(2) '/ من اشارة(:9)2 وبالتالي : 


]+ :0[ هو : 2122 جدعر 
2 23 
الدالة )6 + (1 -2123) 2 ير د ()"1 حيث 
(6619) اصلية للدالة تر على المجال ]60+ :0[ 
ب( 
2 3 2 
|10 11آ 2 > +ع2 + ]| - 2-0 - )4 
42 23-62 
(1 -122 2 - . 
2 + 2 - - (4)2 م نتت1ا! 


2 
1 


- 5+ 412+ 


ج) (3) 'انعدم عند1 - 2 ولم يغيراشارته» اذن المنحنى 
(م6)يقبل نقطة انعطاف احداثياتها (1-:1) 


7- ب (2)/ر و 0.40 - (3)/ 

104 1 4 - 2 ع (2)/رو(2 هآ - 2)1 ع (2) 'لراذن 

2 -122(2- 21 - برو 

ب 

0< | ام-1 د يّاء2 - [2-ع(2 ها - 24] - )رم 
الوضع النسبي :(م6) يقع فوق(8) على المجالين :]60+ :2[ و 
]10:2 

(م6) و(48) يتقاطعان عند النقطتين ذاتا الفاصلتين : 0 - 2 و 
0-2 
4) الانشاء : 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وتازة التويجة الوطنية المقاطعة الشرقية لولاية عين الدفلى 
امتحان بكالوريا التجريبي التعليم الثانوي دورة : ماي 2017 
الشعبة ٠:‏ علوم تجريبية 
اختبار في مادة : الرياضيات المدة: 03 ساعات 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الآ 


التمرين الاول: (06 نقاط ) 


1) نعتبر كثير حدود ذات المجهول المركب 2 التالي : 397- 13+127(2)+ 4+31(2)-25-(2)2 
أ/ بين أن المعادلة 0 -(2)7 تقبل حلا تخيليا صرفا » يطلب تعيينه 
ب/ عين الأعداد الحقيقية »,8 و © بحيث يكون من كل عدد مركب 2 : (6+ 22+52 3:()42- 2)-(2)م 
ج/ حل في © المعادلة ذات المجهول المركب 2 التالية : 0-(2)م 

62 المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ,١(‏ /0,1). 4, 8, © و 722 أريع نقط من المستوي لواحقها 
غلن الترضفةة. 2 37 رمد 2س 2 دوه و الخام كاوه بن 1 كان 2 
أ ) اكتب العبارة المركبة للتشابه 5 الذي مركزه 8 ويحول © إلى / 

ب) استنتج طبيعة المثلث :480 » ثم احسب مساحته . 
ج) لتكن النقطة 8 صورة النقطة 2 بالتحويل ؟.. استنتج مساحة المثلث 8/7 


3 أ) احسب العدد 2ه » ثم استنتج أن 4 صورة 7 بتحويل نقطي / يطلب تعيين طبيعته و عناصره المميزة . 


وعدم 
ب) عين طبيعة التحويل 05/ وعناصره المميزة . 
4) لتكن (1) مجموعة النقط 12 ذات اللاحقة 2 بحيث: ”667 + ,2 > 2 حيث (8اء 0) 
أ) تحقق أن 8 تنتمي إلى (1) 
4) عين المجصوعة (1) 
التمرين الثاني_: ( 04 نقاط ) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (/, ر, 0,7) تعطى النقط 
(1,1,3-)4, (1-,8)1,0 , (1,1-,2)© , (1-,2)2,0 و المستوي (©) ذي المعادلة : 0 -1+ 2+ :2 
المطلوب : أجب بصحيح او خطأ مع التبرير في كل حالة : 


كر 
1) النقط 0,8,7 تعين مستويا حيث : 2 ع (0,2) / 0- - :184 تمثيل وسيطي له 
2 +1-- ج 


2) المستقيم (80) محتوى في المستوي (ط). 
3) سطع : لكر :51 ذلك المركز ور ,وتصدفب الفط م كو المسترف: 8 
4) المستوي المحوري للقطعة [800] عمودي على المستوي (2). 
5) النقطة © هي المسقط العمودي للنقطة 4 على المستوي ((801). 
صفحة 1 من 4 اقلب الورقة 


التمرين الثالث : (04 نقاط ) 
(,0) متتالية عددية معرفة على ]73 كما يلي :1-,/1 و "" ١:©‏ ,210 ب, /' 
)١ )1‏ برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي 7 :0< ,/! 
ب) بين أن (,1) متناقصة تماما 
ج) استنتج أن ( ,/7) متقارية , ثم احسب نهايتها 
2) [,مريو) متتالية عددية معرفة من اجل كل عدد طبيعي + ب: (,/0) 12ح , /ا١‏ 
)١‏ اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي 7 : ب نلا- , ملاح ,اا 
ب) نعتبر من أجل كل عدد طبيعي 7 المجموع : ,/1+... + ,11+ ,1/4 - ,3 
بين أن +, /11- .17ح ,,ى » ثم احسب رك الل 
التمرين الرابع : (07 نقاط ) 
7) الدالة العددية م معرفة على 1# كمايلي 
1) أ) عين نهايتي الدالة ع 
ب) ادرس اتجاه تغير الدالة مم ثم شكل جدول تغيراتها. 


21 21 


6 *ع-]- ( )ع 


2) احسب (0)ج واستنتج إشارة (6)ج على 18 
77) ” دالة العددية معرفة على 2 ب: 675- 3+ ع (2) كر 
نرمزب (,© لتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (تر,0:7) 
1) عين نهاية الدالة / عند 6+ وعند مم 
2) بين أن (,©) يقبل مستقيما مقاريا مائلا (4) يطلب تعيين معادلة له . 
3) ادرس اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها. 
4) بين أن( ,0 يقطع حامل محور الفواصل في نقطتين فاصلتاهما 0 و 8 حيث 3- > 0 > 3,5- و 1> 8 > 0,5 
5) ارسم (4) و(,0») 
) أ) باستعمال المكاملة بالتجزئة » عين الدالة الأصلية للدالة 26<-2 التي تنعدم من أجل 2-0 
ب) احسب مساحة الحيز المستوي المحدد ب(,©) والمستقيم (4) والمستقيمين ذي المعادلتين 0-*# و 1-ع 


2 


6 


177) + الدالة العددية المعرفة على (18-10 كما يلي كل د رن 
5 5 : .0 1 
)١‏ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم : 6 ر- ( عن 


ب) استنتج اتجاه تغير الدالة 7 ؛ ثم شكل جدول تغيراتها 
صفحة 2 من 4 انتهى الموضوع الاول 


الموضوع الثاد 
التمرين الاول_: (05 نقاط ) 

1-نعتبر العدد المركب » حيث : 2+272/3--0ه 
)١‏ اكتب © على الشكل الآسي 
ب) بين انه من اجل كل عدد طبيعي 7 العدد “نم حقيقي 
ج) حل في ) المعادلة ذات المجهول المركب 2 التالية : 5-84 2 

2-في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس [0::0) نعتبر النقط 8:4 و © ذات اللواحق على الترتيب 
كك جحت 2 و 3 تشاح كد 2 
)١‏ بين أن :8 و © تنتمي إلى نفس الدائرة , التي يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها 
ب) أنشئ بدقة النقطا 8:4 و © 


ج( احسب الطويلة و العمدة للعدد المركب 1 ثم استنتج أت المثلث 480 متساوي الساقين 
دك - 8 بك 


د) ما طبيعة الرباعي 008 ؟ 
3-نعتبر ؟, التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 24 ذات اللاحقة 2 النقطة '14 ذات اللاحقة' 2 حيث : 
2 - 2( +1) -' ج 
)١‏ حدد طبيعة التحويل 5 و عناصره المميزة 
ب) عين لاحقة '7 صورة 7 مركز ثقل الرباعي 0048 بالتحويل 'ى 
التمرين الثاني: ( 04 نقاط ) 


نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس ( 0:7:7:6) النقطتان (8:0:8) 4و (10:3:10) 8 و المستقيم (2) 


5+1-- عن 
المعرف بالتمثيل الوسيطي 1ع 4),,, )2 +1- بر 
1-- ج 


1) أ/ عين تمثيل وسيطي للمستقيم (48) 
ب/ بين إن المستقيمان (2) و (48) ليسا من نفس المستوي 
2) ليكن (2) المستوي الموازي ل (2) و يحوي (48) 
)١‏ بين أن (2:1-:7)2 شعاع ناظمي للمستوي (5) 
ب) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) 
3) 1/4 نقطة كيفية من المستقيم (). بين أن المسافة بين 14 و المستوي (2) مستقلة عن اختيار 14 


4) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم الناتج عن تقاطع المستوبين (25) و (:زمد) 


1 صفحة 3 من 4 اقلب الورقة 


التمرين الثالث: (04 نقاط ) 
7 1000 3 1 
لتكن ,ب المتتالية المعرفة على 77 كما يلي: 8<مم و 3+ ان 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0:7:7) 
1) أ) أنشئ (2) التمثيل البياني للدالة / المعرفة على 18 ب: 3+ ع( / رمش ار اذى ميته ار . 
ج) ما تخمينكك حول تقارب و اتجاه تغير المتتالية (,7)؟ 
2( أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 :8> ,4>10. 
ب )بين أن المتتالية (,*:)متناقصة تماما. 
ج) استنتج أن (,) متقارية . 
3) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7: 4-,10- ,82 . 
أ) أثبت أن (, متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 
ب أكتب عبارة ,7 بدلالة م ثم استنتج ,/ طننا . 
1 1 1 


ج( اكتب بدلالة / المجموع بتو بدي للست مستت كت بي لأره. ثم احسب ,5 انآ 
ما 0[ ورا ممدج ر 


التمري” الرا : (07 نقاط ) 


/ الدالة المعرفة على |6+:1[د]1-:م[ ‏ ب: لحك |ملجد .درم / 





(©) المنحنى الممثل لها في مستو مزود بمعلم متعامد ومتجانس ("ر,0:7) (الوحدة 2672 ) 

1 / أثبت أنه من أجل كل * من ]مه+:1[ب]1-:مم[ : 2 -(+*) كر( -) /ر ماذا تستنتج بالنسبة للمنحني (©6)؟ 
ب/ أحسب () /ر تهنا و (*) “رصئل 
ج/ تحقق أنه من أجل كل * من ]م+:1[ فإن: (1+ «)ها- (1- «)ه1+1+ + - (+) / ثم أدرس اتجاه تغير الدالة / 

على المجال |+:1| ثم شكل جدول تغيراتها. 
2. أ/ بين أن المنحني () يقبل مستقيما مقاريا مائلا (2) عند ©+ يطلب تعيين معادلة له. 
ب/ بين أن المنحنى (©) تحت المستقيم )2١(‏ على المجال ]مه+:![ 

. بين أن المنحني (©) يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها © من المجال ]1,2:1,3[ 

. أحسب (2) ك/رء (3) كرثم أنشئ المستقيمات المقارية والمنحنى (©) 

. ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 71 عدد واشارة حلول المعادلة: 7+ «-(*) / 

. أ/ باستعمال المكاملة بالتجزئة أوجد الدالة الأصلية للدالة بم حيث: (8+ )م1 -(+) م على المجال ]+:8-[حيث 8 

عدد حقيقي معلوم التي تنعدم من أجل 2 - + ثم استنتج دالة أصلية للدالة م على المجال ]+:![ 
ب/ أحسب بالسنتمترالمريع 5 مساحة الحيز المستوي المحدد بين المنحني (0) والمستقيم ( 7)والمستقيمين اللذين 
معادلتاهما:2 - + و3 -# 


درا حد > شا ح2ك 


انتهى الموضوع الثاني صفحة 4 من 4 بالتوفيق 


الإجابة النموذجية لموضوع بكالوريا تجريبي دورة 2017 


إختبار مادة : الرياضيات الشعبة : علوم تجريبية المدة ٠‏ 


التمرين الأول:(5 ن ) 

1)) 0 -(1ي»)ممعناه 3 - ين , إذن 31 - م 0000 11 1 2211111 
ب ) (13 + 47 - 3:()72 - 2) ح (ج)7 0 11101101”1 
ج )حل المعادلة : 61(4) - 36- -1/ :31 + 2 - و2: 31 -2 -ح 31:27 ح وج 0 


2 العبارة المركبة للتشابه 5 : (31 + 32:)7 ع (3 + 'ج) أو 3-9 جن]3 ح 'ج . 


ب) :3 - تكد ومنه 2 - (2)80:8/4 إذن480 قائم في 8 ا 


2-78 2 
مساحته '*' م 6 


ج)المثلث مل“ صورهة المثلث 0606“ ومنه 0 54 5 01 3 0 اد 


3( كه ومنه “هو تحاك نسبته ِ ومركزه / 


21 8 


٠ 5 5‏ اس 3_9 ا 
ب)05/م/هو تشابه مباشر مركزه رواسيحة 3900-17 وزاويته 1 1110 


4 6 - |:61م-]| ح إ|رع - وج| ومنه 8 تنتمي إلى (/) ل 
ب)(/9) هي دائرة مركزها م ونصف قطرها 6 1210 
التمرين الثاني :(4 ن) 
1)صحيح: إحدائيات 6 تحقق الجملة من أجل 1 - 3:0 -<غ ل 
إحداثيات 8 تحقق الجملة من أجل 0 ح بم : 2- - ع 
إحدائيات7 تحقق الجملة من أجل 0 - 0 3- -<غ 
2)صحيح : إحدائيات 0 و8 تحقق معادلة المستوي (6) ا 1100 1 1 1 1 21717110 


00 6 6 
3/خطا : 7 ع - (م نك0)4 ا 


4)صحيح : (1:2-:1) 26 : (0:2:1) :ف 80.2-0 0 


5) خطأ : (2 1-:86)1: (2-:2- 103 0ع 20.40 11711000000 





التمرين الثالث:(4 ن) 

1)) 0 < ىر/امحققة : نفرض 0 < ,رن ولدينا 0 < 5لا7ء ومنه 0 < 1 ع ,لاإذن 0 < 1 ررلا.. 
ب)(1 - سلا ع) رلا - رلا - رلا و 1 > 12 ع ومنه (,,[]) متناقصة 0 
ج) (,1ا) متناقصة ومحدودة من الأسفل بالعدد 0 فهي متقاربة 1510 11101110101 


نضع ] ح ,رلا 1171 ومنه !7 6] ح ] إذن 0 ح ] ل ا 


م 
ج رلا 


2 ) رل) - 





0] ع صملا ع رلاس] د ىر 117 - ر رالا - ناا 2 


لب) ‏ والا ح ولالا - ( برلا - ,نا1[) + ... + زوالا - را[) + زراا - وكانا) ح ررك للد 
0 - ح ,رلا 2[ !ا ح- ,لا/ا71] ومنه 00+ حت ررك 11121 ب 


التمرين الرابع:(7 ن) 


| 1))) 1 - (2«) 0 حملا و مه- - (0)2 دنا 0 
ب( (2-2-)2622 ع (2) '0 ا 5010 5 شهط12 
إشارة ()'60: مه+ ‏ - 0 1- + 06- 


و0متزايدة تماما على 11-:0ه--[ 


ومتناقصة تماما على ]+ (1-] . جدول التغيرات 2م ل 1 - (131-)0 


2 0 ع (0)0 إشارة («)60 : مهل 0 شه هن 50 
 )2::62*( - )1 ||‏ 3 +24 131[ ع (ع)/ر 111[ 0 
م -جمعر م -جمعر 


ان ب 1 
سب وااو ارات وال دنال برل 
2( 0 - (2:2) 2 - ممذا ع (3 جاع) - (ع2)/ر اذا 0 
00 20-0 060 جنر 


و و 





3 (0)2 - (2#2مءعر2 + كم) - 1 ع (من) */ 5010 
##متزايدة على [0 :0»-[ ومتناقصةعلى ]00+ :0] ' جدول التغيرات و 3 - (00/ 0.5١‏ 
4/ مستمرة ورتيبة على كل من المجالين 31- :3.5-]:[1 :0.5] و ا 

09-- - (3.5-)م و 0007 -(0-3)م و 2.14 -(0.5)/ 


و 3- -(1)/ حيث:0 > (3-)/(3.5-)/ و0 > (1)/ »ا(0.5) / 


6 أ) #ردالة أصلية للدالة م: 1 ) 
00 


0 


+ 2 00 ح (2) ] 


ب)مساحة الحيز: 110 (1 ل 0 





2 


د 0 ود تيس قمعو ()/ 


ل ‏ ة 
0( 6 2-7 - (ن) 1 اي ا ان ا ل ل لل لي لا ل وه ل ا ده 
7 متناقصة على ]0 :م»-[ ومتزايدة على ]00+ :10 


م6 ح («) طم 1 3:1 0 ل< طن 1 1 0 لطن 1 1 


مجع مو دج ير 





الموضوع الثاني غناصر الكحابة 


التمرين الأول (5 ن ) 
1 . 


1) ) 46513 عن 


ب) 647 - 037 ومنه 1[ ع 0 


جح ) 4 -ح 2ج يعني 10/3 +1 ح ج أو 10/3 -1- -ح تج 
2 )لدينا 2 - |إمج]| ع إوءج| > |رج| ومنه 2 - 00 ع 08 - 04 
4 : 8 :')تنتمي إلى الدائرة ذات المركز 0 ونصف القطر 2 

ب ) الإنشاء :8 و6 تنتمي إلى نفس الدائرة وإلى المستقيم ذو المعادلة 1- ح مر 


_- ع 218 








2004 
ج( 28-7 3 28-7 
4 : 5 ا 
1[ - - ومنه 480 متساوي الساقين 0 


د ) الرباعي 0/08 معين 
3 )) التحويل النقطي كهو تشابه مباشر نسبته 1/2 وزاويتهت ومركزه ذو اللاحقة 21- 


ب 1 - ح ,بج ومنه 3-1 حت ,2 


التمرين الثانى_:(4 ن ) 


2 + 8 ح عر 
م 


(5رع # ) 


1( 
2 + 8 ح بجي 


2)لدينا (2 :3 482 و(2- 10 ومنه > - د ولا توجد ثنائية(/ :4) تحقق الجملة 
-ح غ2 + 1 
2 + 8 ع غ2- 


(2:1-:7)2 ناظمي للمستوي(م) لأن : 0 - م/ة.7 و0 - 70.48 


0 


) 3 


ب 





0 - 24 -ج +27 -2 :(م) 


ج) 12 -(:/0)0 00 


الاين 
4 (18 ع “1 ) 2 - ' ح روأ :(2017) 0 (م) 527 
) - 7 

التمرين الثالث :(4 ن ) 

1) أ) التمثيل البياني للمستقيمين ا ”5ط 
ب) تمثيل الحدود م0 زول 02 0 اع عات 3لا دك رن لبس ف لهذ قن لا اقزر ل الا اا ات الات ا 1 ا لاا ا دا 
ج) التخمين : المتتالية( ,,7])) متناقصة ومتقاربة نحو 4 000000 11# 

2 أ) 8 > ولا > 4 محققة : نفرض 8 > ,رلا > 4 ومنه 5 > 3 + ,رلا > 4 ومنه 0 

8 > ورلا > 4 


3 1 3 . 
ب)- 3 + ,رلا - ع ولا - 3 + رلا - ح- ولا - برلا وبمان 8 > ,رلا > 4 فإن : . 


0 > 0 0 1 رلا ومنه ( ,لا)متناقصة 


ج)بمأن ( ,[ا)متناقصة على 177 ومحدودة من الأسفل بالعدد 4 فهي متقاربة 50 
3 أ) (,/1) هندسية أساسها > وحدها الأول 4 000 
ب) 4 + 27-1) ح رلا يي ل 1950 

4 - يرلا دنا لأن 1 >2 >1- 9غ 
( (1 -4*1) 2 تح يركو يوون ] 000 


التو رين الرابع :( 7 ن) 
1) )2 - (2ح) ما - ر(تحٌ) مر د - (22) ما+ (ح) ماع 2 - م/م + 00 / ... 


24+1 2+1 2-1 
النقطة (0,1)مركز تناظر ل (م6) ”9 
ب)مه0 + - (:) رطا : مه ح- (:2) / لل 210100000ه5كص1 


ج)0 < 1 + دو 0 < 1 - #ومنه (1 + #«)ما - (1 - )ما - (شح) ما 


2+1 





إذن ‏ 1 ++ (1 + *)م1 - (1 -<*)ص1] ح (مد) ر 000000 





سل لطر رين 

0 جح - (ت) / ا 52000 
/ متزايدة على المجال ]0+ :11 

2 )0 - رح) ما مما ع (1 +2) - (ع)/ 1111 ل 
)0 2+1 5 ) 7 ( ) )1 اللاي 

1 + اح «رمعادلة مستقيم مقارب لمنحني الدالةكم بجوار مل 


لدينا 8-1 ٠.‏ | |2 3 40 .4 
بنا 1 > خ ومنه 0 > [ خّ) «اإذن (م0)تحت (4) ال 


ب) لدينام مستمرة ومتزايدة تماما على [1.3 :1.2]|و 0.19- - (1.2) و ا 
6 - (0)1.3/ أي 0 > (1.2(2/2)1.3)/ومنه حسب مبرهنة القيم المتوسطة 
(م0)يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها » من المجال ]1.3 :11.2 


#ا # را ### ده 
سمه _ سوه 2خ خرن اانا الاك الوا 00 ادا اله ع اللا ال الع 8200 
سه سه «ا  #‏ # ور «# لاه« 
مس مسد ا ا ا ا ال ال ل 1 
٠‏ له 18 18 18 19 9 5 6عدوءثوثوثوثو.وثوو.و.ثو.. .روه هزه و و٠‏ ووه ووووووووووووووووووووووووووووووووووووووووءوء مالسيسي)هة و٠‏ و٠و.٠و.وو.و.و.ووه‏ 
ا ا ل ل ل ا ا ا 02 
«#ا # هي« « ده 
#ا # # هت يي ااه ده 
لع ال ل لوا ل اللو ٠‏ لوي الا و الاو ل الف ا لق و يف ا و لقا ا ين الل اوسا 0ه 
ومممءوء ووو ووووووووووو و ةو ثرو ووو وو ووو ووو وه ووو و دوويلوه 
ش # ل و ل ل ا يا امي في ا ل 53-0 
«ا#« ‏ # ا« را« ير « هله اه 
 # #‏ # ا« يي« يي «# ا« اد« 
هاه 000 ه00 ها 0 و د سه 0 © 0 © 0ه 0 هت 0 هت 0 ه00 اه 0 ال حنم ه 
و6 ممه هو و ووو و ووو لكر يروو وو ووو ود وو وو 5ك ومةوثممثءثوثمث.ثءه 
0# لو لو اال © دمي ال مو اخ الو او الس ا 0000ل امينة به 
###ر ا« #7 داه« 
# تر ره ا » 
:000:00 
هموةوووووووووووووووووووو ووو وو ولو درورو و وووووو و وود ووو م ووو ووو 
ا ا ل ا ا 000 
148 4 ل ل ل 4 14 ل 1 18 4 148 448 4ل 148 148 148 148 4ل 148 48ل 4ل 18 48ل 4ل 48ل 148 148 148 148 148 148 148ل 18 148 18 198 98ل 198 8ل 9ل 9ل ل 5ل ل ل #9 ول ل )ا »ا« اه« ا ا« 0 » 03 ٠ض ٠‏ سس « 0 « 0 ه« 0 ه000 ه. 02020 ه 
0 هد له 0ه 9000© © ## © “يي .د 0 هو 0 هد له 0ه 0000© 
«# # ا 0# د« د« 0 ٠‏ ر « د ضر« 0 « 0 ا« ده« 0 ا« 00 » 
هوهمووةووةوةووووةووووووووووووووووووووووكرة وووويروة ةو وووووةووووةو ووو ووو وو ووو ووو و 
اخ ل ا ا ل ا ا ل م 2 523 
اهو ا# اه 0 هق ©#©ه .هس ©ه## # ا ا#و 0068© 220 © 
هد لهذ 8ه 0ه 0ه © فض © بحم هع 5ه هه 2ه © 
الى عور ان ور ل لا راك ل ا ا را 6 الإو اد 2 في ل و ب حر لد ىل ا و اش جح د رح ديه 
ل ىا ا ا ا 0 
ا ل ا ل ا ل ل 00 
# ههه را« تا« ا« د« 
ال ال الو د الال اك مد هد داف د مي ا ا ل اد 2 5 
لاني ل اا ون ب وان ل الس وا اام و الاك ل ا © فلل ل ب حر لوا ١‏ اها ادا اديس © 
لمءءةةءةةءءنةة ةو ءمة و ءءء ة ةن يقر بم فلمو لوه دفن كر فعةة 666 5ءء ةن مللمق الم ةكلممل 
# له 0#  #‏ سض « 2 هم 0 « 00 « 0 ه ‏ | ل ه 
يت« 0 * 
ها + هذ ل اه هد عر اي لل هر ا لود دج ل اعد يي د 5 0 50 
ا ل ل ل لش ا ل ا باشل ا دا اح سي د ا 8 في ا شد 3300 
قلمف ةم ووو وووووووووووووووةوكزةةووونونوةوميازوة ةو وووءوءةوةوةووءوةوةةّثوءوةوة ونون ةو ووووة 
# ا و و ا 0 ا له اه د يا ا ا اي ا ا ا اه 5000 
# هاه اه ره ده ىر « 000 « 
# هاه ده /ر ه 0 ده بر « 0000 اه 
ل« ا« ا« اه اه« هوه اه 0 اه له 0 ه ‏ ره 00 ه. 2 إلا لم ٠»‏ 
افهعة : ققعه أ واكرة ل ههه مامه موعة :قلوةه دهده 5 مهدا قوع را مقرمه ‏ فكه توه عون علد 6ع دده 
#8« هاه اه اي ير ا« :و نك هو 
هيه ل ٠ه‏ ىر « 0000 ل 000 *» 
# هاه اه وه 0 ه//ر ‏ ه ‏ ه تر ه 
ا فوع رس ع لحي الا 1 سا ب وال وإ وى ل ل ا ا د ل ص ا اع ير 
قم وهف و وو ووو وووووووووووووووووثلوةءةوووةوةووووةوويزوة ةوه لّةثةوةوةوووةوةوةووووة 
ا ا ا ل ل ل 00007 
292 الصا سيدا اه د الل لود لها > بسو ١‏ ا ا د شد واو د ل 0و 
# هر ا ده 
هاه ا ها ها هه 0ه 000 اه 00 اه 0 ه |" لله .ه ‏ .٠ه‏ ) ترا ب ٠‏ 
وم م م و 606 1 ا ا 0 
# شاه اه هه دب 0 # 0 2# لمملا «». 
# هاه اهم ه .هه أ ضرم ٠‏ 
ده 00 هم هه هه 2 ١‏ ص * 
# ## ل د« »م ه* ده 
قلمف فو ع ا و6 و6 
ا ل ل ل ل ل ل 02 
د الود ال لضم اش كه ارا لظ ال شه دن 6د 2 
هد الها اعد ب نهدل اهن اود ها و ا ا د هو هدر ه.ا 5 
ا ا ا ل ا 2 
ال ا ا 
ا ا ل ا لي ل و ا ا ا 0-0 
# ا © ]زا اه 
# همل ده 
0 
ال ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 000 
ا ا ا ل 000 
و“ ب الو ا اد ع الل اال لو ا اه 0ه 02© 
ا الهد ‏ الل اه له اد اله ل ا ده اها د له 800 
اي د ل ع لان جو رن لا وا واد ا ا ل ا 2 ع اق ا و ا ل 
مف ة فهو ووو وو وووووةوووووةووووووووووةووووةوووووةووةووولأةووةوةوةووةوةوة اث وءوةوةوةوءوة وو ونوووة 
ا ا ا ا 000 
ون ا اله دا او ا لا الوا د ال الود د ل د هد او د الود -- © 
# هه اله دا« 
#ا# و ‏ اة ا اللها ا ا#ه ل اه عسي ©» 
ووو وو 6و6و6 ومقوة6ث6ثوء..6ة 
# ا # الا هك كه ه 
# لاه« 
# هده« 
اا سو ل نولشا ع ل جنول الا يول لقا ل اللا 
وم ءوس و م ووو 
ا ا ا ل ا ا 00 
هد .هر الود هد الل ال ا اش ا اام هد #52 
0ل الوك ل نهدا لمر ل الود الهم ل اث اه ا ا هن 3222© 
فال نج قا و عات 1 حون لقان ريسل الا ا اق و ان ب الاي عن للا ير وال ا اق ل الال ب و اق جد ل ليطن 0ك 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0 ممه ثمثمثمثءثمثمثمهة 
# هاه اك اه ا كه كود ه 
# شا 
هد | اله هنك واتهزا ‏ الا عنيهن لهند مسدا ‏ االهد ال اع ار الجر د #83200 
010 اام ال اليد اا ل ل ا ال ل لا ا اش ا امش ا" الل ا ل د اله 
٠‏ 0 0 0 
.2 2.4 ف ٠ «٠ 2٠‏ 
لا 03 
(©4© حل 
ه ©هيى هي لا 2 7 ٠‏ 5 ذظ ظ ا ظ ا ظ ظ ظ ا ظ ظ ا ظ ا ظ ا ظ ظ ظ ظ ا ظ ظ ا ظ ظ ا ظ ظ ا ظ ظ ظ ظ ا ظ ظ ا ظ ظ ظ ظ 5 5 5 


]+ :1] »© #/ليس للمعادلة حل 
3 أ) الدالة الأصلية للدالة وهي | ]-(8 + 6 1 (ق8+ 6 0 


2 + (6 + 12)2 (6 + 2)-(6 + 2)م[(6 + ع) دع جه عر 1250000 


الدالة الأصلية للدالة 1 هي ب + تيرج + (1 + )ما (1 + ) - (1 - ناما (1 - :) ج عر 


ب 311130 -.41114 + 2112-) - 9 + )م11 + 2«) + (1 - 2«)م] (1 -2)-] - 02 20 / 3 حي 


1 5 - )-2112 + 41114 - 31113( 5114 





الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
المقاطعة الشرقية 
لولاية عين الدفلى 
الشعبة: رياضيات 
المدة” 4 ساعات 


المفتشية العامة للبيداغوجية 
امتحان البكالوريا التجريبي 
دورة ماي 2017 
اختبار في مادة الرياضيات 
على الطالب أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04 نقاط) 

1) بين أن العدد 2017 أولي. 

2) نعتبر في >5 المعادلة ذات المجهول (بر:»*) : 22187 - 100857 -:14119 ... ... () 

أ/ أوجد القاسم المشترك الأكبر للأعداد: 22187 » 10085 و 14119. 

ب/ بين أن الثنائية (2 :3) حلا خاصا للمعادلة (:7) ثم عين مجموعة حلولها. 

ج/ عين الثنائيات (7:37) حلول المعادلة (1) بحيث يكون 11 ع (1:37) (80):1. 

3 / أدرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين 57 و 77 على 11. 
ب/ عين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون 72017 ل 575 قبلا للقسمة على 11. 


4) ليكن © و 5 عددان طبيعيان غير معدومين كلا منهما أصغر من 8 » نعتبر 0017 - 77 مكتوب في النظام العشري 
/ تحقق أن : [1(]11-) - 103. 

ب/ عين قيم العدد الطبيعي 77 حيث باقي قسمته على 11 هو 4. 

ج/ أكتب هذا العدد في النظام ذي العد 11. 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1( عين العددين الحقيقيين 1 و 17 بحيث ب( دك 2127م عر و0 < :ثم تحقق أن العدد المركب :2- يحقق هذه المساواة. 


00 00 7-21 
2 نرفق بكل عدد مركب 7 يختلف عن :2- العدد المركب ”7 حيث: د د ' 


لتكن النقط 4 » 8 » 1/4 » ”14 صور الأعداد :2 ::2- » 7 و ”7 على الترتيب في مستوي منسوب إلى معلم متعامد 
و متجانس (1/:12: 0). نضع : 12م م7 + -:2- 7 حيث 185 ع7 و 18 ع6 . 





أ/ بين أن : (2-6-ئم 2 - 1ج 

ب/ عين مجموعة النقط 74 التي من أجلها يكون'7 عددا حقيقيا. 

ج/ بين أنه إذا كانت 74 تنتمي إلى الدائرة (6) التي مركزها 8 و نصف قطرها 2 فإن '4// تنتمي إلى دائرة (07) يطلب 
تحديد عناصرها المميزة. 

3) نعتبر الدوران / الذي مركزه النقطة 7 ذات اللاحقة م 2ل و زاويته » . 

أ/ عين القيس الرئيسي للعدد ين إذا علمت أن صورة 4 بالدوران ‏ هي النقطة ذات اللاحقة 1. 


ب/ عين على الرسم النقط : 4 رز 8 : [ . 
ج/ تحقق أن الدائرة ('0) صورة دائرة مركزها 4 بالدوران 8 ثم أرسم شكلا في نفس المعلم السابق. 


صفحة 1 من 5 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 

نعتبر المتتاليتين (,,/ة) و (2ة) المعرفتان من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 71 ب : 
1 ح رلا 

1 من أجل 2 < 7 و 1212 - ببلة ح برتة من أجل 1 < 11 . 

7 1 سلا ج برلا 


1). أ/ أحسب يلا » ولا » يلا . 


' 1 
02 / بين من أجل كل عدد طبيعى غير معدوم : - >> ع . - لتك 
)./ بين من يد لكات 1 ل 


ب/ استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 2 < 177 : 2 - ورلا ك5 1271 -15 ربلا و 1 >> برنة >> 0 . 
1 1 1+1 1 
3 بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 72 : ير 8 حك ك بروج بو نا + 


041 
ب/ استنتج اتجاه تغير المتتالية ( ,رنة) . 
4 بين أن المتتالية (,,ه) متقاربة » نرمز ب 0 إلى نهاية المتتالية (,,نه) (لا يطلب حساب يم) 
ب/ ما هي نهاية المتتالية ( ررلهة) ؟. 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
# عدد حقيقي موجب تماما » نعتبر الدالة ,/ المعرفة على 18 ب : م/م + -1 - عن ()ي/. 
نرمز ب (م6) للمنحني الممثل للدالة ...م في مستو منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (:2 :00 . 
| - نعتبر الدالة ,رع المعرفة على 18 ب: 7م (/ + 1) + 1 - ( )برع . 
1. أدرس (2) "ع ثم أدرس إشارته. 
2. شكل جدول تغيرات الدالة ,رع » ثم استنتج أنه من اجل كل عدد حقيقي عر .ء 0 < (2)م,ع . 
|| -1.1/ بين أن جميع المنحنيات (,6) تمر بنقطة ثابتة 1 يطلب تعيين إحداثيتيها . 
ب/ أحسب نهاية الدالة .م عند مه- و م0+ . 
ج/ بين أن المستقيم (7) الذي معادلته 1 - عر ح :رز مستقيم مقارب مائل للمنحني (,0) بجوار م©»- . 
2 أدرس اتجاه تغير الدالة ,/ ثم شكل جدول تغيراتها . 
3. أ/ عين معادلة المماس (1) للمنحني (,)) عند النقطة التي فاصلتها 0 . 
ب/ بين أن النقطة ( 1 (2-ج + 1) 2 س و ) / نقطة انعطاف للمنحني (,6) . 
4. أ/ بين أن المعادلة 0 - (2)/ تقبل حلا وحيدا 0 حيث 1 > © > 0. 
ب/ بين أن المسافة بين النقطة ((0) / :0) [/ و المستقيم (1) تساوي 2// © 026 . 
5. أ/ بين أنه من أجل عدد حقيقي » 2- -ح (-)م,_/ -+ (2)/ . ماذا تستنتج بالنسبة ل (ع)) و (م_6) ؟. 
ب/ أرسم في نفس المعلم (07) و (6-1) . 
-||١‏ 2 عدد حقيقي سالب تماما. نعتبر التكامل التالي: ع2 2617 1 ح ,رأ . 
1. هل العدد 17 يمثل مساحة؟. 
2. باستعمال المكاملة بالتجزئة أحسب |[ ثم ,/ 11772 » فسر هذه النتيجة. 


مع- ج إر 


٠ 12‏ 
3. بين أن : 22 ح- 1 111]آ 


مه - جار 





صفحة 2 من 5 


التمرين الاول : _(04 نقط ) 
1[- مءمّوه أعداد طبيعية حيث : 2 > م > »ع > | 
عين الأعدادي» مو علما أن في النظام ذي الأساس 4 يكون 46-م+م و 545-حم 
11- نعتبر المعادلة 8--م«ر1(........218-17) » حيث, و بر عددين صحيحين طبيعيين . 


1. أ ( عين الثنائية (3:3) حل للمعادلة )1( : 
ب ) حل في 2/2 المعادلة (1) . 


2 أ) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م,» بواقي القسمة الإقليدية للعدد”9 على 13 . 
ب ) بين أنه إذا كان (8:») حل للمعادلة (1) فإن [0]13 - 2- 2و 334820 
3 .أ) بين أنه إذا كان (در:ج) حل للمعادلة (1) و [0]4 - فإن [0]4 مر . 
ب ) عين (بر::) حلول للمعادلة (1) التي يكون من أجلها + - (بر:د) 00م 
التمرين الثاني : (05 نقط ) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0::::7) .لتكن النقط 4 ,8 ,0 ,77,2 التي لواحقها على الترتيب : 


1 


كلها ص2 . #وتكديرة , تمسح وى ون اده 
41 





1- 
0 عارك ,و 1 
0 


8 
حيث ن عدد حقيقي موجب تماما ويختلف عن 1 . 

استعون 1 دسم رفس 

ب- أستنتج أن المستقيمين (©2 ) و (8/2) متعامدان . 
2 ) أ - عين الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي يحول 4 إلى 8 ويحول 0 إلى (/. 

ب- حدد ,7ج لاحقة المركز © للتحويل 5 .ثم عين العناصر المميزة الأخرى لهذا التحويل . 

ج - بين أن المثلثين 0/0و 8277 متشابهان ثم جد علاقة بين مساحتيهما . 
3 ) لتكن (,/1) متتالية نقط من المستوي معرفة كما يلي :4 -,/1 ومن أجل كل عدد طبيعي , : (,5)01 - ,11 
حيث ,2 لاحقة النقطة ,14 ونضع : |ي2- ,2|- ,7]من أجل كل عدد طبيعي 7 . 


أ- بين أن (,7)) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 
ب- عين قيم »ل بحيث تكون (,)) متتالية متقاربة . 
ج - نرمز ب ,7 إلى مجموعة أطوال القطع المستقيمة [11,,,22] [421...........,]/11,02] .أحسب المجموع ,7 بدلالة 7. 


4 )لتكن () مجموعة النقط 74 من المستوي ذات اللاحقة 7 التي تحقق :(0)1+65 - 2 حيث بر 0 . 


«# حدد الطبيعة والعناصر المميزة للمجموعة 1( لما يمسح العدد 0المجموعة 007 


التمرين الثالث : (04 نقط ) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (2/,ر,0,1) . نعتبر النقط : (4)3:2:1 , (8)3:5:4 , (0)0:5:1© 


1- بين أن المثلث 480 متقايس الاضلاع . 
2- تحقق أن الشعاع (1-:7)1:1 شعاع ناظمي للمستوي (180 ) »ثم استنتج معادلة ديكارتية له. 
- أ) .عين إحداثيات النقطة © مركز ثقل المثلث 480 . 

ب). عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يمر بالنقطة © ويعامد المستوي (480) . 

ج).نعتبر النقطة (م4+7:2-7:++5)2 حيث ‏ عدد حقيقي .عين العدد م حتى يكون 282 - 452 . 

4-أ).عين طبيعة رباعي الوجوه 7/480 حيث (4:6:0)/ ثم أحسب حجمه 77. 

ب).بين أن المستقيمين (7)و (80) متعامدان . 
ج).لتكن (5) مجموعة النقط 34 من الفضاء التي تحقق : 6 - 117 + 6لا 


بين أن المستوي (180) يقطع (5) وفق دائرة محيطة بالمثلث 280 يطلب مركزها وطول نصف قطرها . 


التمرين الرابع :(07 نقط ) 


|- بين أن ب لظ ىن 
0 مجع 


||- نعتبر الدالةكم المعرفة على المجال |مم+د:]| :|1 - تول ج ماما - ور و(,0©) تمثيلها البياني في مستو منسوب الى 
معلم متعامد ومتجانس (ر : 0:7). 


1. أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 1 < مر » م 1 |ماه ده - فعا 
سل 


ب من أجل 1 < :ر »بين أن مط كب 
م 3 


ج) بين أن الدالة ثم غير قابلة للاشتقاق عند1.فسر النتيجة بيانيا. 


2 أ) أحسب 0)/ سنا . 





ب) بين أنه كل من أجل عدت حتيقي ير من المجال ]1:06[ - (م«) »ثم شكل جدول تغير الدالة /ر . 


ج) أرسم المنحى (,0) . 


3. ليكنى مساحة الحيز, المنحى(,0) ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتاهما 1-,رو3- 
او 8 نقطتان من (,0) فاصلتهما على الترتيب 1و3 » والنقطتان ((2/++1:210)1)م و (0)3:0 من المستوي . 


أ) أحسب مساحة كل من المستطيل 4580 و المثلث 480 . 


ب ) أستنتج أن (2/+1)ما4 > 5 > (1/2+ )م21 .( ملاحظة [3+2,0/2- 0/2(2 +]) ) . 





-||١‏ نعتبرالدالةج المعرفة على المجال عد له 00 0( تمثيلها البياني. 


صفحة 4 من 5 


1. بين أنه كل من أجل عدد حفيقي 0 < ع : 1< (2)ج . 
2 أ) بين أن + - )رهج .ثم بين أنه إذا كانت (برجد) )از نقطة من (,0) فان (بر:د) //1ز نقطة من (م0) . 
ب) ماذ تستنتج بالنسبة للمنحنيين (,0) و (,0) ؟أرسم المنحنى في المعلم السابق (,0) . 


3. ليكن'5 مساحة الحيز'7 المحدد بالمنحى (.0) والمستقيمات التي معادلاتها 0 - :دء (2/, +1)م21 - رو 3 -بر . 


: من 
| ) بين أن 0ج" ”| -(2/+1)ما» - 'ى 


ا (2/+1)صا 2 ثم أسثنة- قلمة 
ب ) احسب ,)ع | ثم سلج فيمةك ى. 


0 


صفحة 5 من 5 


المستوى: السنة الثالثة ثانوي 
تصحيح البكالوريا التجريبي 
دورة ماي 2017 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1) 44,9 به 2017/: 
العدد 2017 لا يقبل القسمة على الأعداد الأولية الأصغر 


من 1/2017 فإن 2017 عدد أولي .. (0,25) 
2 أ/ 06 201726-(22187: 10085: 14119). (0,25) 
ب/ فعلا محققة تصبح (2) من الشكل: 772-517-11. (0,25) 
(2ع :(2 + عل3,7 + ع[5)؟ - 5ى. (0,25) 
ج/ [2ع "1 :(44 + 33,77 + '551)! - 5ى. (0,5) 
3 / [57]11 - 54217 حيث (7610,1,2,3. (0,5) 


بواقي قسمة 57 على 11 هي: 1 » 5 » 4 » 9. 
[7]111 -ح 710217 حيث ( 17:210,1,2,3,4,5,6,7,8,9 


بواقي قسمة #7'7على 609في: 321034 2 775 1 
. (0,5) 
ب/ 1 + ع4 ع مر : للاعع (0,25) 
4/ أ/ مور فى (0,25) 
ب/ 1016 » 2017 ٠‏ 7011 (0,5) 
3---- كك 3 
ج/ 5204 - 7011 ٠» 1016 - 844 ٠‏ 1574 2017 


0 ح- يم. (0,5) 
التمرين الثاني:(04 نقاط) 
1) 0 ح- 4 + 6217 2,ر تكافئ 7أم4 - 217 2,ر 


0 تت 0 
4< 2 و منه د أمع (0,5) 
د جك 21 71 + حر 
التحقة : 
وود لنت 
0-4 -474- - 0 2 م226 (0,25) 


: 18-/4 (5-6-غخ 4 
1/16 - 2 (جح) 2 - وهو 2 1-2 (0,5) 
ب/ 2ع 'ج يكافئ عع ('4170)7 ٠»‏ 7ع/ 
اع 'ج يكافئ حع1ء7 (/21 :1/1 8) 
النقطة ير (0,5) 
ج/ (0)ع11 معناه -2 |21 + | 
(6)ع11 معناه - ]2 2619 ج ؛ +186 
من أ/ 1 - و01 داور ِ- 
2 1 ب 2 (35-06- - م) 
2 - |1 - 'ج]| معناه 2 ح ع[ '// 


)0,5( 


'/ تنتمي إلى الدائرة (”6) التي مركزها 6 ذات اللاحقة 1 و 
طول نصف قطرها 2 (0,25) 
3 / ع - (م) مر 


3 3 
(,2 - روج) 0 ح ,رج - ورد 06 رب (0,25) 


200 


تصحيح الموضوع الأول 


لولاية عين الدفلى 
الشعبة: رياضيات 
ب/ 


(0,5) 
ج/ 1 - (8)4 مع 1 مركز الدائرة (67) 


(09) هي صورة (6) التي مركزها ل ب 1 (0,25) 
الرسم : (0,5) 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
3/0 - ووب لاح رون كت (0,75) 
و 2م5322 42212 1 
ب/ البرهان بالتراجع (0,75) 
2) أ/ لدينا : 
1 
ا ون د 1 وما 2 2 
1 1+ع,/ 1 1+ع,/ 11 1+ع,/ 
و منه :01 > 01 2 0 7 
1 11 1 
دالتالت © 2ت - ١‏ 
7-0 لي: - > ا ال > وبع (0,5) 
ب/ لدينا: 2 > موق 5511] > لك 
ا اد 
/1- 1 > 0 . إل > 2 
1 1 3 1 
ده 5ه عر ]| 2د 
0 و جارات - 
1 1 
1 0 7 >2 
1 -11 11 
1 
ينك ")> 1 يا 
<- ح ربلا >> 1111 >> 1 - ررل1ة (0,5) 


ونبين أن 1 > برنة > 0 
1 
لدينا : - - يرلة ك> 1271 >> 1 - يبلا 
1 
2ح كك يرلا - 1271 >> 1- 


1 > ببنه > 2 > 0 


أي 1 > برنة >> 0 (0,5) 
1 1111 
3 1/ مو 2 77 س سكب ح يبنا - حبيرقة (0,5) 
0001 
1 1 1+ع,/ 1 1111 1 
< > عل - > سك لأن مول - | > -ت 
1 2 لام ١‏ 1 1+1 
61 
و عليه 0 > 026 - م 
4 1111 
أي 0 >> رتنا ررق 


(,,ته) متناقصة على *[7 (0,5) 


4-1 ومنه 35 دين تابع التمرين الرابع: 
َ 5) 1/ 2- ع (عر-)حم_ر + (6)ء,م محققة. 


تابع التمرين الثالث:» الإمقتاء: 
4) أ/ (,ره) متناقصة و محددة من الأسفل فإنها متقاربة (0,5 : 6 1 | 
ب/ 00+ ع (1212 + برت ما ح ورلا ملا (0,5) 0 00000 ل را د 
6 + جح نر 60 + جح نر 2 0 
0 و منتصف [1/1/1] هي (1- :1)0 فإن (,)) و(,-)) 
التمرين الرابع: (07 نقاط) مكتاظرين بالسية ال / (0,25) 
1) #*#كام (مرعز + 2)ع - (مد), اع (0,25) ب/رسم ()6) و (6-1) (0,25) + (0,25) 


||| .1) من أجل 0 > عر: 

0 < ام - وعجر - (1 - عن 
ادقي. مقو هماه لحن المكادى ( )ابو السيشقفات 
التي معادلاتها : 0 - » 22 - و 17 -- (0,25) 
2 4م -1م1 + 1 ع ,1 (0,25) 

1 > صل سار (0,25) 

التفسير: 
هذه النهاية تعني أن مساحة الحيز المحدد ب (,0) و محور 
التراتيب و (7(2) تساوي 1. (0,25) 
3/ باستعمال المكاملة بالتجزئة نجد: 

زعلثى - لشوعزم ) _ 0 


02 





7 (0,25) 
(0,5) 
حسب جدول تغيرات .رع لدينا: 
0 < 1-6-5 < (2)ررع (0,25) 
وعليه من أجل كل ع من 18 : 0 < (©)يرع . 
)1.١‏ / 21 (0)عرر 
جميع المنحنيات (,)) تمر من نقطة ثابتة (1 :1)0 (0,25) 


- عر1 111 


مه جار 


12 


ب/ مه - ح (2) رار 1111 (0,25) 
م -جمعر 
6+ - (ممير ذا (0,25) 
من + جح نر 
ج/ 0 - إبز- رتاعر] سنا (0,25) 
2) لدينا: 


أو زبرعز + 1) + 1 ح (م),'/ر (0,25) 
0 < رامع ح رع / 


)0,5( 





13 / 1 -2«2 ح بر:(4) (0,25) 

ب/ (مم مع ح رن" (0,25) 

() ع" ينعدم عند 7 - ويغير إشارته عندها إذن النقطة ”1 
نقطة انعطاف للمنحني (ع)) (0,25) 
4) أ/ مبرهنة القيم المتوسطة << (0,25) 

]06-11 

ب/ 0 - () :17 0 

1-0 


12 





- (0) :)2 لأن (0 > 1 -ه) (0,25) 





0 ) / 1 
- 0 
حم - 
معناه 
 - 0‏ 1 7 


12 


25,) 
) 7 
0 (( 01 
عليه 1 
9 9. 


مديرية التربية لولاية عين الدفلى لمودجبي المستوي: 3 رياضي 


السنة الدراسية:2017/2016 الجا الررياضبيات 


اداة التقويم: الاختبار الثالث 




















التمرين الأول: 
|/م وء هما حلا المعادلة : 0 - 5 + م4 + 2ع5 +(3 + »2)2 - 2ع 
(4 + ع8 + 5ن-)4 لم 
< ديكفئ | 20/. + 2, 20/. - 2| ع ه » 7-ه أو 8-م 
7-» فإن 11 - +م(مرفوض ) 
و- الحلان هما 17 و21.( 8-م »١17-م»216-ع‏ ) 


1- (أ١)-‏ (2,2) - (وبربىع). ا 2ط 
(ب)- 11 2 ,(2 + 2,214 +ع17)! - 5. 5757700 


2-(5)-[97]3- 345و .حيث ( 0,1,2؟ ع #. 
بوقي فسمة ” 9 على13 ه9923 1 . 
مس3 الو ويج الل لمرو الل وتيب اسار بن 
[0]13 - 


(2 - 4)218 ح مر 17 
ة 


) 1-3 


خسب غوص فإن [0]4 - بر. 


( ب)- [0]4 


[0]8 - + يعني 2-417+6 


يعني 2 + /4-<ع/ 


2+-4)2-ع» و 27عد/2 وعليه 27 - /2/. 
2 +8 ح ع/. 


6 + / 2-136 و 44 +1687 - بر حيث ار ء [. 


التمرين الثاني: 


1) -1أ- محققة . 
ب- [+2] 2 -(0,08) ( محققة) . 


2- أ- ابيب 1 كن بلست بن أب 
0 0 


1 
عالسا كه ]كح ىه د ان 
0 2 


- ج - 8 - (ل )ث» « - 5)0 » 7, - (5)0 صورة المثلث 0/0 ب 5 هو المثلث 


7م و 5 تشابه مباشر .المثلثان 02 و 7277 متشابهان . 


(مم)ى لط - ( 82870 ) 5 . 
01 


8 
2 
1 ل 


شا ل 1 1 
( «) متتالية الاسيةاساسها 2م وحدها الاول |1 - »| - ,2. 
ب- ]| مدنا ع ه 
712 
جا - ش (ك)الاحمهك 2 1 
0 [ عدي 
4 - 00 دائرة مركزهار ذات الاحقة , 


وطول نصف قطرها م-, 





التمرين الثالث: 
1-المثلث 90 متقايس الاظلاع الان 80-3./2 - 40 - 48 
2-(1-,1,1) شعاع ناظمي للمستوي (280) لان0 - .هلم و 4607-0 . 
و (ضل )ء (2 :نر ,) 1[ معناه : 0 - ور اال 


معادلة ل 4800 ): 4-0-عج نر بعر 


3-- © مركز ثقل المثلث 480 » و (6)2,4,2. ص2 


ع كار 
ب - (ى) كح ( :نررع) لريكافئ (لرء 2) 2 +4 دنر 
اح 22 


ج - لاحظ أن 5 نقطة من (8) 
7 - 52ل يكافئن 12 - 3+2حيث 2,21 -1ء: ومنه (5)4:6:0 أو (5)0:2:4 
دي تنتمي الى (4) ومنه المثلثات م7 ٠‏ 708 » 700 قائمة ومتقايسة لان 


0 - 08 - لم0 ومنة 8م - 0)م7 - 8م - مم . 


0 1 
رباعي الوجوه 780 منتظم . 70 »« 7 زو 


000 1 ل 
2 0 


00م 


الهدسة الفضا 


0 
نك 
0و 


لاحظ : )مه “اج - مور 5 ووامنة م9 - 7[. 
4- 4860-0 ومنه ()و (80) متعامدان. 
5 أ 6 - لاط + 6لا تكافئ 3 - 147 حيث 7 منتصف [70]. 
المجموعة (5) هي سطح الكرة التي مركزها 7 وطول نصف قطرها 3. 
ب - بمأن (0)ء 7 فإن : ١/3‏ - (1 ,هه )0 - 10. 
المجموعة (5) والمستوي (80/) يتقاطعان في دائرة مركزه 0 


وطول نصف قطرها 6/.-/. 


المجموعة (5) والمستوي (80) يتقاطعان في دائرة محيطة بالمثلث 480 . 


)/5 


)50 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


لدالة الآ 


سية 


و اللوغار 


التمرين الرابع : 


واطظة ل يوون روا عور اسان شتات عله لا ورعان اج لور 
[ امد الوه 1-غ آجىع 
. 5 ([1+ )ما . 
111 أ -محققة من أجل 1< 6 اا ااا 52100 


ب - محققة من أجل 1 


ال-1 +1 أ 
2+1) 1 سل 1 كا / 
2-1 لاع 1 1-عم أاجىر 


حمطي 
1 











المنحى (,0) يقبل نصف مماس موازي لمحور التراتيب عند النفطة التي فاصلتها 1. 


2-أ/ ممد- (ع)ير حصنا 


ب/ جب - )7 


ل 0 








ج/ البيان : 


)50 


)25 


)25 


)25 


)25 


)25 


)50 


)50 


)50 


ب / المستوي منسوب الى معلم متعامد ومتجانس (0,::7) فإن(,0) و (,0) متناظران 


بالنسبةالى المنصف الاول ) #دعدمر . زلى) ( 


(2/-4)م21 
3 00[469عم-3] |-ى 
00 سا[ _- 2+ لمعا [مر ]| 0 0 


0 1 -(2/ + 1)ما 6 - “و 


ب مم م + اام 0 ل 


0 
+)ماط ,م دس ]1 
+ >م|_ - 
ا[ مم 1 
000 
بمأن(,0) و (.0) متناظران بالنسبةالى المنصف الاول /4 - ,2 ومنه '5- 5 


بده | 20/2 - (2ل.+ ])مام| - 'ى - وى 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 


مديرية التربية لشرق ولاية الجزائر ثانوية قهواجي بوعلام- بوروبة - الحراش 
امتحان تجريبي لشهادة البكالوريا دورة: جوان 2015 


الشعبة: علوم تجريبية 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 03 ساعات و 30د 
على الطالب أن يختار أحد الموضوعين التاليين 


الو ضوع الأول 
المرين الأول: (05 نقاط) 
ْ : 5 1 31-1 5 00 ش 
نعتبر الدالة / المعرفة على أم» + :2] ىا بلى: كد - (مت)مر. و ليكن (6) تقثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى 
معام متعامد و متجانس (1,7 :0). 
1. أدرس اتجاه تغير الدالة 3 أنشوع المنحنى (6) 
2 (ررلة) متتالية عددية معرفة على !]1 ب 2 - ولا و من أجل كل عدد طبيعى 7: (ربلة) ر > )بيرلا 
ا مثل الحدود 0» 1 2 وق 013 على حور الفواصل ميرزا خطوط الإنشاء 
ب. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 1 < برلا 
3. أ. أثبت أنه من أج لكل عدد طبيعي 2: (1 - ,رلة) 2 >> 1 - يجيرلة 
2 
ب. بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 71: 6 >< 1 - يرلاء ثم استنتج نباية المتتالية (ربلة) 
.. ).. 1-1 
4. لتكن (ربرنة) المتتالية المعرفة على 8 ى) بلي : 00 و | 
أ. بين أن (يرنة) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول ثم اكتب عبارة يرك بدلالة 11. 
5 1- يرت 00 22-1 11-1 17-1 __ 
1 أحسب امجموع , ا ا ا اا 0 
الع ين الثاني: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معام متعامد و متجانس (2,7,1 :0). نعتبر النقط (0 :0 :24)3, (0 :6 :8)0, (4 :0 :0) 6 و 
(5:0:1-)(] 
ا تحفق أن الشعاع (2:3 :71)4 هو شعاع ناظمى للمستوي (480) 
ب. عين معاداة ديكارتية للمستوي (486) 
2 أ. اكتب قثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة 2 و يعامد المستوي (2860) 
ب. استنتج إحداثيات النقطة 71 المسقط العمودي للنقطة / على المستوي (4/8) 
ج. أحسب المسافة بين النقطة 2 و المستوي (48) 
3 نعتبر (8) جموعة النقط 24 من الفضاء التى تحقق: 0 - 1/14 .1112 
أ. عين طبيعة و عناصر المجموعة (:8) ثم أكتب معادلة ديكارتية لها. 














صفحة 1 من 4 


ارين الثالث: (04.5 نقطة) 
في المستوي المركب المنسوب إلى مع متعامد و متجافس (1],2 0)» نعتبر النقط ل 8, 6 ليان نها على 
لقب 5-1 د رو 1/51 1 و 541 ل يدر اولح ل ل وو عل ل 
1. أ. أنشئ النقط 4 8, © و (1 
ني اكت د من م2 ع2: ع2 و و2 على الشكل الأسى 
ج. عين طبيعة الرباعي (01) 48 
2 ليكن " 7 الدوران الذي مركزه 8 و زاويته > -» و لتكن ‏ و 7 صورتا النقطتين 4 و 8 على الترتيب بالدوران 
أ. اكتب العبارة المرة للدوران 7 
ب. أحسب لاحقتي النقطتين 8 و 7 
9 لتكن (1) جموعة | النقط كر ذات ت اللاحقة 2 من المستوي و التي تحقق: 4 - (: + 1/3 - 1()7- 3 ج) 
عين طبيعة و عناصر الجموعة (]) 


8 ين أل ابع: (06.5 نقطة) 
الدالة / المعرفة على الجال ]60+ :1[ دا ]1- زمه[ كا يلي :(خنْك) ماد + 1 + ,د - 0)ثر» و ليكن 
6 قثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجافس (1,7 :0). 
1. أ. أحسب نهايات الدالة ثم عند أطراف جموعة تعريفها و فسر النتائ بيانيا. 
ب. أدرس اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها. 
2 أ. بين أن المستقهم (4) ذو المعادلة 1 + د ح 2[ مقارب مائل للمنحنى ([م©) 
ب. أدرس الوضع النسبي للمنحنى (م6) و المستقهم (4) 
3 بين أن النقطة (1 :42)0 هي مركز تناظر للمنحنى (م6) 
4. أنشئ المنحنى (م6) 
5. أ. باستعال المكاملة بالتجزئة أحسب التكامل دك (كت2) صا ر] 
ب. أحسب مساحة الميز المستوي المحدد بالمنحنى (م6) و المستقيم (4) و المستقهين ذوا المعادلتين: 2 ح عر 


و 2-3 


صفحة 2 من 4 


الو ضوع الثاني 
المرين الأول: (05 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجافس (1,7,1 :0). نعتبر النقط (5- :4 (4)1, (4- :2 :3) 8, 
(3-:4 :5) ) و (4 :8 (2-)12 و الشعاع (1-:11)1:5 
1. بين أن معادلة المستوي (480) هي: 0 - 11 - 27 - , 
2 اكتب قثيلا وسيطيا للمستقيم (7) الذي يشمل النقطة 2 و 12 شعاع توجيه له. 
3. ليكن (6) المستوي ذو المعادلة: 0 - 7 - ج - رز - عر 
أ. أثبت أن المستويين (60) و (480) يتقاطعان وفق مستقم (4) يطلب تعيين ثيل وسيطي له. 
ب. أثبت أن المستقهين (1) و (4) ليسا من نفس المستوي. 
4 لتكن (4-:8)3:0 و (3:3:5-)/ نقطتين من الفضاء 
أ. تحقق أن / نقطة من (7) و 8 نقطة من (4) 
ب. بين أن المستقيم (28:1) عمودي على كل من (4) و 1) 
5. لتكن (1) جموعة النقط 14 من الفضاء و التي تحفق: نه - :111.11 حيث * عدد حفيق. 
أ أوجد بدلالة © معادلة ديكارتية للمجموعة (1) ثم استفيج أن (1) مستو حيث 78 شعاع ناظمي إه. 
ب. عين قمة © حتى يكون (1) المستوي المحوري للقطعة [:8/] 
الث ين الثاني: (04.5 نقطة) 
1. حل في جموعة الأعداد المركة © المعادلة التالية: 
0 - (ه05)2 3 - 5 + عي وزو 8 + 274 
2 في المستوي المركب المنسوب إلى معم متعامد و متجافس (1/,12 :0)» نعتبر النقط 4 8, © و 2 التي 


9 


لواحقها على الترتب 2 ح ردء 21 + 20/3 ح وج , 24 + 20/3- ح- مج و 2- - وت على الترتدب. 


ب كدت العددين 8 و 26 على الشكل الأمى. 


5 06 2015 
ف كني العدم ا كن © 3 2 قل الشكل الجيري. 
3 عبن طبيعة (0) جموعة النقط 2/4 من المستوي ذات اللاحقة 2 حيث: |2 - 7| ع || 
4 نرفق بكل نقطة 14 من المستوي ذات اللاحقة 2 (حيث و 6< 7 ) النقطة '14 ذات اللاحقة '2 بحيث: 
4- 


و0 
-- 27 
أ بين أنه من أجل كل عدد مركب 2 عد 7 فإن: ع - 2 - نم 








صفحة 3 من 4 


ب. بين أنه إذا كانت 14 نقطة من المجموعة (0) فإن 14 تننى إلى دائرة يطلب تعيين مركزها و طول نصف 
قطرها. 


القرين الثالث: (03.5 نقطة) 
لتكن (,,نة) المتتالية المعرفة على لكا يلى: مه 11ج 7 ح يرن 
1. أثدت أنه من أج لكل عدد طبيعى 78: 0 < إراة 
ا اكت عبارة ,رمآ بدلالة 71. ا 
يدوق أن ( 10 ) هندسية سللاب تعوق أسناضها و عدها الول: 
3. ليكن يرك امجموع المعرف كا يلى: يرنه + ٠١‏ + 1م + 0م 7 ررك 
م الخشيب .تبي 1 


3 د 011 
ب. بين ان عر 2511م - 30 


5 الرا 2 : (07 نقاط) 


الدالة 9 المعرفة على 18 كما 1842655 ح (2) 0 
1. ليه الدالة 4 ثم شكل جدول تغيراتها. 
2 استلتج إ: شارة (#) 9 من أجل كل عدد حفيقي 7 
11. لتكن الدالة / المعرفة على 18 كما 0 1 +« + 1622 -:2) - (#ام/ء و ليكن (62) تثيلها البياق في 
المستوي المنسويه إلى معام متعامد و متجانس (1,7 (0). (الوحدة دصء2) 
1. أحسب (*)/ نطلا و (2*#) /ر دنا 
0 - جح عر 0ن + جح عر 
7 أدرس انحاه تعير الدالة 1 0 جدول تغيراتبا. 
3 أ. بين أن المستقيم (4) ذو المعادلة 1 + > 2[ مقارب مائل للمنحنى (م0) بجوار 600- 
ب. أدرس الوضع النسبي للمنحنى (م6) و المستقيم (4) 
. اكتب معادلة الماس (7) للمنحنى (م0) عند النقطة 0 
بن أن الس 0 )قل قط فذاق علب شين جداننيا: 
أنشئئ المستقههين (7) و(4) و المنحنى (م6) 
. ناقش بيانيا حسب قي الوسيط الحقيقي 72 عدد و إشارة حلول المعادلة: 
1 + 7 +ع ح عر + 25ج (1 - ع2) 
اع لكام ع ده -- 6 0 


و 


م سس له نين 


صفحة 4 من 4 





التمرين الاول (05 نقاط) 


لديناء +4- 





2 


.1 


32 


د - ور حيث ]0+ :| - ,2 


دراسة اتجاه تغير الدالة: 
لدينا من أجل كل عو من 00+ :2]: حك ح- (2)'/» و منه 0 < () "ير على المجال |م+ :| و لدينا 
- 0 سر دح - (2) / [ 
و بالتالي المنحنى الممثل للدالة م يكون كما هو مبين في الشكل 
نعتبر الآن المتتالية (,ربه) المعرفة على [13 ب 2 ح مله و من 
أجل كل عدد طبيعي 72: (,رلة) كر > 1 يرلا 
أ. تمثيل الحدود ,22ء ١:‏ ,4ك هه على محور الفواصل: 
لتمزل الهدود على مكورر لذو اضل تستعمل: المتخنى 0 ) 
الممثل للدالة م و المنصف الأول عر ح 7[ كما هو ممثل في 
الشكل المقايل. 
ب. البرهان بالتراجع أنه من أجل ]1 ع 12: 1 < ,,/ة 
٠ه‏ من أجل 0 - 8,لدينا 2 ح مه و منه 1 < نلا 
ه نفرض أن 1 < ,رله و نبين أن 1 < 1بميرلا. 
لدينا 1 < براه و بما أن /ر مستمرة و متزايدة تماما على أ0+ :| فإن (201/ < (,1)/ أي أن 
1 < )يرلا 
إذن من أجل كل عدد طبيعي 72» 1 < ,رلا 
ج. بيان أن (ة) متناقصة تماما: 
الطريقة الأوا لدين. (1جسلةة-) 0 حول # 1حوولة3 +2 منهة- لت درس 


ْ 2147 ربلا 2 2 
وبماآن 0 < 1 - بريه و 0 > 1 + بية2- و 0 < بره فإن 0 > ررلة - ورلا 
و منه فالمتتالية (,.) متناقصة تماما. 
الطريقة الثانية: نبرهن بالتراجع أنه من أجل كل ]17 © 72: يرلا > 1 ميرلا 
ه من أجل 0 > 7 لدينا: 2 - ونوا ح ريو منه ولا > يلآ 





نفرض أن ربلة > 1رررلة و نبين أن يرلا > جيبلا 
لدينا ,,/ة > 1_برئة و بما أن الدالة م مستمرة و متزايدة تماما على ]+ 6 فإن (ررنه) ر > ( 1 ربل رو 
بالتالي وب,رلة > وبيرلة. إذن المتتالية (.,,:) متناقصة تماما. . 
الإستنتاج: بما أن المتتالية (,.,ة) متناقصة تماما و محدودة من الأسفل بالعدد 1 فإن (,,,ه) متقاربة. 
أ. إثبات أنه من أجل كل عدد طبيعى 12: (1 - ,,ل) 2 > 1 - 1ميباة 
لدينا من جهة: (1 - لا 6115-2 - 


204 برلا 2 برلا 2 





- 1 - )جورلا 
و من جهة أخرى لدينا: 1 < برلا أي أن 2 < ,20 و منهةٌ > كد و بالتالي (1 - ,,/) 2 > (1 - ,ربه) سك لأن 
0 < 1 - ,ريه و منه نستنتج أنه من أجل كل 1 © 72: (1 - ,رله) 2 >> 1 - يبيبلا 
ب. بيان أنه من أجل كل عدد طبيعى :1: 6 > 1 - ررنا 
(1 - _ييلة) 2 > 1 - ورلا 


1 
لدينا. (1 - 2-هلة) ب كت 1 - 1-:لا 4 بضرب أطراف المتباينات طرفا لطرف و بعد اختزال العوامل المتساوية 


1 5 11 


1 
لدينا 0 - 6 ما و منه 0 ع 1 - برلا 111[ أي أن 1 - ببلة 1111[ 





20-0 0 + ج تعر مو +جئعر 
000 12 0000 5-0 1ج مسبدلة 
0 - بولا 
أ. بيان أن المتتالية_( ,2) _هندسية: 
3111-1 
05 1 1- رلا 0 0 0 -_ 1-1 برلا 
لدينا: ,م بس ا ل ست لانتل ح يرنه و منه (,,1) هندسية أساسها 2 و حدها الأول 
32 لخيزرنيك - ببجتتتشتكدو” ‏ 1إ[كويونزة 
21 
1 2255058 
0 


إنن: (2)2 - 1 
راو 7 























ب. حساب المجموع , 5: لدينا؛ 28-4 ب ... + 22-4 ل تك + 0-3 - روم ولكن 4ك ح ,ربو أي أن 
011 2 1 0 2-1 

 ةنري-1‎ 

11 

ومنه جل + ... + قد + جب + حي - رك أي 1 - ز21 + ... +1 - ,27 + 1 - 200 - يرك 

2101-1 2172-1 2171-1 2170-1 
ش ' 00141 5 
ومنه (1 +-722) - (ررنة + ... + إن + 20170 ح ررى إنن 0+1 -] -1]ء -,ك 


التمرين الثانى: (04 نقاط) 


.1 


أ. بيان أن الشعاع 7# ناظمي للمستوى )7478 
لدينا (0 3:6-)48 و (3:0:4-)46 و لدينا: 60 - 12 + 12- - 7.48 و 0 - 12 + 12- - 7.406 
و بالتالي: 48 1 7و 46 1 2. إذن 7 شعاع ناظمي للمستوي (480) 
ب. كتابة معادلة للمستوي ()248) 

لدينا من أجل كل نقطة (7 :37:) 1 من المستوي (48)0): 0 ح 470.72 و بالتالي فمعادلة المستوي (248)0) 

هي: 0 - 12 -ج3 ل روم ل ع4 
أ. كتابة تمثيل وسيطي للمستقيم (0) 
بما أن (1) يعامد المستوي (486) فإن الشعاع 7 هو شعاع توجيه للمستقيم (1) و بالتالي تمثيله االوسيطي هو: 





غ4 + 5- ح عر 
كلا ع ): غ2 ع بر 
2-357 ]2-2 


ب. استنتاج إحدائيات النقطة 14ز[ 
النقطة 7ع هي نقطة تقاطع المستقيم (0) و المستوي (2480). و منه: + (غ2)2 + (غ4 + 5-)4 
0 -32-12 +301 
إذن 1 - ع و بالتالي (4 :2 :1-)7/ 
ج. حساب المسافة بين 2 و (4860) 
9 -ح [آط ع ((480) :)0 
أ. تعيين طبيعة و عناصر المجموعة (1) 
لدينا: المجموعة (7) معرفة بالعلاقة 0 - 1/14 .717 و منه فالمجموعة (:8) هي سطح كرة قطره 47؛ و لكتابة 
معادة ديكارتية 
لها نقوم بتعيين المركز 2 الذي يمثل منتصف القطعة [47] أي أن (+ :0 :1-) 42 و نصف القطر هو 
1/65 42 


2 2 
65 


2 1 
6 - (2- عم) + ةر + 12 + » :(ق) 
قق أن النقطة 74] تنتمى | المجموعة (:1) 
2 
نعوض إحداثيات النقطة // في معادلة سطح الكرة فنجد: 53 - ك2 + 4 - ١‏ (ذٌّ - 4) + 22 + 1(2 + 1-) 
إذن: (1) ع 7] 


جب 





التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 


1. أ. إنشاء النقط , 8, © و 1 
لإنشاء النقط 4,. 8. © و (/ نقوم باستعمال المدور و المسطرة كما هو 
مبين في الشكل المقابل. فمثلا لإنشاء النقطة 4 نقوم بإنشاء الدائرة التي 
مركزها 0 و طول نصف قطرها 2 ثم نقوم برسم المستقيم و المعادلة : 


1 ح ح مر فيتقاطع هذا المستقيم مع الدائرة في نقطتين و نقطة التقاطع 
ذات الفاصلة السالبة هي النقطة 4 و نقوم بالمثل لإنشاء النقط المتبقية. 


ب كتابة كل من 7» ص27 م7 ف م2 الشكل الا 


. 71 م 
لدينا 2 ح [رج| 0 - (رج)ع3 أي 26:6 ح ررد 





000. 
و2 ح |وج| رك ح (وج)ع32 أي 35 26 - وج 


2 210 
و2 ح اعمج| و - (ع2)ع3 أي 266 ح عت و 2 ح ورا و2 - (مج)ع20 أي 263 - وج 
ج. تعيين طبيعة الرباعي 01 4/1 
لدينا: (3/ - 1) + (1 + 3/) ع مج - ورد و 3(1/ - 1) + (1 + 3/) - وع - مج و منه: 70 - 48 
ولدينا أيضا: 25/2 - 8/ة > |رج - وج| و 21/2 ع |رج - وج| و منه: 4م - للم 
حنم /0/3+1١‏ هم 73-1١‏ 
و لدينا كذلك: (0-5) 48د ليبج) 7ق د منه 0 - 42 48 أي أن 42 1 48. 
بما آن: 276 ح 48 و 42 ح 48 و 47 1 48. فإن الرباعي 486017 مربع. 
2. أ. العبارة المركبة للدوران 7 : 
: 2 1 5 5 / 0 . 1/3 1 / 
لدينا: رمج - )23 مح وج - “7 ومنه: م2 + (م2 )253 م - 2 إذن: 2 + 2[: 3 - 3) - 7 
ب حساب لاحقتى النقطتين ]زر و 1 
لدينا: 2 + مع (: 2ل - 2) ح برج و منه: 1 + (3/- 2) ح م2 وبما أن النقطة 8 هي مركز الدوران فإن 8 نقطة 
صامدة أي أن صورتها هي نفسها و منه و2 - م2. 
3. تعيين طبيعة و عناصر المجموعة (17) 2220 
لدينا 4 - (: + 0/3 - 1()7 - 1/3 - ج) أي 4 - ((1+ 3/) - 2) ((1+ 3/) - ج) 
ومنه: 4 > |( ( + 3/) - 2) ((: + 3/) - 2)| أي 4 - |(: + 3/) - | |(: + 3/) - | و نعلم أن - || 
ج 5 2 . ا ا ٠.‏ ع 0 ٠. ٠.‏ .. 
| 7إو منه: 4 - | (: + 0/3) - ج] أي أن 2 ع إمج - ]| و منه '1) هي دائرة مركزها ) و طول نصف قطرها 2. 
التمرين الرابع: (04.5 نقاط) 
نعتبر الدالة م المعرفة على المجال ]60+ :1[ لا 11- زم»-[ كما يلي:(خلت) ما +1 ++ - ممم 
1. أ. حساب نهايات الدالة /ر 


0ه- ح (2) /ر لا نا لأن0 - ( )ما 0لا ومح- - 1 لد 111[ 


0 - ج عر 0ن - جح عر 
-ح (2«)/ ممرزا لأن 0 - د حمرزا ومنه مه ح )ما ]1 
1 ده 0 د م د 
إذن 0 يقبل مستقيما مقاربا عموديا معادلته 1 - 
+ ح (©) ردنا لآن 2 - 1 + عونا و *0 ح 1 - دوخ[ و بالتالي: 0+ - - 2 لهذا أي أن 
5-6 م 5 0 
60+ ح ث0 0[ ا 
اجر م 
1ج 


إذن (م0) يقبل مستقيما مقاربا عموديا معادلته 1 ح م 

مه+ ع (ع2) /ر 10 ذا لأن0 - ( )ما ملا ومح -ح 1 +2 111[ 
ع2 مو دجعر 0 دج ىر 

ب دراسة اتجاه تغيرٌ الدالة عر 


١ 3 2-1-3 1 00‏ 
من أجل كل يد من المجل ]11:.809 0 ١ 101٠.11‏ زربيو ريج ١‏ جرس -1 2 00 1 
4 
 )( -‏ / 


0- 0 


اذثةة 


, _ -2+2( 

(1+)(1-) - () /. 
بماان 0 < (1 +1()«2 -2) 
على المجال لا 11-:مه-[ 
]+ :1[ فإن إشارة (2) 'ر من 
إشارة(2 + 2()«2 -2) و يكون 

2 أ. بين أن المستقيم (4) مقارب مائل للمنحنى (م6) 

لدينا 6 ح (1 + »#) - (2)/ ذا و منه المستقيم ذو المعادلة 1 + 2 ح 7[ مقارب مائل للمنحنى (م6) بجوار 
0ن خلج عر 








66- و من ل 
ب. دراسة الوضء سكت (,0) د (ى) 
لدينا: )ماد 2 - (1 + +*) - (2)/ و منه إشارة الفرق من إشارة 3 )ما 


. ذا كان 1 < موفإن 1 < 212 أي ي0 < 2 شن) 1 و منه في هذه الحالة (م6) يقع فوق (4) 
ه إذاكان 1- > رفإن 1 > خُنْ > 0 أي 0 > (خْك) جو منه في هذه الحالة (/6) يقع تحت (4) 
3. بيان أن النقطة (1 :4200 هي مركز تناظر للمنحنى [م6©) 


لد . [(2-1)- 3 1 
نبين أن 2 - (06ر + (-)م. لدينا | لتك | ما + 1 + ب - كنك تلت ) مد 1+3 + - مام 


إذدن: ح) مردّ+ 1 + » - وأ 
و منه: ت) مد 3+ - ركن) مآد 1+3 +ع +( 0-2 ماد +1 + :- - ممر + )م 
0-2 
)حير 
إذن النقطة (1 :4200 هي مركز تناظر للمنحنى ([م6) 
4 انشا نشاء المذ : 2 ' 


5. أ.حساب التكامل برك (خكّ) مل و 
3 (1 - متها ول - متك (1 + عتما ف - بره (كلد) هر 
نقوم بحساب التكامل ع0 (1 -+ )111 1 بالتجزئة: 4 ف 
نضع: (1 + )12 - (11)2 و منه سك ح (0) “لا 0 0 

ف 1 - (2)'نه و منهع ع (17)2 

و بالتالى: ١‏ د _- [(1 + ع)ماع] - عل 1 + ممما 1 
أي: 1 3-08 1([3 + ممصاع] ع مك (1 + صا بل 1 
و منة: 
1([3 + ممصا - من - 1([3 + مصاع ح يه (1 + عنصا ول 
إذن: 1 - 3153 - 4 صا4 - عنه (1 + مما ] 
و بنفس الطريقة نقوم بحساب مرك (1 - 2) م[ أ.] فنجد: 1 - 2 م21 ح مك (1 - عت)صا ر/ 
إذن: (2) ها ع 2م21 - 3 ه31 - 4 م41 - عرو ( شك ) صا ول 
ب. حساب المساحة 


إل 1 1+3 + من[ - مهم )] أ] - 5 
3 ) 113 + د + 2 1 <| - مده ( ست ) ها يل 3+ 1042 + ) بل 
إذن: 0 .لا (0) مث + ة - و 





ع 
3 
و 


عار 
0 
3-6 


ا 
يي 
كيك 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: 
1. بيان أن معادلة المستوي (48)0) هي: 0 - 11 - 27 - 2 
نعوض إحداثيات النقط م 8 و 6 في المعادلة فنجد:0 - 11 - 10 +1 و0 -11 -8 + 3و9 -6+ 5 
11-0 
و منه معادلة المستوي (:48)0) هي: 0 - 11 - 27 -2 
2 كتابة تمثيل وسيطى للمستقيم (”1) 
غ) + 2- ح عر 
ع غ: 5+ - :00 
غ) 4 - جع 
أ. إثبات أن المستويين (60) و_(486) يتقاطعان وفق مستقيم (/) 
لدينا: (2-:0 1 م1 و(1-:1- 11 و بما أن _ 2 فإن الشعاعين 00 و 11486 ليسا 
مرتبطين خطيا و منه فالمستويان (6) و ('486) يتقاطعان في مستقيم (2). 
ون 0 > 7- 2- بزدعر 0 >-4-7-- 
0) - 27-11 - نر 


11+27 2م 
الوسيطي للمستقيم (4) كما يلي: 18 © 2 : 5 
/ - 7 
ب. أثبت أن المستقيمين ('7) و (01) ليسا من نفس المستوي. 
يكون الميتتيمان (70) رارق ارما من تعن المسري داكن جاع توجيوهها غير مرريطين بخطيا والريكن لين 
لدينا (1- :5 :2)1 و (1 :1 :2) رمثة و بما أن - عد < فإن الشعاعين 10 و رى/2 غير مرتبطين خطيا. 
و لدينا من جهة أخرى:7” * “ - © 7 2 ] ومنه , / ١‏ 2 ) و بتعويض قيمة + في التمثيل الوسيطي 
للمستقيم (”1) و قيمة 2 في التمثيل الوسيطي للمستقيم (4) نجد: (3- :43 :5) د11 و (3- :1 :5) ونى11] و 
منه لا توجد نقطة مشتركة بين المستقيمين ('7) و (1). إذن: المستقيمان ليسا من نفس المستوي. 
4. نعتبر الآن النقطتين (4- 0 :23و (5: 3 3 )1_0 


05-7 
نقوم بتعويض إحداثئيات 7 في التمثيل الوسيطي للمستقيم ('7) نجد غ5 + 8 - 3 دمن 1- 7+1 


9 تيكل :هذه الخملة تمه التمديلن 








جم جم احم 
|| 


+ - 4 ع 5 
بالتالي: (7) ع "/ 
+ 11 - 3 4- حت / 
نقوم بتعويض إحداثيات / في التمثيل الوسيطي للمستقيم (4) نجد 0-0 دمت - 
/ - 4- 4- ح /, 
بالتالي: (4) ع / 
ب. بيان أن المستقيم (1)_عمودي على كل من ('7) و (/ 





لدينا : (3:9 :6 -) 8# و (1- :5 :10)1 و (1 :1 :2) زئثة و بما أن: 0 - 81.11 و 0 ح ولا . “11 
و بالتالي: (7) 1 0 ل (ر) 
5 نعتبر ('1) مجموعة النقط 1/4 من الفضاء و التي تحقق: بوك رم ,1/1 حيث بن عدد حقيقي. 
أ. تعيين معادلة ديكارتية للمجموعة ('1) 
لتكن (7:37:7) 4 نقطة من الفضاء و منه: (2 - 4- زير- زم - 3) :111 و لدينا: به - 114 .]11 و بالتالي 
نجد معادلة للمجموعة ('1) كما يلي: 0 - جم + 54 - 9027 -ز0 2و0 واحى جاده اودر دن عمدت حل 
من 1و ارو نيام فى أن واج نتعا عه اللاكلبي قو 9 :3- 67 ) 11 
تعيين ة يكور المستوي المحوري للقطعة [/2'!] 
(1) هو المستوي المحوري للقطعة [:71] معناه أن ('1) عمودي على القطعة [7/7] في النقطة (2 :د :0) / 
ا 





جك ار ار ب روا جلي بك رار رار رار ري ولي رار 
© ولكن: (5-:2-:3) 18 ومنه : 83 ح بم 
التمرين الثاني: (04.5 نقطة) 
1. حل المعادلة: 0 - (2»05)20 3 - 5 + 7 06 زو 8 + 272 
لدينا: [(ه05)20» 3 - 2]5 - بج 5104 16 ع "1 و منه (ه2»05)20 6 + 10 - بج >مزو 16 ع 0/١‏ 
أي: [ه عمزو ع بي 2ومع]6 + 10 - هي تمزو 16 ع '4 إذن: » 2052 6 + 10 - ني 2مزو 10 ع 0 
ومنهدي 52م 6 + 10 ح ين تمزو 6 + هن تمزو 4 - 3١‏ أي (ه 2مزو + عو 66057 + 10 - به “مزه 4 ع ١ل‏ 
و بالتالي: 2-4 ا -'1 أي: (1 - يج تمزو)4 -'4 و لكن: » 7مزو + ج 2وم2 - 1 
ومنه: (ه تمزو حم 2و ح ين كمزو)4 ع '1 إذن: ه 2052 4- - 1١‏ أي: 2(ه وم 21) ع (١‏ 
و بالتالي: حلول المعادلة هي: © 105 - 0 512 2- - ,ج و ه 05» 1 + 0 زو 2- -ح و2 
2 أ. تمثيل النقط ل 8. ) و (1 
يكون الإنشاء كما هو مبين في الشكل المقابل. 
ا كتابة العددين و2 و 20 على الشكل الأمسبى. 


لدينا 4 - |مج| و ب (ج218)2 و منه.6! 6 -ح م2 
1 
و 4 ع إمج7| و ح (م258)7 و منه: 56 م4 - مج 


ج. تعيين طبيعة الرباعي (8)1/ 
لدينا 50 5 21/3+21-21/3-1- 20-28 


2 17-2 - 2-2 


2008 


و منه 1 ع 








24 21 
و0 - | كك 1 عدّ) 28د و بالتالي فالرباعي شبه منحرف. 
4 
01136 


#0 .4 : 260 201 2 2 
د كتابة العدد المركب ل : © الكل الحدرى. 
4 4 


لدننا: ا 0 001 5 3 86 53 3 6 - 6 1 © 
4 4 4 4 
27 56ؤظ1 2015 156ظ1 2015 
ومنه: 200 آم - (ع2) + [2) إذن: د لا (ع2) + © 
4 4 2 4 4 
3. تعيين طبيعة المجموعة (0) 
لدينا |2 - ج| - |2] و منه إرج - ج| 0 |2] أي : ل اا - 0 و بالتالي فمجموعة النقط (0) هي محور القطعة 
المستقيمة [0 ]| 
4 لدينا: ك ح 'ج 
2-2 























أ. بيان أنه من أجل كل عدد مركب 2 عر ج فإن 0 |2 - بجا 
لدينا:. ‏ ح 'ج و منه: 2-خ--2 نباي عق -] ح |2 - 'ج]| أي: 
م 2-2 2 دع 
الللقايه لوب ” 
2 - 2 - جز 
4 ا 
دن | 7-2| ري 2 
جر انين أنه ]ذا كانت 7 نقطة من المهموحة 359 ) فانم "زر قنقمن ال نداكرة 
لاون اجن كل شدي كار عار د - |2 - 'ج| و بما أن:// نقطة من المجموعة (0) فإن: 
|2 - | - إجا 





و منه: 7-6 ح |2 - أج| أي 2 -ح |2 - #ج] إذن: 2 ع |رع - 'ج]| أي 2 ع 4 '1! 


ومنه: فالنقطة '4// تتحرك على دائرة مركزها النقطة م وطول نصف قطرها 2 
التمرين الثالث: (03.5 نقطة) 
نعتبر المتتالية (,ة) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي :7 كما يلي: مزلم 2+1- م 1 00 
1. بيان أنه من أجل كل عدد طبيعي 72: 0 < ,رلا 
نعلم أنه إذا كانت 0 < (©ز)ثر من أجل كل بر من المجال [5 :ه] فإن 0 < مك (6)ثر ”7 و بما أن: 0 < 2+1-م 





فإن: 0 < 76-71 '7] و منه من أجل كل عدد طبيعي :7: 0 < ,راة 
2 أ. كتابة عبارة ,,ه بدلالة :7 
الو 1ق بن لك ويح بد 201 205177 وح | ب ا كن ررنة ادق ة ([تصن) ورك رن 
ب. بيان أن المتتالية ( ,رمة) هندسية: 
لدينا:(1 - م72)6-م ا م ح (1 - م)07251م ح برت و منه: 617,7 - 1 _برتة 
د المالية رز رنه) هندسية أساسها م و حدها الأول 1 - م ح نا 
3. نعتبر المجموع حك العكر كما بلي عه +1714 +4 170 حب 3 
0 
د حا( -م) - رمه + ... ل رتو لل ور ع رإى و منه: 1 7251م ح ررى 
ب. بيان 1 ل 8 ل 
. 1 ٍ 
نعلم أن: »د01 (0)] [] + :ده (2)] ,| - 02 (20 ] و بما أن 1 ...لله 0 و 5 
5 جم _ ل + 2110م + 21ج 7 
و منه حسب الخاصية المذكورة أعلاه (علاقة شال) فإن موم 211 0 بت 3 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1. نعتبر الدالة 8 المعرفة على ©[ كما يلي: 4.257 ل 1 ح (2) 9 
1. دراسة تغيرات الدالة و 








1 - (90)«2 مطنا لأن: 0 ع *2عع2 «نز[ ٠و‏ مم+ ح (0)82 دنا 
0ه جع 0ه جع 0ه لدجعر 
ب. حساب المشتقة: 


من أجل كل عر من #[: (1 + مر2) ”462 ع (2ن) '0 
بما أن 0 < 462 فإن إشارة () 'و من إشارة (1 + 2) 





07 نا ج إشارة (2) 9 
--- 26-1 + 1 فإن 0 < ()9 من أجل كل عدد حقيقي ع 
11 تعبن انان الدانة ر المعرقة على 0 كما بلي 1 +ع + 1(645 - ع2) - ح (2) /ر 
موس ح ]1 +ع + 23م - 23 ج27 لكلل ب - () / ١‏ سه لأن: 0 - *2262 مز[ و 0 ح 25ج رررز] 


0 - ج نر 0ن - جح رم 
مه+ ح (2«)/ مز[ لأن: + - - (1 حير 00 00 0م سلا و مه ح 1 + عد ونا 
مو +جئعر م + جر 2-0 
17 دراسة اتجاه تعير الدالة 
من أجل كل ع من 198[: (1) 0 - 1 + ”2م42 ع (2) '/ و منه إشارة (2) '/ من إشارة ()0 أي أن < (2) '/ 
0 








ريال 





لدينا: ل (22-131) 
ذاعا. 1 فا0. >0 
ه إذ ن 2 > #دفإن: (م)) يقع تحت (1) 
1 1 : . : ا ه 3 1 
إذا كان + ح عرفإن: التقطة ذات الاحداتيين 21 ++ 
٠‏ إذاكانٍ د فإن: (م0) يقطع (4) في النقطة ذات الإحداثيين ( 2 :2) 
ه إذاكان < بدفإن: (م6) يقع فوق (8) 
4. كتابة معادلة المماس عند النقطة 0: مرح :(72) 
5. بيان أن (ع6) يقبل نقطة انعطاف 
من أجل كل عر من 12[: (1 + 21) 467 ع (0')2 ح (2)”/ و بالتالي نلاحظ من جدول إشارة (09"')2 أنها تنعدم 
عد داريا بانارايار بالا تساي 001 ريل انه سات وعاناةا زج + -2-) 








2 
6, إنشاء المستقيمين (1) و ('7) وا 6 , 
7 المناقشة البيانية: 
لدينا: 1 + 0 + عر ح عر + 1(623 -21) ١‏ 
بإضافة 1 إلى الطرفين نجد: 
2 + 7 + عن ع 1 بعر + 16435 - عن2) ١‏ 
أي 2 + مم + عر ع (2) زر 
ه إذاكان 0 > 2 + 72 أي 2- > 72 فإن المعادلة لا تقبل ٍ 
حلول 
ه إذا كان 0 - 2 + 2 أي 2- - 72 فإن المعادلة تقبل 
اذ مكناعنا معدوما 


« إذاكان 1 > 2 +72 > 0 أي 1- > نر > 2-فإن ‏ ج جه--م 
المعادلة تقبل حلين مختلفين في الإشارة 
ه إذا 1 < 2 + م« أي 1- < 72 فإن المعادلة تقبل حلا 





وحيدا موجبا 
8 أ. حساب التكامل: 0 1(627 - 0 | ا 
نضع: 1 --2 ع (11)2 و منه 2 ع (2) لا 
و 7 -ح (17)2 و منه 0 ح (ع) 


نه. “2*1 1] _ “امه 00 1 12م _ 21 _ 1 2 _ 1 
و منه: |*262] 1 1/6 22 ]| ح مول »2ه و 0 16 «2) | ح عرل» 16 0 ل 


و بالتالي: :1 ع ع0 *1(6>2 - 10 

ل ااة 
عدا + 1 - عيه ([ + بوك *1(92 - :2) و[ - :وك 1 + *1(92 - ::2) و[ - ينك :< - (0) ] ,1 - 5 
إذن: © .)هه 2 - 5 


إننا إذا استعرضنا الرياضيات استعراضا صحيحاء لما وجدنا فبها الحقيقة و حسبء بل وجدنا جالا ساميا أيضاء 
جال البرودة والفسوة والصرامة. إنه جال فيه الصفاء والسناء والمقدرة على بلوع الكال الذي لا يتاح إلا 
لأعظم الففون. -برتراند راسل- 


ثانوية الشهيد شويمت عبد القادر الاختبار التجريبى لمادة السنة الدراسية 2014/2013 


الجزار باتنة- المستوى: الثالثة ع تج 





التمرين الأول (08 نقاط/ :<  )1‏ الدالة العددية المعرفة على |06+,0| ب : 10+ * -(2) ع 
1- احسب نهايات الدالة م عند معد و0. 
الاح ادرس اتجاه تغير الدالة 2 .وشكل جدول تغيراتها. 
3- برهن أن المعادلة 0 - (*) م يقبل وحيد نه حيث 0,66 > ه > 0,65. 
4- استنتج إشارة (*) يم على المجال 1+ ,0] . 


1+ 11 





11) نعتبر الدالة العددية م المعرفة على |+,0| ب: +ع-1-(2)/ 


( ©) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد المتجانس [ ر.0:7) ( وحدة الطول 267 ) 
1 - احسب نهايات الدالة / عند معد و0. 
2- بين أن المستقيم ( (1) ذو المعادلة 1-1 - 8 مقارب ل (0). 
3- احسب الدالة المشتقة للدالة / واستنتج اشارتها انطلاقا من إشارة (*) وثم شكل جدول تغيرات الدالة /. 
4- » هو العدد الحقيقي المعرف في السؤال 3.1) 
أ) بين أن 2ه- - بن هاواستنتج أن 2+2 -1 - 6 م 
ب) برهن أن الدالة /المعرفة على المجال ]+,0[ ب : + :1-2 - رم , مقاقسية على هذا المحان: .. 
واستنتج أن (72)0,65 > (يه) /. 
ج) برهن أن (0,65) / < () / وأعطي حصرا ل (2) /. 
5- ارسم المنحني (©) و (2) . 
التمرين الثاني ل5 ,04 نقطة/ : الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس | 0]) 
1- نعتبر المستوي (7) الذي يشمل (2:1-:1) 8 وشعاعه الناظمي (2:1:5-)7 و (0) المستوي الذي معادلته 


70ح بوه لد يد :. 


أ( نيرفن أ المستوبين (27) و (0) متعامدان . 
ب) برهن ان تقاطع المستوبين (2) و (0) هو المستقيم 0 الذي يمر من النقطة (1-:1:4-) © وشعاع توجيهه 
(1:1-:2) » 


ج) لتكن النقطة (1-:2-:5) 4 احسب المسافة بين النقطة 4 والمستوي (2) والمسافة بين النقطة 4والمستوي (0). 
د) عين المسافة بين النقطة 4 و المستقيم (4). 
2- من اجل كل عدد حقيقي + » نعتبر النقطة ,31 التي احداثياتها (+:+-1+2/:3) » عن قيمة + حتى يكون الشعاعان 
1 و متعامدان واستنتج المسافة بين النقطة 4 و المستقيم (4) بطريقة اخرى 
التمرين الثالث (04,5 نقطة/ : المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ 0:7/,7)( وحة الطول 2 ) 


5-7 0 


1/ , ورج عددين مركبين » حل جملة المعادلتين التالية : 
0000 27ح 3/درج - رج 


2/ نعتبر النقطتين 4 و 8 لاحقاتاهما على الترتيب :+ 3/ - ,رج ٠‏ 1+1./3-- وج » اكتب ,ج و وج في شكلهما 


الاسي .علم 4 و 8. 


3/ احسب طويلة وعمدة 24 » واستنتج طبيعة المثلث 480, وقيس الزاوية |[ 04,08). 


م 
4/ عين لاحقة النقطة 0 حتى يكون الرباعي 080 4معينءعلم © في المعلم السابق. واحسب مساحة المثلث 480 . 
5/ ؟ التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 14 لاحقتها ج النقطة ' 14 ذات الاحقة 'ج بحيث 3-1(2/) -'2. 


أ( عين طبيعة العناصر المميزة للتحودل . 
ب) عين لواحق النقط '8'.4»: '0© صور النقطا 4ء 8ء © بالتحويل 5 . 
التمرين الرابع[03نقاط/: نعبتر من أجل كل عدد طبيعي «المتتالية( ,,:)المعرفة ب: 1-,: ومن أجل كل عدد طبيعي / 
4 ,ا برا ونعتبر المتتالية (,”) من أجل كل عدد طبيعي 72: 6-,/1ح ,(ا. 


1/ بين أن (,”) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 
2/ عين عبارة ,<« بدلالة ,7 ثم بين أن 6+ 4ك 


3/ احسب المجموع : ااا ايه ل اوداق الكاط راك 3 6.3 تمنيسن لم بالنجاع 


التصحيح النموذجي لاختبار البكالوريا التجريبية في مادة الرباضيات شعبة: العلوم التجريبية 


الموضوع الآ السنة الدراسية 2014/2013 
حل التمرين الاول : 
1 ) 1- مهد - (<)ع ملنا ٠‏ مه - رع) ع دصلا 
مملج تعر مجشثخير 
2+1 : 
ٍِ -(60 ومنه 82_ غلم 





3- م دالة متزايدة تماما على المجال [0,1+50| وتأخذ قيمها من قيم سالبة نحو قيم موجبة فهي تنعدم مرة واحدة على 
هذا المجال و 0.008-: (0.65) بم .0.02 (0.66) م إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة يوجد عدد حقيقي وحيد ,0 
حيث 0,66 > به > 0,65 . 

4- إشارة (*) يم على المجال [©ه:0[ فإن 0 > (3) م وعلى المجال ]2+0[ فإن 0 < (3) 8 

(11 


1) م - (<*) /ر حمطا . مح ( 2) تنا 





2( ما خشلت يونا إذن المستقيم ذو المعادلة 1-1 - 7 مقارب للمنحني )6( 


562 مهلج ار 


() 6- ( دصا+ 2 «)- , 
م اق ل ا لط ح (جج)' مر » ومنه إشارة (+)' ث/ عكس إشارة ( 36) # ومنه الدالة 
ل ل 











4)) تبيان ان 0.7- ح 08 12[ لدينا 0 -ح 10+ 05 ومنه *ه- ح بن مآ 
1 
بالتعويض في عبارة الدالة / نجد -+ م2 -1- (يبه) / 
1 5 


1+*2)ه- 1 اد ِ قسرة 
ب) لدينا تبتك بل 1 - رم واشارته سالبة تماما على المجال ]00+:0[ ومنه /متناقصة تماما 
على هذا المجال .ولدينا 0.65 < يم إذن (77)0.65 > (نه) وبما أن (نه) - (به) “زإذن (7)0.65 > (نه) ر 

ج) بما أن الدالة / متزايدة تماما على المجال ]0:2[ و 0.65 < ,وفإن (0.65) /< (©) /ر مما سبق نستنتج 


(ذ0.6) 7 > ريم) “> (ر0.65) / ومنه 1.58> (يه) > 1.22 








التمرين الثاني : 
1) أ) لدينا 0 - 1 , ومنه لمستوبين (5) و (0) متعامدان. 
ب) طر: نتأكد أن النقطة © تنتمي الى (2)و (0) ثم نبين أن الشعاع )1 عمودي على ,/و 


طلوة,تعين:التمقل الوسيظي للمستتيم تناطع ( 2)و ( 0) :ويفا انميشمل. 6).و 6ه شبعاع. .توحيه له .. 


1 
ّ - ((6): 4) ,4 و تلاك - روه :ميل 


50 

د) المسافة بين 4 و المستقيم ([4/)هي 18 
2 - ((4) :لم ) 4. 

2 ,431 و : متعامدان معناه 0 - /471,1 ومنه  -2‏ ومنه احداثيات النقطة 14 من اجل 2 -+ هي 

(5:1:2)» استنتاج المسافة بطريقة أخرى نتأكد بسهولة أن 14 نقطة من (4)( مثلا نبين أن 0 يوازي 9 


ا “,4+ 4,5 - ((2): ل ) ” لومنه 


إذن المسافة هي البعد بين 4 و 14 ومنه 3.0/2 - 4/7/4 
التمرين الثالث:1) حل الجملة هي 7+ 3/- - ,2و 70/3 +1- - وج 








3 77 
- 2ك ورج - 


5 2 
2م 5 20- رج و3 20 - ,وج » تعليم النقط 
572 
2 0 
3( وي اسان 1ر اسان - 
1 28 ّ > 6 
(62:6) 


- 59 71 
6 2 
4) 4080 فيه ضلعان متجاوران متقايسان لأن 008)- 20/4 أذن يكفي أن يكون متوازي أضلاع حتى يكون 


معين أي 08 - 46 ومنه م2- ىر - ر>- م إذن (0/3+1) (+(3+1/)- دمج 





> لد ( يكفي أ نكمل ونجدم المعين ٠.‏ 
5 ل 
ا 4 المضروبة في 1 هي وحدة المساحة لان وحدة الطول )2 


مساحة '48)0/ هي 7 رع« [ - 


5) ج(3-1/) -'ج 
٠)‏ «طييفة التخونك: تقائية سدافون ايه :2 وراورقة © - ومركزه اهيدا اعد 
ب) صور النقط 4ء 8» ©) بالتحودل ىهي : 
2113-2 -[ ذ+ قلح )( :-قل.)- برعو :4< نوع و (4+20/3) ت+فدىج 
بما أن المثلث "4/86 هو صورة المثلث "480 بالتشابه المباشر 5 فإن 
“4771 »ا 4 - ( مساحة ')48 ) 7 >(مساحة '60 85ل ) 
القفردن الراكي” 


1) (,) متتالية هندسية أساسها وحدها ات 


11 


2 4ك - الأو طحي يلكا لاوفدة مح الوك رودن 0 0 


ومنه (1+ 07+ ا 


(1+ 6 اواك 5 





در «الموربة (لإزاثربة الارعقراط. 5 (الشجيية 
«للاثزيج) 4-11 2015 وزثازة للازيية لارطزيب"” 
دربربةلازيية (اطابة الأ رالا 
ثاذودة (اللشيدر حمر باسبسي 


الفضاء منسوب لف معلم متعامك 9 متجانمن. ( / رار ة,00. 
تحجر لتقا (2,5-,6)4 (8)1,2,4 (403,2,6 


أ | أحسب الجداء السلمي 48.4 

البدّو ال ب | تنتح مساحة المثلث (480). 

01 ج | بين ان معادلة ديكارتية للمستوي (480) هي :4-0+ 22- (+ +2 
نعتبر النقطة 77 المسقط العمودي للنقطة () على المستوي [48)0) 















(ذ)سطح الكره الى مركزها 00 وتشمل النقطة 4 . 


ايشوال |أ | بين أن تقاطع (5) مع المستويهف (880) هو الدائرة (©) التى مركزها  .[‏ | 00.50 


3 اب]| احسب طول نصفف قطر الدائرة (©). 0م00 


لشكرل 0 مرجح الجملة /(1(.))01, 8),( 1ك ),(0,3)/ 





دقوال ١|‏ | عد احدايت نض © 
04 احسب بعد النقطة 6 عرن المستوي (4860) 
) بو النقط // من الفضاء حيث: 00 














أ السب وما تستنج؟ (0_ م20( 


ا 5 بب امو كن المنسوب الى معلم متعامل و متجانس ( مايا 0) 
نعتير النقط تطعط سام عاك اك تاسارك و ايلك 


1 ١ 
5 5 ان اد‎ 


أ اعين لاحقة 8 صورة 8 بانتحاكي 7 الذي مركزه 
دب أعين لاحقة صورة 8 بالدورات ” الذي مركزه 


0 
5 9-7 












البثّو ال 03 


1 عدد مركب معرف كما يلى : 





ل 2 1 
كر ذاذة معحرفة علو 125 كما.بول : لد --1-(06 / 


و( تشيدا ابيباز ف محلم اللتعامد و اللتجاذس (ثر,/,0) 





002 





00000 
0000 


اج |أحسب نهاية الدالة عند أطراف مال التعريف. 


بين أنه مرن أجل كل عدد حقيقىل دمر 1 ذدينا : 
و 2 
' ' | 00 
02( .2 6 و٠‏ نت 7 
ب أشكل جدول تقبرات الدّالة /. 


0010 





0010 







اج |أحسب م إشارة الدالة/رعلى 18. 000 
0 بين الته إعه | (4) مستعفيم معارب مائل للمنحن (,©» )0 
البسة ١‏ 
-31 إب 0025 
0 [- 


(00مم) 


1 6١ 


1[ +5 م 5م+] 


002 


0000 


» المنضى_ (,©2. 


© 0ح رر. 


© المستقيمين 1-- برو 0- ,ر. 


00000 


إشرح كيف يمكن إنشاء (,» انطلاقا من (,6). 
كم أنشئ (,» في نفبس المعلم السابق . 00 غ00 





الموضوع الثاني 


00 الأول (5 نقاط) 





التمرير: الْقَانٍ رر/ نقطةق 
المزاء الأول 


1 حن اللعاادة التفاضدبة لثتاهة: (0.......)1- بار 
2 لاؤاتلة محعرفة عل _ 18 كمايل _ ١‏ ."+((+ س) -(») ؛ 


ذل عين الحدذين اللهّفين 1 4 و 5 حد_ تكورتف 7 حن للمعالدلة التفاضلبة: 


بد ين الت 7 تكوات حل للمعاللثة (1010)1و افقطا ا كاكف 220 بحل للمعاددة (2). 
اح استنتح :يبع حو ن للحعازتة (2) 
ذد عجن 0 احلاص دلمحازكه (2) الاقف ..بنعدم مونل لحن 0 


المزء القّان : 
تكن الثالة ع للعرفة علو 8 كمابلول 2-ع- 2*5 -(جع)ع 
1 احسب الانيابات عند أطوااف جال التعريف. 
2 الارس تغيوادت اثدالة اع ثم الكل ججدو ل تغير اتيا. 
3 قح اننأ الالادة اع تقل احالاات. 
ذ خوخ ل 0 هو أحد الول 5 استنتح أننة مهو الل الاثانى ل حيلث ؛ 1.66>45-1.5- 
4 استنتم حسب شيم ادنر 5 (6د)2. 
الكزءالثالث 
ذالة معرفة عل 1 كماب2و : *1(6+ ع)- مح (ج) /ر 
و (, تشلها اإيبازن ف معلم اللتعامد و اللتجاذس (0,,.7) 
1 أحسب زدايات اادالة 6رعدكد أطواف لجال التعوريدف. 
2 أحسب / اثدالة اللشتقة دلدالة #ك). 
- استنتح اننا اشارة /اهل من اشارة 8. 
3 الاوس تضبواات اادالة كر ثم اشكلن -ججدهو ل تذير اتيا. 
4 بين > 22> -(م) ركم استنهم حصرا تب (ه) / 
5 أنشئ (,) في المعلم السايق نكره. 
اخزءائلر ١‏ 





7 عات حمبع _ سلاب 

1 ضِدّر هددسيا التكامل 1[ حيبت : 4#( +) / | - 1. 
2«استخدام التكامل بالتجراثة , أحسبا نله*2 |. 
تل احسيةاعتدن تن 1. 

4 أحسب زدية 1 كمّاية ول 7# الللب م-. 


تالوبة اتير تمسر بوسبسي بالأغدالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 2 59 (لأرداضيرات +5 بشمبة الادلوم الاتجرديية 
2015 «الأستة: زبسسرة قير لسك 






1 4-3 3 1-3 
اك | 0م 2-ك | 40 1 48 4822-2 
1 5-6 2 4-6 





لتكرد# 3 مساحة المثلث (480). 


ل 8 - 2(2-) +0(2) +2(2-)/, - 48م | 18/.- 2( +42) + 2()/, - 40 


م _ 302.202 _ لدقالر_ َ 








نعوض إحداثيات الأقط 4 ,8 و © ف المعادلة: 
(4)3:.2.6 '. 0 -4- 26 -(2) +(2)3 
(4-0.8)1,2,4-+2-2)4)+(20 
(2,5-,4)نه. 254-60 -2-) + (2)4 

كنت 


و 


النقطة 17 المسقط العمودي للنقطة 0 على المستوي (418)0) 





* تكتب التمثيل الوسيطم_ للمستقيم ( 08) : 
المستقيم (08) يشمل النقطة () و شعاع توجيهه هو الشعاع الناظمي للمستوهف 


() طلم ). 
27 +0 ح عر 
إلان: (1 ع6 0+4 برة:(م) 
0-2 - ج 


النقطة [/1 هي نفطة تقاطع المستقيم ( 077) مع المستوق (:)ظلل). 
*؟ نعوض الآن احدائيات التمثيل الوسيطى_. ف معادلة (4800) 


تانوبة اللشبير مجمّر بوسبسي بالأغوالا 


تصحيبه للإبثلاوريا الاتجريبي وة (لارواضياك -*” شسبة ادلم الاتجربديية 
2015 «الأاستة: زبسييرة ير للك 





2+4-0-)2-++(2)2 ومنه: 3 


* الآرن نعوض في التمثيل الوسيطىم_ للمستقيم ( 077) 
مده 9991 


لدينا:عبارة المجم هو : -- 4 
حيث : 5 هى مساحةالمثلث 3480 #/ هى الإرتفاع ‏ الطول [01- 
»؟ مر: السؤال 07-أ-لدينا 6- 5 
» الآرن نسب الطول 077 
* نما سبق يمكن الن خحسب الحجم ”17 





لنننا: 0 /1 


د /1 


0 
ان 


24 
09 
0-5 


* نقوم بحساب بعد النقطة 0عرن المستوهف )478 


4+ , ترد 2 
لكتبتتت اا - ( )48م ):.4)0 و منه: *- رعقه) 020 
(2-)+22+12 


* تسب الآن نصف قطر سطح الكرة (5) 
32+25+65-7/.- 04- مر 


دا أمنح: + > ( 486 ):4)0 و منه (5) يقطع (486)ف دائرة. 


هذه الدائرة مركزها المسقط العمودي للنقطة 0 على المستوهف (0)ظلم) 





تانوبة التشيدر مجمر بوسيسي بالأغوالا 
تصحيبه (لإبذلاوربا لاتجريبي 5 +وة (لارباضيباك +5 شعبة دلوم لاتجرديية 
2015 لأست زإبسسرة عبر لال الاك 





نصف قطر (6) هو الطول 7174 0 





تالوبة اتير مُجمر بوسبسي بالأغدالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسرة غير االسسئكه 


لشكرب 0 لشفت ا 1) ,ارك ),(0,3))/ 


+ 1+ 32+ وند3ة 30 
3+1+1+1 

اوور يو 0 
3+1+1+1 


م17 ومنه -- 
ل 2 15_ (5)+(4) اتا اذ 
1-1 31 


سبد حساب بعد القلة © عن المستوي (886) 
ل 


- زر( )48 ).020 


4 


ا 
56 








وهنه: 








#لسبلسقتتلسدد ززققم ماه 
3 *(2)+ '(1)+ (2) 


ذبن 





((1) ججموعهة النقط // مر: الفضاء حيث: 4 - | 11+ 8لا + هلط + 3110| 


لدينا: © مرجح الجملة ((1(,)0,1, 0,3/,)4.1(,)8)/ 
ومنه: من أجل كل نقطة 11 من الفضاء 
00 1+1+1(116 + 3)- 11+ از + مالا + 31/10 
1 0 - )1/1 + ارا + دارة + 3/1/0 
- | 6116| أي 4 - 61106 








د ج116 
3 


-- اس كثرة كوه وص ره ف 


تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 2 59 (لأربداضيرات +5 بشببة الادلوم لاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسسرة غير االسسئكه 


لدينا: بعد النقطة 6 عن المستو (48)0) هو :. 
(1) سطح كرة مركزها 6و نصف قطرها ما 
من (30 (2)نستنتج أرنح ‏ (486) مماس 











(2)م كثير حدود للمتغير المركب 7 حيث: 8- 273-52773+127-<(72)م 





0 -8-(12)1+:15-5)1(2-(27)م 

نستنتج أن 1 هو جذر تكثير المحدود (27)م 
تعيين العددين القيقين 4 و 7 بحيث من أجل كل عدد مركب 7 

يكون: (5+ 3+2 1()7- 27)-<(2)م 

لدينا: (6+ 72+62 1()7- 27)- (27)م 

وهنه: 2-277-602-5+:273+627-(7)م 

أف : 5- 4(2ه- )+ 1(2-ه)+ :27 -(2)م 

ندينا 8- 122+ 23-57-(2)2 مردت0 جهةه 

و 4(2-6»-5)+ 8-12)+:273-( )5 مرند جية أخرىل ‏ 


ست سو بج انث [51222/2550]7 


0 -22)صيعنى أرند 0- رو+ 2-42 1()27- 2) 
وهنه:إمًا 1-0- 7أو 8-0+ 72-47 


لدينا : 1-0- 2ومنه 1-,2 


و: 8-0+ 72-42 نستخدم الممينز 1-57-4042 








تانوية (اللشيبر مجمر بوسبسى بللأغدالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 5 59 (لارداضيرات -5 «شجبة ادلم الاتجرديية 
2015 «الاستؤ: (بسيرة هبر لال لاك 
النثيه 
حلول المعادلة هص 








نم 
9 





2 © 





المنلث 886 مساوي الساقين 
الطريقة 01: ( التناظر بالنسبة |3 خورالفواصل) 
الطريقة 02: حساب الأطوال 


تانودة (اللشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 


تصحبه لإبثلاوريا الاتجريبي لوة (لارواضياك ”5 شسبة الادلدم الاتجربيية 
2015 (الاست: زإبسيرة سر لال لاك 


للينا: 2+22-,ج 2-24 وج 





لقال ان “مقلم وه ك2 م 


4خ م 0007 20/2 














تالوية (اللشيبر مجمر بوسبسى باللأغوالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 5 59 (لارداضيرات -5 دشجبة اادلوم الاتجرديية 
2015 (الاست: إبسسرة سر الال لاك 


7 خاكى نسبته (3-) و مركزه ') ,عبارته المركبة هى : 


,27 -3)7-- رز 2- 2) 


حيث 1171 نقطة لاحقتها 2 و“ 17/ نقطة لاحقتها 2 
/ مركز التحاكي _ 7 ) نقطة لاحقتها ,2 





ونقول أيضا:_”7 صورة 7 بهذا التحاي 


ديكا 






لع72-صو31)2-- لع2-ن2) 
ع7+(ع3)2-2-- ىر 2 


© 


د 6 
٠-3) 2-27-1341‏ ىن 2 
1+ ( 1-21 )3- - ى 27 
3+67+1-- رك 
2+7--ح ورك 





ات, زاوهه |5. :ه 70 ,عبارته المركبة : 
دوراات, زاويته *- أو مركزه ",, بارته المركبة هي 
(,3)2-2-- ر,2- 2) 
حيث 171/ نقطة لاحقتها 2 و ' /1/ نقطة لاحقتها 2 
/ مركز الدوران 7 ) نقطة لاحقتها ,7 
ونقول أيضا: 27 صورة 2 بهذا التحاي 








تاذوية (لللتميدر مجمر بوسبسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 بشسبة الادلوم للاتجرديية 
2015 (الاست: إبسسرة سر الال لاك 





(م27-,2)72 6-(ى7-,2) 


يعنى: ,)2 6-(,2) 





7 





للينا :1 عدن مركب معرف كما يل : 54--ه 


4 له ره 
و للينا أيضنا: +2+2-,2+6::2--,2-21:2-- ,27 

_ )2+62(-)2+22( 
)2-2:(-)2+2:( 

-2+61-2-27 

ارد ررك 

4+7 

4-4 ' 

ْ 4 جه ا)( نه )رار 
(4+42)(نه4-4) 

_ 16-164 -161 -6 

0 22 





و هنه 


1 





0-22 
522 


1 


ده كل 





تالودة (للشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 














تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 2 59 (لأرباضيرات +5 بشببة الادلوم لاتجرديية 
2)15 «الأست: زببسسسرة غير االسسئكه 
ددينا: شحقصة در 
4ه رمه 
مسعة - | 
00 
4 
منه: ا امه امعسدة |1 نسقة” 22-1 أي 
(2) 0 1 
هك ص 7# - (سط) ع 051 
1_0 
و لدينا أيضا: ( غ )عم - زنط) وه مركن (3) نستنتج أرنت 






لدينا : 7 منتصف القطعة [572]و 7 نظيرة 4 بالنسبة اف 7 يي لة 


امسا [ ه] [82] متناصنات 
2 7 نظيرة 4 بالنسبة اأف 7 يعنى أرد 1 منتصف [48] وهنه 


الو داع ا 0/7 متو ااي أضلا_؟ 





حسب البسة ال السايقة 
المثلث :/ ك4 قائم و مساو الساقين 





|314- 17 71+ 17 حملن 
النقطة 1 هي مر كز ثقل المربع 177 دمنه 4117 - :111+ 1113+ «111 + ملا 


تالوبة (اللتيدر محر بوسبسي بللأذوللا 
تصحيبه للإبثلأوربا لاتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 بشسبة الادلوم للاتجرديية 
2015 (الاست: (إبسسرة سر الال لاك 


ج٠٠‏ .قح جك حم ١ ١‏ وح كحت > وجبي ححيةه 


إذت: هاا- 4111- :111+ 1111 314+319] تكافئ : 














تالودة (للشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 





تصحيه (لإبالاوريا لاتجريبي 5 دلوة الرياضياك -* 
2)15 «الأست: زببسسرة غير االسسئكه 
(لتمرين (الثّالات 
الزء الأول: 
للينا: 
ِ 58 2 1 
كر ذاه معرفة ع _ 18 كمابلو ا لي ن- 1 () / 


و (, تثليا اياوز ف معلم اللتعامد و اللتجاذس (0,4,.3) 





(*م+) *- ام 1+ * 





1 0 1 
1 م 
) م + ل يج 
1 0 1 
 )1+6*(‏ 1+ * 
0 
- م6 0 1 
7 اكاك 
1 2 جه 865 وى 1 
* م + ]1 1 + # 
1 1 حل 65 ل 1 
ا 5 
1 ب 1 


شببة (لادلدم الاتجرديية 





تلتوبة لير جمّر بوسبسي بللا غدالا 
تصحييه لإبثلأوربا لاتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 بشسبة الادلوم الاتجرديية 
2015 «الأست: زبسرة قغير لتك 


“ؤلة عدؤية و ,22 جال تعربيدا. 


ذقوذ أأان /فردية 


اكات كن كلمن ,ل , (»-) من ,رظو (ع) ر-(ه) / 





ترم 1-2 )م 





























1+* م 
ل سس 
لي رار 
51 
و ل 
لس 
لل اه جره - د رمم 
لاطب 
+2 1+( 2 زع ) /ر 
42 
ل 
0 
رض لسرت ار 
1-2 )_- 
أ 2 | كور 
(ع) يب - (ع-) ر 
50 
لس / 2 
3-0 ل 7 - (0/ 111 م 1 
+ م6 ا 00 7 + >*ممدجمير 
مه- - (دا 1771 : 
مملإجم ىور - 


م 
2 


و 60 كك 0 50 





تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زبسرة قغير لتك 


2 
[+ *م 2 





عر - دا 11711 


معد - (2ا[ 11771 








عمط -__- 
ان 3ج 2 ار 
2) * م (1 * 0)6) 
( للم اه ل رم 
(1+ *م) 2 
26ح _ إ_ط1 د ظ 
م 2 - (ع) فى 
26 1 | 
1+ جم) 0 - (2) فى 
0 1 6 
الك ار 
 2)6* +1(‏ (1+ *2)6 
467 + (1+ ©) - م 
(1+*2)6 
6 + [ - *م 2‏ -200 ! 
(1+ *2)6 ار 
1 م2 ل 6 ْ 
(1+*2)6 ار 
1 مه 228 ات 
+ ( - (ع«) كير 
(1+*2)6 
١1->*عم‏ 
/ ( - («) ير 
(1+ *2)6 





تادوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسسرة غير االسسئكه 


الاحنا نت" :50 (06) / 
١‏ : تنحده عند 0 و لاتذير اشاى ييا 
استدتهم أنت” الانقطاة ((0)/ن 0) ه _ فقطة انحطاف لب“ (,) 










2 1 
0ه جد ]- (ي# 
5 5+1*م 2 () / 


2 1 
منكه: -(0)---1- (0) لتكحكل: 
رهنه: م0-1-2000 / ١‏ 0-0 / 











اا كنت : 0[ .1-4« رع/ زم كن د[ عر 1111| 
0 َ ضح 1- يا .-. ع ' + 
قات: 1+ مح - بر :زه) مستهيم مغارب ماثن ١‏ (, بجوار 6 او م علو التزيب 








ال 


111711 1/0 - / 1 





- 1|- ل 11711[ 


ش 
سد 
| 


ند | وحم بم |ا وخ ب- | وا 


111711 1/0 - / : 


تالوبة (اللتيدر محر بوسبسي بللأذوللا 
تصحيبه للإبثلأوربا لاتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 بشسبة الادلوم للاتجرديية 
2015 (الاست: زإبسسيرة سر الال لاك 


ندرس إشاره الفرف: «-(*) / 


عن 0 ا 
بدن ل 2 ]ا 7+ 27 








-لأرد: 7<092<0+تم 





مما أ 3 
الابيد [+*م 
فإرت: 0 > بر (رعار 


نستنتج أننك: (ع) يقع حت (ى) 








تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زبببسسسرة فير لتك 


الجزاء اأاة 





تانودة اللثيير مجمر بوسبسى بللأغؤالا 

















تصحره للإب3لأوربا الاتجربى 5 59 (لأرداضيات +5 مشسبة ادلم للاتجرديية 
2015 «الأستة: زببسسسرة غير االسسئكه 
الشرح بالتعصيل 
1 50200 © 
جببيي ها سيق تع  ]‏ [إعد *دج 
ا 0 
01 - يدل ا 
1+ > م ا 
رةه مب | - هر أ 
ا 4+1 مك0 “معد ]1 




















ا المشرر 5-0-5 0 
)0 عامل مشترلكتف نك |2 - ش] 
. الصاواف الناد 166 1176 
من الطورن الاافىيل | 00 0 
0 3 27- -_ بوه شتت | 2- - «صمسك | 

1 ( ع3 )م 5ك +51 

0 0 2ه 0 

|إا+ ّ 0 - 01 | 


-1 





حذفنا الؤلمة اللأطلقة ١‏ 
0 1+ * عام د ا 
5--1(<0- مم 








- 
(1+1-- م)سخ- (1+ ")م1 |2-- د 
|2- 


0 
10ج م)سز- (1 ”)حر 2- - ال َ ا 


-1 






- 2177) 2( -70)6+1([ 


مخ 






8 0 - (ط-ه) مرا 


(0<0)م(0<م) 





ب 
|| 
| 
2ح 
مم 
ي.© 
5 
0 سس 
إحى 
دم | د 
م 
سس 
]ص 





تالودة (للشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 5 +9 (لارداضيرات ”5 شجبة (لادلام الاتجرديية 
2)15 «الأست: بالتسسحسكرة قير السسححس ا 
* المنخضنى_ (,©. 
© 0ح رر. 


6٠‏ المستقيمين 1-- دو 0- ين 
ليكرى. 1 فساحة احيز اران كياب 




















1 - ]/ ) « 4 
,- |) ٠-1 سشب-‎ 

1+ *م 2 - 

2 1 0 0 
4 2 - مو 0 ا 1 
المج «- |*ع|-,”ا ا ]1 

1 ا ال 

,- 60-01-00 4) 5 ١ 
, لخد و1 بد‎ 

2 4ه 4 
المج 0 

4 2 
0 ( 11 .0 ( 


تانوية (للشيبر مجمر بوسبسى بللأغدالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 5 59 (لارداضيرات -5 «شجبة ادلم الاتجرديبية 
2015 (الاست: زإبسسيرة سر الال لاك 


اخزء الثالث 
ندينا: 4 الاعرفة على #2 كمايلى: |( /| - (8) 4 و6 قتيهااهياى ف 
اللحلم السايق 





نكتب ()م دوت رمز القيمة المطلقة. 





نستنتج أرت: 
(,» ينطبق علو_ (,» إذا كات: 2(<0) 7 ((,» فوق محو رالفواصل ). 
(,» نظير (,© بالنسبة إى غور الفواصل إذا كانف: 0< (2) /( (,) تحت محو رالفواصل). 
© إنشاء (,» ف ننفبس المعلم السابق . 


هالا كا تفيل الرزسم للتو ضيح فقط: 





2 0.5 ل 1| (2 
1 ل ع 52 )92 


٠ 
ني‎ 


٠ 
طآد‎ 


تلتوبة لير جمّر بوسبسي بللا غدالا 
تصحيبه (إبثلأوربا لاتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 بشسبة الادلوم الاتجرديية 
2015 «الاستؤ: (إلبسيرة هعبر لال لاك 





(لتمرين (ل2ر0 


نينا 


55 
(,») متتايبة عددية معرفة علو !7 كمابلى : 4 
1 


2+1 )ّ ِ 


- 
5 
لب 
م 
|| 
حصصصصر 





1 اللتحفق ١‏ مونل أجل 0)- ,7 
لدينا : 1- > ل - ونن> 2- إذان الخاصية محققة 

2 الفرضية : نفرض اند الخاصيية صححة منت اجل 7# أي: 1- > ,10> 2- 
وتترهرت صحتها مرت أجل 7+1 أي : 1- > ن ,)> 2- 

لدينا حسب الفرضية : 1- > ,1 > 2- 


2 >, >-1 
0> 2+ > 1 


0-2 > )2+0( -2>1-2 


1->2- (+2>)2- : - 
بتكا ضيف (2-) ل ل الأطراف 
7+1 


تبن |إحخ كن 
1 


+1 


3 الاستنتاج: استتتج أت الفرضية صحيحة من اجل + أ ٠‏ 799 





تانودة اللثيير مممر بوسبسى بللأغوالا 


تصحييه الإبذللوربا ااتجريبي 5 +59 (لأرداضييات 5 شببة دلوم الاتجرديية 
2015 (لاستؤ: زإبسسرة سير لال لاك 


ذدارس اشارة العرق: م1 ابرلا 
دنادن١‏ * 2- ّ) + 2) ح ره 





هنه: 
الود( +2)- بن 
5-2-1 1+ ريك +4 - 11- 
“راح 3 + 2 -ح لاح ناا 
2 + ف لاح ب 
(1خ ,)27 ,)حي 





عا الم متنافصة و اخذه نة منن الأسقل شي متقارية 
ددينا 





م متتائةه عذلييه محر فه مدل لحل 0 عدة طييج ى كماو . 


(2+ ,2) س1 ح رما 





لإزلاات الت (,:) هندسية ذشت اللن .رات برلا 


تالودة (للشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 





تصحيبه للإبثللوربا لاتجريبي 2 لوه (لثرداضيبات ع5 شسبة دلوم الاتجربيية 
2)15 (الاستة: (التسسسسسد و لي اسسسسسنة 0 
ينا 
(2+ ,) م[ - 
(2+ بن رل) سا ح بم 0 أ بر 
[2+2- ليسم )| ساد ىم ظ 
رس 2)م]- 


( »+ 2) 21 د نرم 
نالك حت رما 
و هنه (,”) متتاقبة هندسبة أساسيدا 2 - 0 
وه لالكر” 


حدها اله ل 2 





© الل الها للتتاية هددسية حذها 921ل 70 و أساسيا 0 هوء "0< 


© لكيينا؟ (2+ ,»)70ح دو مهمنه "ىس مم أقفل 2 رد مم 





وهنه 5-2٠‏ 6- ,ا 


نضا جد 3-2[ ]1د » 


ينا الكمو _ء متتائية هددسية حذها الأول 20 و أساسييا هو: 








تالوبة (الليير مجمر بوسبسي بالأغدالا 


تصحيره (لإبثلاوريا اللتجردبي 59 (لارواضيراك +5 دشببة اادلوم الاتجرديية 
2015 (لأستؤ: زإبسيرة هر للك 





[2+2- م )....[2+2- )| (2+2- "4 [2+2- 05 )- بر 


أ 6 ./ )| ")| 9- 3 





6 -م- 7 

لقك....... يو قل مقل ةر _ 
6< ,71 
ا 
6- 1 


تادوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسرة غير االسسئكه 


لل سس التمرير) الثاني -م--ت 


سيد دور 





0 0 - 1-2و هنه 237 5ن عبس سمو ال اتطكن: [*1عه) رم ان 


حلو ف اللحازثة 0- ل دهي الذواك. 66 جا ب حيلث / عدل حقيقىو كيفىق ل 


سعد بعت سس 


دديينا # ذال محرفة علو 18 كمابلىق :.* 6( 5+ عم) - (2) » 
حل المعللةة التفاضيبة: (2)..... 267 237 - 2 يبح لد *مبرد 2 ان 





*“5(6+ عه) - زع) نو هنه ١‏ (5+ عم) *م+ “ممح () 1 

“66 ع ييه -' ا تكافء “6د - *6(ط+ عنه)2-(+ عم) *م+ “مو 
و.ومددت-اه #مند- “6( 6+ عه)- “عو و 
الل ىل عخعلسفك: “مر - 5ه56- 5وييع- أمو د 
ومنن دك “26 - (8-م) “مس أمبيرمه 


دللقارنة كن )1 - -) 8 (0- - 0( 


“ ّْ (-دم)و (عدم) 








0+ ظ: حل المعلاةة (2). يم سق *26 2 ( نقد )2 -'( ند ن) 


١‏ همنه ١‏ *م - 21-2 - ررد نز 


فعا الت ماحل دلمعلةتة (2) ذاردة: 0 - ب2- ا نر 


وهند:! حن للمعلادة (1) او فالا كانت + حل للمحلادة (0. 


تادوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسسرة غير الله 


نضع ٠‏ 1+/ا-(*/ر و منه مجموعة حلول المعادلة (2) هي الدوال: 








دين 0-(0)/ تكاذ. : 0- "26+ "+(0-1-) 
تحاف . :0-+1- مق 1 -<دع,/ 


الجزء الشاذ 
للينا: ادثادة ع للحرفة على 2 كمابورل -2-*م2- 


لصم سمه ٠‏ 





2 - - 263 ل - 00م الل 22 1 او 1 _ 
26 0111 تر 0 12 م و - - 860 _ ا 
0 - (د)ع 00 0 - ري 1171 ١‏ 


© اللشتقك 4ه:1- *2 -(*) و 
© انشاورة للشتقة: 
0 -1- *م2 ج 0 (+) ع 
1 - *م2 ج+0- (2+) ؟ 


1 ْ 
-ح ذم جه»0 - 
0 () ؟ 


"- دج 0-(<2) ؟ 


2--- برج 0- (+) ع 


تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسسرة غير االسسئكه 


© ججذه ل التؤيواات: 





فقن الت الاذالة اع تقل احلاات 


2-(0)-"م2 -(0) ع 
2-2-0 -(0)ع 







دلدنا + الل اله 8همستمر ةو رقيية ع العجال 2 م[<-بمه] و إبالتاورل ع |1.6-:1.5-] 
و كليينا أبضا > 0.05374-- (1.5-) م 9 0.003719-(1.6-)م ١ك‏ : 0> (1.6-) م<«(1.5-) و 
إاذللنف: حسب لظورية القسم للتو سطه ذات 00 -()2 نشي حلا و احصد١ا‏ صلث ١‏ 1.5- > ين > 1.6- 


و 
و 
نهد ٠.‏ 
لا 
و 


3 0 3 -00---00 
اج 4 اه 0 جح ص مي اا 








تانودة (اللشيبر مجمر بوسبسى بللأغوالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي و5 (لأرداضيراك 5 بشسبة (لادلوم لاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسرة غير االسئكه 
الخزء القالث: 


دليين إن ذللة معرفة عار 1 كمابلىق :* 16+ ع)- م - روعت /ر 
١‏ (, اتبيه باز ف معلم اللتعامد و اللتجانس (0,7,7) 





“6 (1+ 2) - “م 1171 - زعا[ 1171 


((1+ع)- ثم) 7 طاح رخال اقل 1+ اج 0 لل _ - 6 لل 
( “6 6« - رعال نل 6 د 7 - مر اقل 
(0) + - كار الال 2 2 0000 - بط 1 


مه+ - - انعا 12 





حطينا “2+1(6)- “مح (2) /ر 


*1(6+ 2)- “م- (ع) ر/ر 

| للج )»ا “مج “مي |- 2 -(2) / 
اجع) تم خم م2 - زوع / 

“م توج كم 2م28 - (ع) / 

*مبر- *م2--3ع2 - (ع) / 

(2-ع- *م2) “م رع / 

/ (<6 .8)( 





ذلاحظ الت اشارة اثدللة ' / هوي من إشارة الادالة م . لأرنة ‏ 2*<0 


تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحجبه (إبذلاوربا لاتجربى ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسرة غير الالسدئكه 


بوتس 0 هج من امه منت : جدود و السطيطات ا كمابلي : 


0 


16+ ) - “مح (2) /ر 





وهنه: 6ه (1+يم)- 26م- (م) م 


نحلم أن (66)- 2 و منه يكن الت تكتب عبارة 2 كمابلو ١‏ “+(1+ه)- (*)- (م) / 
0+2 _ هم 
3 





9 لدردنا” ا حسب ما سيق ١‏ 0 -(©) م أاقف 0 -2-يم- “ع2 و هنه ١‏ 6 
نحوض “© قف اددالة كر 


لايك 



































تانوبة (اللشيير مجمر بوسبسي بالأغدالا 
تصحيبه للإبثلأوربا لاتجريبي ه59 (لأرداضيرات +5 بشسبة الادلوم للاتجرديية 
2015 «الاستؤ: (بسيرة هعبر لال لاك 
5- > ين > 1.6- 


-3.2 > 20 >-3......)1( 


(2).....م “(1.6-) > تم > (1.5-) 
'(1.6-)+3- > بم2 + تم > '(1.5-)+3.2- 
2 _ 0 2 2 _ _ 
(1.6 ) +3 /0 + 2 (1.5 ) +3.2 


4 4 4 


د : د . | امامت | 


4 > (<«) “رك 0.11 





لنينا: 





تالوية (للثميدر مجدر بلاسيسى) بالأذوالا 


تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي 59 (لأرداضيرات +« شجبة (لادلام الاتجرديية 
2)15 «الأست: زببسسرة غير االسئكه 
الجذء الرا 


للينا: 7 عاد حمع _ سالب . 





عثق التكامل / مساحة ايزا المحدد ب 


9 للنحو_ (,©. 
© للستضّم 8-77 و للستهشم 0-+. 


* خور العواصن. 
0 
1ع ( 0 )1 1<( ) ” 
“مح زرعر) ر و همنة *6- (<2 )م 


داستحمال التكامل بالتجراثة ,يصبح : 


1 | 1 67 - 00 - 6*4 | 
| "م م|-| "م - "م0 | - 6*4 | 
| "م-1|-| "م أ 6*4 | 


0 
"م سب 1 - "ىر ح يرل خمعر | 


تالوية (للثميدر مجدر دوسيسي بالأذوالا 
تصحييه (لإبذلاوربا اللتجريبي ه59 (لأرداضيراك +5 شسبة ادلم الاتجرديية 
2)15 «الأستة: زببسسسرة غير االسسئكه 





تقو ولونا تحمل رفنشسكرة السنحٌ الدراسيية: 2016/2015 


اختبار الثلاثي الثالث في مادة الرياضيات المدة:04 ساعات ونصف ساعة 


اختار(ي) احد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول :(03نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد متجانس [:,0,,7) 
نعتبرالمستوي (2) الذي يشمل النقطة (2,1-,8)1 و (2,1,5-)7 شعاع ناظمي له وليكن (0)المستوي الذي 
معادلته : 0)-20-7/7 +:12 
)١ .1‏ برهن أن (2) و (20) متعامدان. 
ب) برهن أن تقاطع (2) و(0©) هومستقيم (4) يشمل النقطة(1-,1,4-)© وشعاع توجيهه (1,1-,2 )/؛ 
ج) لتكن النقطدّ (1-,2-,4)5 . أحسب بعد النقطقّ 4 عن المستوي (2) ثم بعد 4 عن المستوي (0)) 
د) أحسب بعد 4 عن المستقيم (4) . 
2 + عدد حقيقي . نعتبر النقطنّ (1,14- 21,3 + 1,)1! . 
) أحسب بدلالت 2 الطول ,1/1/ 


ب) نضع ,471 -(4)/ . أدرس تغيرات الدالدّ / على :1 . ثم حدد قيمتها الحدية الصغرى على 18. 
ج) فسرهندسيا القيمة الحدينّ الصغرى للدالة / 


التمرين الثاني :(05نقاط) 
احل كن معموضة الأهداه ا لركضية اي العادلة 3 ات اللحهول 2 0 -[4 +ءق25 - 22[ +3 +2 
2. المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس | 0:1/:0) 
تكن النقكة كنع بت 3100| اللواحق اعد دكن وكوف و رو وحوة هل الأرتي» 
| د اا 

ب) استنتج أن النقاط 4 . 8 و2 تنتمي إلى دائرة(1) يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها 

ج) أنشئ('1) والنقاط 4 . 2 و) في المعلم [0:1/:0) 

د) اوجد ,2 لاحقة النقطة 7 حتى يكدرن الرباعي (01) 472 متوازي أضلاع 
«- ) عيناقع اعد الطبيمي + حتى يكين السدد حك )|22 )»د ل حقيقي 
3. ليكن التحويل النقطي ف الذي يرفق بكل نقطنّ 11 ذات اللاحقيّ 2 النقطنّ '11 ذات اللاحق '2 حيث : 
3 +3(2-3/-1)- ع 

أ) عين طبيعةّ التحويل النقطي كى . مع تحديد عناصره المميزة. 

ب) عين ثم انشئ (1) مجموعتة النقط 11 ذات اللاحقت 2 من المستوي المركب التي تحقق: 

2-2 )لم -ه) -(,2- )ليه -م) 


ج) عين ثم أنشئ المجموعة ('2) صورة المجموعة ( 2 ) بالتحويل النقطي ىك 


2 
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التمرين الثالث :( 07نقاط) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ :/: 0 » الوحدة 160777 
1.نعتبر الدالتان ‏ و المعرفتان على المجال |0 +:1-| ب : | 
“و- ح (نهو)نه و (1+ تتا)صا- ()ه ظ 
وليكن (,0) : (,0) تمثيلهما البيانيان في 
المعلم [4:7: 0) رانظرالشكل المقابل) 
1. بقراءة بيانيةّ ادرس الوضع النسبي بين ([,0) و(,0) 
على المجال |0 +:1-[ 
2 أ) بين أن الداليّ ند - (1 + 2ه) ها (1 + )جم بج 
هي داليّ أصليدٌ لدالدّ [1 + :)10 جا نه على 
المعجال مه +:1-] 
ب) تل مساحة الحيزالمحدد ب (,©) و( ,©)) 
والمستقيمين ذاالمعادلتين 0 - :2 و1 - . احسب ب775 المساحق #ل 
3. 9 داليٌ معرفىٌ على المجال مه +:1-] ب: 24+ (1 + :)م1 ع (:2)و » استنتج إشارة (:9)32 على المجال مه +:1-] 
1آ.لتكن الدالنّ / المعرف على المجال |0 +:1-| ب : 
3 - ”بو + (1 + )م1 (1 + )3 - (ه) / 
وليكن ( ,© ) تمثيلها البياني في المعلم | 1:7: 0) 


1. احسب (:8)” صا ؛ (:ه)كر مسذا 


1 جنع 





2 ) بين أنه من اجل كل :1 من المجال |50 +:1-] لدينا : (:39)2- (2) / 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالتّ / » ثم شكل جدول تغيراتها 
3. أنشئ [,0) على المجال [1:2-] في المعلم د 0 


التمرين الرابع :( 05 نقاط) 
1. (. )متتاليد معرفد على 11 كما يلي: 0 - ,ا ومن اجل كل 7 من 11 لدينا 1+ ,201 - ,لا 
1. أ)احسب '124., ,/؛ و .)”0 
ب) برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي ” فان : 1 - "2 - ,/) 
2 لتكن (,0) و(,:) متتاليتين معرفتينعلى ]1 ب: 3+ ,- ,0 و "2- ,نا 
) بين أن المتتالية ( ,10) متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها 0 
ب) احسب بدلالة 2 , ,5و 5و 65 
حيث : إلله + ... + إلله + ولله 2 بقل »,80 +... + إله+ وله 2 وك و ,له +... + رله + ولة - 5 
11 نعتبر في هذا الجزء انه من اجل كل 7 من 7 فان جميع حدود المتتاليتين 0 و(.0) من 0 
1. عين القيم لمكن للقاسم المشترك الأكبر للحدين ,1 و ,”0 
2( ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 . بواقي القسمة الاقليدييّ للعدد "2 على 3 
ب) عين قيم العدد الطبيعي 7 التي تحقق: |03 - ,”0 
جز استنتج مجموعةٌ قيم العدد الطبيعي 7 التي نجعل الحدين ,ا و ,”0 أوليين فيما بينهما 
3 بينانهمناجل كل 7 من !1 فان [5'|]3 -57 
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الموضوع الثاني 


التمرين الأول (03نقاط) : 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (:/::0:1) . نعتبر النقط (4)3:0:0, (8)0:6:0, (0)0:0:4© و(5:0:1-)10 
1.) بين أن النقط 4 : 8 و0) تشكل مستو. 
4) تحقة مود (0)4:2:3 شعاع ناظمي للمستوي (24800) 
ج) استنتج معادلةديكارتية للمستوي ('600 2478 ). 
2 ) أوجد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 0 ) العمودي على المستوي ( 12)7 ) وال مارمن النقطنّ (1 
ب) عين إحداثيات النقطنّ 77 المسقط العمودي للنقطرّ 1 على المستوي ( 600 17 ) 


١‏ مسي 


1. نعتبر العدد المرحجب د 0-6 


0 لجسي 57 ثم عين طويلةٌ وعمدة للفنة الركن” + 
ب) عين طويلنّ وعمدة للعدد المركب 2 
51 51 
ج) استنتج ج القيمدّالمضبوطتة ل: - ومم و حت ىرنو 
22212 12 
2 المستوي المردكب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [0 :7 :0) 





1 1-22 
سحو الماك براك لوز اك النواخق كك لم ارد م2 حيث 1 2 على الترتيب , نضع: 01 


2 +1 
ش ,لم 
ةع جتكتكتار دار 
)١‏ بين ان 8 لآ 





ب) (120) مجموعد النقط من المستوي التي تحقق : 2 - |-.1| . عين ثم أنشئ المجموعة (17) 
ج) (7 )مجموعتة النقط من المستوي بحيث يكون 7 حقيقي , عين ثم أنشئ المجموعة ("1) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ :1: 0) , الوحدة 1077 
1.نعتبر الدالت و المعرفة على المجال |0 +:0] ب : (1+ )سا - كح (تت)و 
ل 
1. ادرس تغيرات الدالتّ م على المجال |مه+:0| 
2 استنتج إشارة (:9)2 على المجال |م + :0 | 
11.لتكن الدالتّ / المعرفدّ على المجال |مه +: هه ]| - 18[ ب: (1+ “ع)ما” 6 - (:ه) / 
وليكن (,0) تمثيلها البياني في المعلم اه 0 
1.) احسب (2)/ مطتلء (:ه)م/ سنا 
ب) فسرالنتيجتين هندسيا 
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2 ا بين أنه من اجلكل 2 من 18 لدينا : (”0)6” © - (:28) / 
ب) استنتج اتجاه تغبر الدالتّ / » ثم شكل جدول تغبراتها 
3 أشي ,6 في المعلم [1:1: 0 
4. ا بين أن الداليّ "1 المعرفد على 15 ب :(1 + "1(10)6 + ” 6) -2 - (:7')2 هي دالم أصليقّ لداليّ / على 2[ 
ب) ل مساحت الحيزالمحدد ب (,0) والمستقيمات 0 -/: و 28-0 و2-122 » احسب ب775© ال مساح #ل 
لتكن / الدالجّ المعرفة على المجال |+:2- ] ب: 2 + اد - (2)/[ 
0ن 
ف( :) القتاليةالعددية العرفة غك ان . ا 
(,,له)] - 1لا 
1. بين أن الداليّ / متزايدة تماما على المجال ]مم+د:2-] 
الشكن الشابوييتل الفنى © اللدالد رهلت 
المجال ]00+ :2 -] والمستقيم ((1) ذو المعادليّ :2 ح /. 
) أنقل الشكل على ورقرّ الإجاب: ثم مثل على محور 
الفواصل الحدود م١‏ »؛ ,/ة و راة دون حسابها 
مبرزا خطوط الرسم. 
اطع تحمينا كول إعداه فير التفالية يا ) وإتقاريها: 
جز برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 : 2 > ,/1 > 0 
د) ادرس اتجاه تغبر المتتالييّ ( ,,11) .ثم استنتج أن (,21) المتتالية متقاربة . 








ش : 1 1 
)١_ .3‏ بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : [,/ -2)- > له-2 


11-1 
ب) استنتج انه أجل كل عدد طبيعي 1 < 1١‏ : 2-1 


جز استنتج :1 1212| 
التمرين الخامس : (03 نقاط) 
1. نعتبرفي المجموعة 7 2 المعادلتّ : 22 ح ره6 - :8 تسفيه 1 
أ) بين أنالمعادلت (1) تقبل حلول في المجموعة ر/ “,7 
ب) عين حلا خاصا ( 10 :2:0 ) للمعادلة (1) الذي يحقق 3- م - ننه 
ج) حل في المجموعي 72 720 المعادلن (1) 
2. نعتبر 0 و 5 عددان طبيعيان حيث )0 : 0( حل للمعادلة([1) نضع ) - |0 ا 61م 
)١‏ عين القيم الملمكنرّ ل 0 
ب) اوجد الثنائيات )0 : 0( التي تحقق المعادليٌّ (1) و11 - |0 , 61م 
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اختبارمادة : الرياضيات المستوى: الكالحي ثانوي الشعبىن : تقني رياضي 
التمرين الأول (03نقاط): 
1. | 1 


0 0 4 كاري و لدينا : 0ت ررم 1 
الشعاعان رم 7 و رن7 متعامدان إذن المستويان (©) و (©) متعامدان 


-) برهان أن تقاطع (2) و(©) هومستقيم (4) يشمل النقطة ([1-,1,4-) 0 وشعاع توجيهه 
(1,1-,0)2 


ج) حساب بعد النقطقّ 4 عن المستوي (2) ثم بعد النقطدّ 4 عن المستوي (00)) : 
لدينا : 0 52-1 + نع + 2-:زط) 
18 _ 51-1 +(2-)+(2)5- 


: د االتلتتتتنل !ا - (رط) )ل 
0 -” '(5) + 02 + 2(2-) 
كك 1 اك بتكب - روانم 
الهندسة ا 0 
| 20 2 
|« 2/ة- كك 0 - ((ط) بك) 02 + ((©) بك 02ل - ((ه) :00/1 ل 
2 


> © © © »© »> »> © © © © © © > > > > > »> > > > > > > © © > > »ب > © © © > > © © © © > > > © © © © > > > > > »> © © © © > > © © © > > > © © © © © © © © > > © © © > > > »> © © > »© > > © > > © © © > > > > > © © © © © © © > ب » : » : ه © © © © :» :ب ه > © © © © © > © © © © © © > © »© ©6و©» 


) حساب بدلالت + الطول ,4/7/4 : 
١/617 - 241 - 2‏ - ,411 
) دلاسة تغيرات الدالتّ '/ على 15 مع تحديد قيمتها الحديةٌ الصغرى : 
ممح (8)/ متنا : صصمب- (م)/ سنا 
61-2 


تح - )م 

61: - 241 - 2 

جدول تغبرات الدالة 7 على 8[ 
لم0 
ؤ اج 0 0/70 


من جدول تغيرات الدالت / :لدينا (:2)/ تنعدم من اجل القيمة 2 و تغير إشارتها عندها .والدالىّ/[ 
متناقصة تماما على المجال [2: | ومتزايدة تماما على المجال [|0+: 2] إذن الدالة , تقبل 
قيمجّ حديد صغرى على 18 قيمتها 30/2 - (2)/ 

خ) تفسير الهندسي للقيمة الحدية3 الصغرى للدالنّ : 

القيمدّ الحدينّ الصغرى للدالقّ / هندسيا هي البعد(الطول الأصغري ) بين النقطدّ 4 والمستقيم (2) 








) استنتاج أن النقاط 4 . 8 و '0) تنتمي إلى 
دائرة ('1) يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها: 
تعاومد وواداووس ىه حا وفد ره 
ومنه نستنتج أن النقاط 4 , 8 و 0) تنتمي إلى 
الدائرة (1) التي مركزها 0 ونصف قطرها 2 
) إنشاء ('1) والنقاط 4. . 2 و0 في المعلم [0:1/:0) : 
د) إيجاد ,2 لاحقدّ النقطنّ (7 حتى يكون الرباعي (001 47 متوازي أضلاع: 
لدينا الرباعي (6001 47 متوازي أضلاع 
ييحكافئ :ى رحدو 2ك وجوه 
يككافئ دن # حو ترد لك ررم 


ومنه: 4+ 3/ - [1- 3/ح)ج [:- 3/.)-[1+ 3ل.) - ره 


20 


ف ) تعيينقيم العبنه الطبيعي حقى يكوق الهده عد د | لت |حقيقي : 
الأعداد , 2 2 2 1 
| 0 7 5 1 8 د 1 1 4 1 
مركم رن أشة | ا ©6«شنية |_ اعتق«مقع«ية | ع إن أهة | أله 
2 8 8 2 2 2 
ولدينا كذلك : © 26 - رم ومنه نجد: ‏ 57 م- 13 عد 1 ّ 


يكرن العدد ع عدا | لت |حقيقي إذا وفقط إذا كانت 


رك ع 6 : 67 - شاك ا 4 21 
3 2 2 


ومنه نجد : 1 وعليه نجد: 77-67 إذن: [71:>0]6 





05 





أ) تعيين طبيعة التحويل النقطي 5,: . مع تحديد عناصره المميزة: 


3+ل3- 
التحويل النقظى 5 هوتكابة مركرة النقظ: 21 ذات اللاحقة 5/,:., 1 3440/3 


0 
133 
ونسبته 2 - قلطن -1 وزاويته ريل > 5 : مم + ك- - [قلن - 1 |قمة 
ب) تعيين ثم انشاء (45) مجموعتد النقط 11 ذات اللاحقت 2 من المستوي المركب التي تحقق: 
(مه-ة)(مة-ه)- (زية-م)(يه-ع) 
لدينا : (مه-ة)(مة-ه)- (زية-مازيه-ع) 
2 2 
معناه : 0 0 
أي : - 171/5 
ومنه:. 247/011 أو 11- 7ك 


وبما آن 4171 و /1) عباارة عن أطوال إذن: 011) - 1/1 / 
وبالتالي مجموعة النقط (2 ) عبارة عن محور القطعة [ 0 4 | 

) تعيين ثم إنشاء المجموعة (/4) صورة المجموعة ( 4 ) بالتحويل النقطي 5 : 
لتكن النقاط لك , "0 و '1[ حيث : '4 - (ك ) 5 . '0 -<(5)0 و '11-<(5)7114 


1 "للم 2011 "11 . 011 
لدينا : 0 ومنه: 0 , يي : 7 , 

1ع 11ل“ 1 "للم 1ل 
وبالتالي نجد : '0'11) - "2/11 


إذن مجموعتدّ النقط ( :2 ) عبارة عن محورالقطعةّ [' 0" 4] 











ظ | التمرينالثالت(07تقاط)ع: ا 
[. 
1 اذراضة الوكيع الشدى فين التمكلبين المناتدين ارق ( ١‏ االضووم ا 1 


من التمثليين البيانيين (,0) و (,©) نجد : 

” على لمجال ]0 :1-[: (,0) يقع فوق (,0) 

” الما 8-0 : (,0) يقطع (,0) 

”7 على المجال ]50+ :0 : (,'0) يقع تحت (,'0) 0 
لم ار ا مم وما م | 1 ى 
أ) تبين أن الدالتّ :د - ([1+ 2 ) هآ (1 + 2 ) جا نه هي دالنّ أصلية لدالحّ (1 + :2) 15[ جم :1 : 
لدينا الدالحّ :د - ([1 + :2 ) ه[([1 + ) جا ه قابلة للاشتقاق على |+:1-[ 

من اجل كل :ه من ]0+:1-[ لدينا: (2+1) ها- (نه- (1+ )ها (1 + م)) 
ومنه الدالىيّ نه - ([1+ 2) صا (1+ )جا هي داليّ أصلية للدالةّ [1 + :2) 12 جا 2 


) حساب ب0725 المساحن قل : 
1 
بون 0.72 م شه لم )سريم)| دان تلن ماس لمعته 
0 0 


الدوال 
العددية. | 3. استنتاج إشارة (:9)2 على المجال ]0 +:1-][ : ا ا 00 








| مد 0 00211 
00 ا || م, 007 
1[1. 
1. حساب (:2)/ مننا . (2)/ منذا : ل ل 0 
3 ممدجبو 00 
1-جه 
2- (نه)/ ستل معد - (ه) م مستا 
3 ممدجرنر 
1 -جن 0641" 
15 


آ) تبيينانهمناجلكل :ه من | +:1-]| لدينا: (:30)4 - (0)'/ : 
(:39)2 - 2 + (1 + )3 - [:32 3بج + (1 + )س1 (1 + )3 ار 


-) استنتاج اتجاه تغير الدالتّ / على |00+:1-| . مع تشكيل جدول تغيراتها: 


دراسة إشارة (:2)”/ : من اجل كل :د من |06+ :0 ]| . لدينا:إشارة (:2)'/ من إشارة (:9)2 
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م©) ‏ ط, 


) حساب الحدود ,لا . 1/0 و وله : 
1- رك 3- وله 5ح ولا 
) برهان أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : 1 - 2 - ,لا : 
نبرهن بالتراجع على الخاصيةّ (2)7 ((7)1 : من أجل كل عدد طبيعي 7 : 22-1 - ,,11) 
المرحلق الأولى : من اجل0 > لدينا: 0 -20-1-1-1 - ونه الخاصي3 (7)0 صحيحة 








دية ب ب 
لدينا: 1+,20 > وبين ومنه. 1+[2)26-1 - ينه ومنه: 21-1 > يببينا 
وبالتالي فان الخاصية (1+:1)7آ صحيحة 
إذن : من أجل كل عدد طبيعي 7 فان 21-1 - 111 00 
2 مي 
)١‏ تبيين أن المتتاليّ (,,0ه) متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها 0 : 
1 
لدمتا. 2-2-5 اجوظة 
1 ,_2 لله 
ومنه المتتالية ( ,20) متتاليخ هندسية يطلب تحديد أساسها 2 - 0 
-) حساب بدلالي 7 . ,5.0 و50 : 
25-1 كد ب ل 7ك اك و و5227 
7 07 7 
[آ. 
2-00 به: )»© منك : 0 0 اذن : 0 أى : 0 
ليكن 0 - (,لا: )500 م و 47 و 1 إفن 0 00 
7 7 7 7 
وبالتالي القيم المكنة ل: |3 : 1! - ,2 > 0 : 
2 8 ببب00 0 0 ا ا 
الحساب | 1) دراسرّ حسب قيم العدد الطبيعي 7 . بواقي القسمد الاقليديدّ للعدد "2 على 3: 
و 25+11 ١‏ 26 1 ظ 
اتفيين قن العدذ المابعن التي تحقق | 3 |0 - إن : 
لدينا : | 3 |0 > ,* معناهأن :|2|3- > "2 وبماأن: | 1|3 > 2- إذن: | 1|3 - ”2 
وبالتالي نجد : /2 - 7 :11 ع / 
ج) استنتاج مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 التي تجعل 1 - ( 12 /8©60)4 7 : 
نعلم أن |0]3 - رن لما 2 ح ,7 : 8 > م وحذلك نجد أن : |03 - له لما "0ه ح 71 11 ع م 
أي في هذه الحالت نجد : 3 - (,2: :)80 7 لكن القيم الملمكند ل0 هي : 3 : 1 إذن حتى 
يكون 1 - ( ,2 : :)800 م يجب أن يكون 1 + 20 - 7 :11 ج 0 
3. تبيين انه من اجل كل + من 17 فان | 3 |"5 - "5 : اا 00 


لدينا: (3)8+1 - '5,- ”5 تكافئ أن : | 3 |0 - "8 - "5 تكافئ أن : | 3 | "5 - "5 


اختبارمادة : الرياضيات المستوى: الكثالكىن ثانوي الشعبىن : تقفني رياضي 
| محاور | - 02020202 عبتاصرلإجاية 0 20202020202 | العلامتقة | 
لوضف الموضوع الثاني الموراة العو 


الهندسى 


هي 
الفضاء 


)١‏ تبيين أن النقاط ل 5 و0) تشكل مستو: 
(3:6:0-) 48 . (3:0:4-) 46 ولديناء ققدي قفد 


دق :فاق الشتحاضان: 12 و 16 كين هرةبطاق ختطيا ووالعالى النفاظ لل 2 و١0‏ 'ققبكذل مضو 
:) تحقق من أن الشعاع (7)4:2:3 شعاع ناظمي للمستوي (480) : 


لدينا: 0 - 4600.0 و0 -48.0 ومنه فان 2 شعاع ناظمي للمستوي (4800.) 
سٍ( استنتاج معادلةٌ ديكارتيىر للمستوي ( 178600 ) 


322-12-0 +2 + رو4 : )2 ل 
/ 5 
واأوو عه 62 هله همح مه ع هاه عام عاو يه م مم هاه وه 6ه ع 6غ ع ها ءا هه واوا اع جيه اه اه هاه 6 ها هاه ع عا قوع 26 266 واواو ره ولق وها هوك 2ه واه هه مه هو ع ها ه626 68806 666666681641686 


أ) إيجاد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (0 ) العمودي على المستوي ( 0/7) 172 ) والمارمن النقطرّ (1 : 


بما أن المستقيم(0) عمودي على المستوي ( 24280 ) فان الشعاع (0)4:2:3 شعاع توجيه 


41 +5-- نر 
للمستقيغ (0): «ففقة جد 22171 .+ '2#حن 0(:4) 003 
1+7 حدم 


-) تعيين إحداثيات النقطرّ 77 .نقطدّ تقاطع المستقيم (0) والمستوي ( 00 17 ) : 
لتكن النقظة [ بره ون ذه ) 17 
لدينا النقطدّ 17 من المستوي (18)07 ) معناه: 0 - 12- ,32+ ,2 + ,4 فس 1 ) 


(41.....)2 + 5- - ررنة 
ولدينا النقطت 77 منالمستوي ( 0 ) معناه: 2 #2177 :(3) سو كدو 
(34........)4 +1 ديه 


© 


بتعويض (2) و (3) و(4) في(1) نجد 1 - 1 ومنه : (1:2:4-) 77 
ج) استنتاج المسافتّ بين النقطنّ والمستوي ([ 47600 ) : 


دب 29ل - “(3)+ (2)+ (4-)ل. - 1211 


0 حساك 2 حم حيين طوولت وععد و العدة الوحكن ” 0 
0 
-+ق|- ان 
51 . 3 2 
ر2 ع 1 : م 7+ 3/- مده - |22 )عله 
-) تعيين طويليّ وعمدة للعدد المركب 2 : 
لدينا : |2|-|22اومنه 2 - [2| وبالتالي: 2/: 
ولدينا كذلك : [2) 2218 0 )8ه 


ومنه: 2 (22:8)2 


- |ما 


وبالتالي : ددم + جد - (2)عمه مع [10:1 ع :ا 
لما : 0 - مم فان 22 - (2) عله 0 04 


الأعداد لى .1 - 6م فان 0 - )528 
المركبى 12 


ويما أن :0 < [10)2 و0 <(2)سآ فن :22 - (2) عه 
>خ) استنتاج القيم:ّالمضبوطت ل 60822و ةي 


ا ل ا 2 


دده دده 

















2 د00 0 0 يي 0 0 ا 
00 
ع “كار 
1 0 
ار 
1 1 1 
2 2 2 2 1-22 
١>‏ »20 0 لد -- 
2-7 2-7 7 (1)2-1 72 +1 
00 1 1 
1ل 2 20-5 ل 
داخع) 2 - اقم :2 - رآ 








ب) تعيين وإنشاء المجموعة (77) : 


لذفغا 122 ب 0 
1611 
1 
| : 1--ه- 
5 16701 
ومنه: 814 - 111 


وبالتالي مجموعد النقط (/7 ) عبارة عن محور القطعة | 47 | 


ج) تعيين وإنشاء المجموعةّ ("17) : 
نينا حقيقي يكاقن ان: 7 - (ك )فده 
1 1 
د دت2 
2 8 + [24) 8م - 2 
7-- م 


7-- م 


* 27 |21 - )8ه 








ولدينا كذلك: 





ويما أن : [118:14) - | لك للط) ح ل 
2-1 


و 7 - [:528)2 


فان : 2+ 1/41 ٍ | - (ط)ععة 
- |11 :318 


1 
وبالتالي نجد : 2 
إذن مجموعة النقط (/ ) عبارة عن دائرة قطرها 47 عدا النقطتين 4 و 7 





التمرين الثالث(06نقاط): 
[. 


أ) النهايات: 
م- -ح (به)و مطذا 


ب-) دراسدّاتجاه تغير الدالدّ 9 على 6+ :0] : 

حساب (:0')2 : 

ب ربو 
(2+1) 

دراسة إشارة (:0')2 : 

لدينا من اجل كل 2 من أمه»+:0]: 0 < (2+1) 

ومنه إشارة (:9')2 تعتمد على إشارة البسط :ه- 

لدينا من اجلكل :د من |0+:0] : 0 > :ه- 

وبالتالي: من اجل كل :د من [+:0]: 0 > (:د)'9 
ج) تشكيل جدول تغيرات الدالّ 9 على المجال |0 +:0] : 


هه رار 
2. استنتاج إشارة ١‏ مه + 0 1 
٠.‏ 
: جإشارة (:9)2 : يي يي يي يي 0 
و « 

[1. 8 3 
1 0.5 
© »> > > © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © © 2< < < < < :< : :* <* <* <** * * 011111121212121 | 02 ا 


1 - (نه)/, منا . 0 - (نمار سنا 0 06 


00+ ج ل 
1 العة | ٠‏ 

9٠ 
٠ لسى)‎ - 
هو‎ 9 

> 
2 
0 07000000 15500000ذ11117#11715 اا ااا 5 1 
71 
ا وه ٠ ٠.٠‏ 4 وات , 
])١‏ فسيللن أئنهكم"* 00 6 6 56 
9 ممم 
مى د نود 
«٠» © ©© ©‏ 


( ”5067 م - 7 + ”)12 00 - مح '((1+ “ع)صا” ع) - (ت) ر 


-) استنتاج اتجاه تغير الدالدّ / على 18 . ثم تشكيل جدول تغيراتها: 
دراسة إشارة (:2) / : 
ايفن انحر كل :1 مز 110 1207م 
ولدوتاكز ليق اخل كنل من 2 :- 3200م 
وبما أن (:0)2 سالبة على المجال ]50+:0] 
فان 9)6(>0 
وبالتالي: مناجلكل 2 من 15 : 0 > (:2) / 


4 








اسهد صم | هت ا 
ؤ 1 ؤ (:2) 7 ؤ 
الدوال 0 
العددية ١|‏ 0 . . .. ط سسا 
3. إنشاء (,0©)فيالمعلم [0:4:7) ا ا ا اا 0 
5 لع إد 
1 


أ) تبيين أن الدالىّ [1+ “)ما 1+ “)دن - (:17")2 هي دالج أصلية للدالتّ / على 12 : 
لدينا الدالي "7 قابلجّ للاشتقاق على 1 .و لدينا من اجل كل : من :1 : 
- |1 + © ) صا م |1 + © ) صا (1+*65)- 3 2 (نه) "7 
ومفة الدالة 7.هى ذالة اصلية تلدالة / على 18 
+) حساب ب775© امساح فل : 


“7 0.43 ع )1 + )م1 + ) _ 2 5 1 + © ) صا 1 > 1 ح ل 


0 


التمرين الرابع (04 نقاط) 
1. تبيين أن الدالت / متزايدة تماما على |0 +:2- ] : اا 0 ا 
1 


جحتحتدت زمار 
2 +7 21 
لدينامن اجلكل :ه من [|0+:2-|[ : 0 < ()'/[ 
إذن من اجل كل * من 00+ :2- |الدالت / متزايدة تماما . 





المتتاليات | >) بتخمين (تمثيل الحدود 0/؛ » 1/1 :2/2 و 1/1 على محور الفواصل ) يبدو لنا أن المتتاليخ ( ,,/ه) 
العدديم متناقصةّ و تتقارب_ نحوفاصلة نقطة تقاطع [,0) و (1) 
ج) برهان أنه من أجل كل عدد طبيعي ١‏ : 2 > ,ا > 0 : 
نبرهن بالتراجع على الخاصيةّ (2)7 ((2)87 , من أجل كل عدد طبيعي 7 : 0 < ,,11) 
المرحلةّ الأولى : من اجل0 - 7 لدينا : 2 > 0 - نه > 0 الخاصيةّ (0) 7 صحيحة 
المرحلة الثاني :ليكن /#عدد طبيعي كيفي 
نفرض أن الخاصية (:72)7 صحيحة أي أن 2 > +:؛ > 0, ونبرهن صحدّ الخاصية ([1+:7)7/ 
وبما أن الدالت / متزايدة تماما على |0 +-:2-] وهي الدالنّ المرفقة بالمتتاليةّ ( ,,/؟) فان : 
(2) ]1 > ربرنه) ] > (0) / 
هشه تجد :42 رين 0:2/22 
وبالتالي فان الخاصييّ (7)7+1 صحيحة 
إذن : من أجل كل عدد طبيعي 7 فان 2 > ,> 0 


د) دراسة اتجاه تغير المتتالييّ ( ,,/1) .مع استنتاج أن (,,11) متتالي3 متقاربة : 
لدينا : 


دج )زمه 2ج يل) 
مله + 2+ رنال.) 
(,»-101)2+ ىه _ 27 اده 0 


وعد عد لاه انك ل حا بل - 


وبماأآن: 0 < :+ 2+ ره و0< ب.ه-2 و1<0+ ,به فان 0< 


- رريلة - 2 ل الى - ولاب ووونا 


( له -1()2 + ررنة) 


لاع 3-2 رلا 


أي (,)؟) متتالية متزايدة تماما 
ويما أن المتتالييّ ( ,,)؛) متزايدة تماما ومحدودة فهي محدودة من الأعلى بالعدد 2 فان المتتاليرّ 
(,,)ه) متقاربة و /ح إلا 1110 


11-<--00 


8 1 
| تبيين انه من اجل كل عدد طبيعي 7 : ( ,رلا -2)2 > 1ررراه 2 : 


[ل )ولا 
2/2 


خا ل عد لالبسا ل جح رن سدم 


ونادهة ‏ محراسية ا 
([2+ سن +2) 0 (2+ سل +2) 0 


1 


1 
55 طاببربيبتتتك 
2 2- ,نال +2 


فان : (,-2)2> 0-0 


1- 
7 1 
-) استنتاج انه من اجل كل عدد طبيعي 7 : 1 مدم ل - 4 : 


| 1 جرلا 2 
جد له 1جمة > 
من[ 7 0 لم2 











7-1 1 
| > ابره 2 
[5)*. 


) استنتاج له 1152 


ص 
د 
معدج ىر 


7-1 
من اجل كل عدد طبيعي !1 : 4)>.»-0>2 


17-1 
ومنه : 0 - 6 سنا > ز,» - 2) سنا >0 


2 أ مدجىم عدج 


وبالتالي: 0 - ( -2) ا ومنه نجد:2 - /ةه 1112 
5 4 معدج ىر 1 0ل جر 


التمرين الخامس (03 نقاط) 

1. ا 1 1م 
أ)تبيين أن المعادلة (1) تقبل حلول في المجموعى ,2 ,7 : 

لدينا: 2 - [6 : 804)8 م دوو إذان لنعاكنة (1) تل جلول ف اللمعوضة 4 

؛#) تعيبين حلا خاصا للمعادلة (1) تقبل حلول فى المجموعت ,72 < ,7 

لدينا: 3 2 وعدن :تكافن : 1 3 2 وه ٠‏ 2) 

بتعويض (2) في (1) نجد: 1- - 10 ومنه:2 - 20 

وبالتالي الثنائيةّ (1-: 2) هي حل خاص للمعادلة (1) 

ج) حل في 72 2 المعاد لد (1) : 


لدينا: 22 - 82-6 تكافئ : 11- :4-3 عع ذا 
ومنه نجد : 11 - 47-3 2700 (3) 
1-(1-)3-(4)2 مع | 4 
والحساب 0 -(3)0+1-(2-)4 


ومنه : (3)0+1-(2-)4 
بتطبيقٌ مبرهند غوص نجد : 2 +31 ح :دو 41-1 - رن 
وبالتالي: | 2 © 5: (48-1 : 5-1)38+2 


أ)اتعيين القيم المكنة 0 - (500)0:5 7 : 


سا 0ر0 5 0 م . ركه 
لديناء 4 > (00)610عم ونه 1 ف( لذت رو ميركو أ و 


1 ضيودةم 


-) تعيين الثنائيات (0:5) التي تحقق المعادلةّ (1) و11 - (0)0:5عع 7 : 

لدينا : 2 +38 - 0 و48-1 - 5 مع *11 > :/ 

و باستعمال خوارزميمٌ إقليدس نجد : 

4-1 - )3+ 2(1+ )-3( 

3/+-2-)6-3(3+-1 

ومنه : (3:11- 0)8عو م ح (1 - 48 :2 + 0)38عو م - (0)0:5»؟ م 

وبالتالي: 11 - (860)0:5 م يحافىئ أن : 11 - (3:11 - 0)8ع8 2 
يكافئ أن: !1 © '8: '118 -3-/ 
يحافن أن : 21 ع '6: 3 +1181 - ثم 

ومنه الثنائيات (04:5) المطلوبة هي : | 11 '76: (11+'447 : 338+11)! 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارن التربية الوطنية مديريه التربية ئولاية الشلفا-)- ثائوية بلحاج فاسم ثور الدين 
امتحان البكالوريا التجرييي الشعبة : علوم تجريبية المدنُ: 3 ساعات وخئخصف 
التاريخ : 03 ماي 2012 السنة الدراسية : 2011 2012 


اختبار فى ماددُ الرياضيات 
+ على كل ماترشح أن بختار احد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول: : (04 نقاط) 
لتكن (,7) متتالية عددية معرفة ب : 2-6 و من أجل كل عدد طبيعي 27 13لا يبول 
1( أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7#فان : 4 < ,11. 
ب) برهن أن المتتالية (,1) متناقصة تماما ثم استنتج أن المتتالية (,1) متقاربة . عين نهاية المتتالية (,/1) . 
2) نعتبر المتتالية العددية 0 المعرفة ب : (4- 1 - ا 
) بين أن المتتالية (,:1) حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 


11 


' 00 ا 1١‏ 
ب) احسب عبارة الحد العام 0 بدلالة 1نم استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 4 لد 0 . 
ج) أحسب نهاية المتتالية (,7) . 


د) أحسب بدلالة 7 المجموع : ,+...+ + ى,- 5 5 
التمرين الثاني : ( 04 نقاط) 0 
نعتبر كثير الحدود  )2(‏ للمتغير المركب 2 المعرف ب : 5+ 22-24-32 ح (2) م 
1) بين أن العدد1- حل للمعادلة0 - (2) 2 ثم عين العددين الحقيقيين 3 و بحيث يكون : 
(م+ 32ح 12+ 2) ح (2 م , 
2) حل في المجموعة 2 المعادلة ذات المجهول 2 التالية ٠‏ 0 - 5 + 22 - 25 ثم استنتج حلول المعادلة 0 - (2) . 
3) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس المباشر (لا,ل,0). نعتبر النقط 8,4و © لواحقها 
على الترتيب 1- ح ,21,2 +1 -ح و2 و 2 -1 -ح .2 
أ) علم النقط 8,4و ©. 
عن اراي ع اين لسكب هك ع ثم استنتج طبيعة المثلث © 8.8 . 


8 4 


ج) ليكن 5 التحويل النقطي في المستوي الذي يرفق بكل نقطة |لاذات اللاحقة 2النقطة ' |لااذات اللاحقة' 2 حيث : 
5 
52-11 2-86 

- عين طبيعة التحويل 5 و عناصره المميزة ثم بين أن النقطة .) هي صورة النقطة 8 بالتحويل 5. 





5 ١ أ‎ ٠ © 
. ٠ © 0 


الصطحة //ل 


أ) بين أن النقطة /تنتمي الى المجموعة ( 6©) 
ب) فسر هندسيا عمدة العدد المركب 22-5 ثم عين طبيعة المجموعة ( 6©)و عناصرها المميزة . 
التمرين الثالث : ( 05 نقاط) ّْ 
في الفضاء المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس .0,1,1 نعتبر النقط (1:2:3) 2:13(,4) 8 و (2:0-:2) © 
1) بين أن النقط /,8 و ) تعين مستويا . 
2 بين أن 0 ح 2 - لإ + ا هي معادلة ديكارتية للمستوي ( 0 8 26). 
3) لتكن (2,0,2) 4:6:2(,0-) ع نقطتين من الفضاء . أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 1 0). 
4) لتكن (5) مجموعة النقط (2:/إ:«) /! من الفضاء حيث » 0 ح 14 + 82 - 2 2 - 22 ل 4 لال كي« 
أ) بين أن (5) هي سطح كرة يطلب تعيين مركزها2؟ و نصف قطرها 8. 
ب) بين أن المستقيم ( ](]) هو مماس لسطح الكرة ( 5). 
ج) بين أن المستوي ( 8600 8) يقطع ( 5) وفق دائرة يطلب تعيين نصف قطرها /). 
التمرين الرايع: ( 07 نقاط) 
الجزء الأول : 
نعتبر الدالة العددية 9المعرفة على المجال ]00+ :0[ ب : > ب م2 - 0ن 0. 


1) أدرس تغيرات الدالة 0 . 
© أحسب (1) 0 ثم أستنتج إشارة (“0) 0 على المجال ]00+ :0/ . 
الجزء الثاني : 
لتكن 5 الدالة العددية المعرفة على المجال ]0-+-:0[ ب : 1-« + 000 10 1(5 -2) - 6 ] 
نسمي 6 المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس لا 1 
1) أحسب نهايتي الدالة ؟ عند0 وعند 00+ . 
2© بين أنه من أجل كل عدد حقيقي [٠ه-+‏ :0| © لا » 1+ 000 9< (1 -2) ع ()0' 1 . 
3 استنتج اتجاه تغير الدالة ؟ وشكل جدول تغيراتها . 
4) بين أن المنحني| , 0) يقبل مماسا معامل توجيهه يساوي1 . 
5) أكتب معادلة ديكارتية للمماس ( 1)للمنحني [, 0))عند النقطة ذات الفاصلة1 . 


6) أدرس الوضع النسبي للمنحني [ ,0) بالنسبة الى المماس ( !) . ماذا تستنتج بالنسبة الى النقطة (10) |؟ 


الصنحة ]9 


) الموضوع الثاني 
التمرين الأول : ( 03 ثققناط) 
7[ نعتبر المتتالية العددية [ ,لا) المعرفة ب : 0 ح ولا و1 ح إلا و من أجل كل عدد طبيعي 21 
2 1 
ولاج © يبولاد - 2ب ولا 


ونعرف المتتاليتين العدديتين (,لا) و [,الا) ب : ولا - 1, ولا ح ولاو بلك + ورلا - ملالا . 
+7 في كل ما يلي أجب ب" صحيح " أو " خاطئ " مع التبرير 
1) (,ل) متتالية هندسية . 
© (,الا) متتالية ثابتة . 
3 من أجل كل عدد طبيعي ١‏ لدينا : (- ,)2 - نا 
4) ( ,نا)متتالية متباعدة . 


1 التمرين الثاني : ( 05 فقاط) 
7 في الفضاء المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس [0,,[,6) نعتبر النقط (1:7(,8/)2:1:3-:3-) و 


(3:2:4) 62 
1) بين أن النقط 8,4 و 0 ليست في استقامية . 
2 عد عدي 
2 ليكن المستقيم ((1) المعرف بتمثيله الوسيطي 3- ح 1 حيث " »ع أ].. 
41 م 


أ) بين أن المستقيم ( (]) يعامد المستوي 8600١‏ 6). 
3 لتكن !] نقطة تقاطع المستوي (88)0) و المستقيم ( (]). 
أ) بين أن النقطة [] هي مرجح الجملة المثقلة ((1(,)6,2-,2(,)8-,م)! 
لللا ١‏ لللا الللا اللنا 
ب عين طبيعة | :18 مجموعة لبقا اا من الفضاء حيث 0 - 8 )| 21/10 + 208-86-) 
4) أدرس تقاطع المستوي 0 8860) و المجموعة ( 0). 
" التمرين الثالث : ( 05 نقاط) 
1) حل في المجموعة 2 المعادلة ذات المجهول 2 التالية ؛: 0 1+ 22 -427 . 
2 ليكن 2 عدد مركب حيث ؛ لا مط - 2 
أ) أكتب كلا من العددين 7و 7 على الشكل المثلثي . 


4 4 
3-. ط 3. ط 


الصفضحة 34 


١ 5 500 | 3 | ١ : 7 : | َ‏ 
5 بين ان -5011-2 الجيو )2 دم أسسيج قيمة 2017 


3 في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس المباشر (/ا,لا,0) . نعتبر النقطتين 4., 8ذات 
اللاحقتين 210/3 +2 - ,2 و 2-2103 ح ي2على الترتيب . 
أ) علم النقطتين 8,8 . 
ب) عين 2 لاحقة النقطة © صورة النقطة .8 بالفوران 8 الذي مركزه النقطة يم و زاويته 2. 
ج) عين طبيعة المثلث 8م , 
د) عين طبيعة ('1) مجموعة النقط (2) 1/1 من المستوي حيث : |210/3 +2 - 2 ح |21./3 -2 - 2اثم 
رسيا 
التمرين الرايع: ( 07 نقاط) 
1. لتكن 0 الدالة العددية المعرفة على المجموعة ‏ “ب :1+ *م "عا ح («) 0, 
1) أدرس تغيرات الدالة 0 . 
2©) أحسب (0)0 ثم استنتج اشارة (7«) 0 على المجموعة ". 
1. لتكن الدالة العددية 1 المعرفة على المجموعة “)ب : 2 << لم *ه(2 2) - (8) ] 
نسمي [0) المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس ([,01). 
1) أحسب نهايتي الدالة 1 عند 0ه0- و عند مه-+ . 
2 تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي )ا » (“0)0 - ()' 1. 
3 استنتج اتجاه تغير الدالة 5 و شكل جدول تغيراتها . 
4) أ)بين أن المستقيم (4/) ذي المعادلة 2 - كا ح لا مقارب مائل للمنحني | , ©0) عند 06- . 
ب) أدرس الوضع النسبي للمنحني | , ©)بالنسبة الى (2) . 
ج) بين أن (4-:0) | نقطة انعطاف للمنحني | , ©) ش 


«+ 


د)انية أن المنحني | , ©)يقبل مماسا ( 1) معامل توجيهه يساوي1 أكتب معادلة ديكارتية له . 
5( أرسم (لك)ء 0و (,6). 
6) عين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي 10 بحيث يكون للمعادلة ذات المجهول الحقيقي «التالية : 
0 - + 2 - *ع(2 - «): (ط) حلين مختلفين في الاشارة . 


امع تمنياتنا لكم بالتوفيق والنجاح في البكالوريا | 
اساتدث المادن 


الصفحة | 4 
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تصحيح البكالوريا التجريبي الشعبة : علوم تجريبية السئة الدراسية 2011 2012 
) الموضوع الأول 
التمرين الأول : ( 04 نقاط ) 
- لدينا (,7) متتالية عددية معرفة ب : 6 - ,: و من أجل كل عدد طبيعي 2:7 3 ,ال بنرا 
1) أ) البرهان بالتراجع على أنه من أجل كل عدد طبيعي 4 < ,,: . 
- نسمي (2)7 هذه الخاصية . 
1 - من أجل 0- 7 لدينا : 
6-.” , 6<4 ومنه 70<4 أي الخاصية ( 207 صحيحة من أجل 71-0 
2 - نفرض صحة (0)م أي نفرض أن 4 < ,” و نبرهن على صحة (2)5+1 أي نبرهن أن ش 


4 - در نا 


لدينا : 4 < ,7 ومنه 4 0 وبالتالي 3 <3+ ,0 إذزن 4 < ,1 


ومنه (2)7+1 صحيحة . 


3- حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فان ([2)7/ صحيحة من أجل عدد طبيعي 7 . 





ب) اثبات أن المتتالية (,7) متناقصة تماما : 
- ندرس آشارة الفرق ,17- ,72 : 


1 
0 لدينا , 3-10+ 00 برعا جر أن وملة 13 000 برلا دب نا 


3 3 3 
- ولدبنا '؛ 4 < 7 ومنه 24--> ب بالتالى 3 +4-->3 + ل 





من أجل كل عدد طبيعي 4 4< إن إذن (,4) متتالية محدودة من الأسفل بالعدد 4. 
د (,) مقس تمها ٠١‏ ودلتقي (:) متقرية ترب من اعد 4 
تعيين نهاية (,0) 4ح سنا 
2) لدينا : (4- ,)ساح ,م 
أ) تبيان أن المتتالية ( . ) حسابية : 
(,”) متتالية حسابية ‏ معناه 7+ ,7ت ,ا 


21 1 ]< 
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- لدينا : 3-4 ل 


ا 4 - ,ا" م 6---12- ,ا 0 0 
يي 4 0 4 7+1 و 
4 - 1 


ومنه ( ,() حسابية أساسها [10)4--/ و حدها الأول (2) ها - (6-4)ه1- (4-ن») ماد 


ب) حساب عبارة الحد العام .< بدلالة ٠7‏ 


انين : (4) صلم (2) ماك موحد ,د 22208712 


- استنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 4 + 0 : 





لدينا : (4- ,)12ح ,م٠‏ ومنه 4- ,وح "م 


3 0 ما 
وبالتالي : 4 + ل ل ل 7 | 1ه 


ج) حساب نهاية المتتالية (,7): 
٠ ٠ 1١‏ 1) . 1 
4 -| 4+ | - 2 ]10لا ح ,م ااا لان 2-0 - |1111 1>->1- 
4 ممدج نر ممدج ر 4 أمدجىم 4 
د) حساب المجموع بدلالة 7 | + ... + 1+ 1 - 0 
0دع/ 
- لدينا : 4+ 294 ا وهي عبارة عن مجموع متتاليتين عدديتين 


ا 1 10006 ْ 
- متتالية هندسية ( ,0 عبارة حدها العام | 2]4-.” أساسها --- ب و حدها الأول 0-2 ١‏ 


5 ومتتالية ثابتة 0 عبارة حدها العام 4 - به 





إذن : (1+ مم ا #اطا عه وعد ولك لاط عد ريوط ى برح ى 3 
3-0 
1+1 11 
)1 
١ +4)7+1(‏ 5-7 ومنه (4)7+1 + 


]-- 
4 


7+1 
أي (1+ 0 ا 9 
4 3 
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1 
ى_ 0 


4 


سم | لكل أدن | حل 
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1 1 7+1 
ّْ يي ييه لقيدييب 7 + -1 0 
4 )3 3 4 )3 3 4 3 





التمرين الثاني: ( 04 نقاط ) 
غ لدينا ٠‏ 5+ 32 223-24 ح (2) م 
1) تبيان العدد 1-- حل للمعادلة 0 -(2) 2: 
لدينا : 0 -5-+1-1-34--5+(132+3-1-)-*1-)-(1-)م 
أي 0 ع (1-) 2 ومنه العدد 1- حل للمعادلة 0 - (2) 6 : 
- تعيين العددين الحقيقيين 3 و 0 بحيث يكون : (0- 32- *1()2- 2) - (2) 5 . 
00 اج عه “تم عراس “دو "2ك رط عو 127 2 رمم 
60+ 0+2(2) + 125+ ) + 22 ح (ج) م 


1[ تت 1ل 8 وه 


- بالمطابقة نجد ٠:‏ 3 -ح -ل0 ومنه اع ,ا 


0-5 
وبالتالي : (5+ 22--1()25+ 2) ح (2) م 
2) حل المعادلة 0 - 5 + 22 - 25 في مجموعة الاعداد المركبة 8 : 
- حساب المميزن *165- 16- -20 -4 - (2(5-4)1()5-) -/ 
- أي *(/4) ح 16/7 - لكل ومنه الجذران التربيعيان للعدد / هما : أ4 -,68, أ4- ح ,م 
المعادلة 0 - 5 ل 22 - 22 تقبل حلين مركبين هما : 
و1 6_2+4عم_ 2-4 _ 8-م 


| ت-: : |12 جح جحبيخ 
2 23 2 3 


- استنتاج حلول المعادلة 0 - (2) 8 : 
- 22-0)ه معناه 0 -(5- 1()223-22+ 2) 


اما 0 1+ 7 ومنه 1--ح ج 








أو 0 خ 5 نل 22-22 
ما 1-2 جه بك او 2 ]1 يت 2 
مجموعة حلول المعادلة 0 - (2) 2 : 
[:1-2, 1+22, 1-1- 5 
3 لدينا : 1-- رج, 27# +1- وج, 21-2#<مج 
أ( تعليم النقطا 4/, 5 , ') : 
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ب) تعيين الطويلة و عمدة للعدد المركب ‏ 427+ 56 : 
م ورم 
- كتابة العدد + 4*- © على الشكل الجبري ؛ 


0 


2__(:-1-1()1)_ 1-7 2-27 1-22+1 رجح مج 








2 (1+2()1-2) 1+2 2+2 1+22+1 رج-وج 

















- حساب الطويلة : 1- (1-)/, دابا افك د عه 
6م 2 
- تعيين عمدة للعدد :56-44 
م ره 
- 0 - 2056 
مشغد |ع,م - 60 إذن 4 ومنه (غء غ)++5+2-- و 
والإكدىن ا 1-- 510 2 
- استنتاج طبيعة المثلث 1860١‏ : 
4م | 
ع الهم يديم 
شق إامرتديج 
لللا للللا - 
ولدينا : 28 +52--([48,40) -ا حك | يم ومنه 
2 وعد 





(4ء غ) جع + -- (48.10) 
أي 140 8م ومنه 180 مثلث قائم في النقطة 4, و متساوي الساقين . 
ج) تعيين طبيعة التحويل 5 : 
- التحويل ١‏ من الشكل 7+ 07 -' ج حيث 7 0-6 و 18س م 


0 ل 4س ست حا ع 22 5505 


1 147 إباسم هه 














وسود دايع 


- إثبات أن النقطة © هي صورة النقطة 7 بالتحويل 5 : 
نبين أن أو ]ام . #إسدف سات .22 6ج 


- لدينا : م2-1-7-1-27-2+ بح 1-7-(22 +1) بح 1-7 وج 2 م 


فى 


ومنه ) هي صورة النقطة 78 بالتحويل 5 


214] 
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4) أ) إثبات أن النقطة / تنتمي الى المجموعة ( 6) : 


ده يسييشة ومنه ([(6) © 4 . 


م“ دم 








ب) التفسير الهندسى لعمدة العدد المركب 7*7 © 
1 عد 2 
آلللنا للللا _- 
110, 118) - 6 47 
1 7 








_ 1 3 َ 
8 عدد تخيلي بحت معناه 0 حِ ( عع | : اي 
دوج 2 27 


(4 ع + - [ 110 8لا ) ومنه )11 1 118 





التمرين الثالث : ( 05 نقاط ) 
- لدينا : (12:3) 2:1:3(,8) 8 و (2:0-:2) © 
1) إثبات أن النقط /,8 و © تعين مستويا : 
أي نبين أن النقط ./,8 و )) ليست في استقامية . 
« لدينا : (رع- وين - ونزرزرع- رع) 8م أي (2-1:1-2:3-3) 8م ومنه (1:0-:1) 48 
« ولدينا : زرج م2:رم«- م8:غ«- د) 40 أي [لسويفت مز 3 10 ومنه (3-ب4ك:1) 2460 
إذن ا لا يوجد عدد حقيقي بحيث بكرن 12106 - 24193 أي أن 0 48 


ومنه 8,28 و ) ليست في استقامية فهي تعين مستويا ( '760/) 
2) اثبات أن0 - ج- + + هي معادلة ديكارتية للمستوي (:2460) : 
وه 2ه ] 
نعوض بإحداثيات النقط /,8 و )) في المعادلة السابقة نجد  :‏ 2+1-3-0 
2-2-0-0 
وبالتالي 0 - 2 - 7+ 2 معادلة ديكارتية للمستوي ([2472600). 
3) لدينا : (2 ,0 ,2) (ا,(2 :6 نك4-) ع : 
- كتابة تمثيل وسيطي للمستقيم ( 7(2): 
شعاع توجيه للمستقيم ( 07) هو : (م 2 - م 2زم - ع اوم :*- بر :)1017 
(4-2:6-0:2-2) يم 2 أي (6:6:0-) 72 


2+ 6ح تعر 
إذن /6 -ح بر مع (9 ح)) 
1-2 


215 ]> 
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4) لدينا : 0 - 14 + 82 - 2-2 - 22 سل لال يا : (5) 
أ) اثبات أن المجموعة ([5) سطح كرة : 
0 14+ 87د 24 سه 27 “انك 2# عه كيلا ومده 
0 42-16-14 -2) 15-1 - بن +12-1-- »م« 
ومنه 4-0 45 ]د "1 هخ 4ك *(1- 6 وبالثالي 
4 - *(4 -2) + 1 - ,+ 1 - »م 
أي أن (5) سطح كرة مركزها (42)1:1:4 ونصف قطرها 2 - / 
ب) اثبات أن المستقيم ( 7(7) مماس لسطح الكرة ( 5): 
بتعويض جملة التمثيل الوسيطي للمستقيم ( /707) في معادلة (5) نجد : 


ج *41- 2ن * زاب 8 اله لس أي 0 )"سوب 


وبالتالي 0 -1+/1+36/5-12+ 3665-12 
ومنه 2-0 + +24 -72/2 أي 0 -36/2-12+1 
- حل المعادلة 0 -<1+/3642-12: 
حساب المميز : 0 - 144-144 - (4)36()1- (12-) -4 


0 -58 المعادلة تقبل حلا مضاعفا 0 


6 236 ! 
بت 201 يدان لين لكر 11 ا عدن طة سان سرض َك 





ا يي 1 
6 


في جملة التمثيل الوسيطي نجد : 61-1 - + أي (218) يمس ( 5) في النقطة (1:1:2) 


6 
7-2 


ج) اثبات أن سطح الكرة ( 5) و المستوي (1800) يتقاطعان وفق دائرة : 
2 1+1-4 


5 3 “زل) + (0+*() 


4 )42,)486 (( - 


إذن 7-2 2 -((ءهم)بع)ه ومنه 1 >(( 42,)48©6) 40 


: 4 - (((486).,ه) 0)-2علءد-, أي ينث 2 2د 


3 


216] 


ثانوية باحاج فاسم نور الدين - الشارنُ - الشللف 1 -2012 
التمرين الرايع : ( 07 ثقاط ) 
7 الجزء الا 


- لدينا : كب وو م2 - ووو معرفة على []0ه+ :0[ - ,(] 
1) دراسة تغيرات الدالة ؟ : 
1 - حساب النهايات : 
مه - (( «) ما2) صمنا 


مدا لحة+ زو)ما2 | هذا -(ج)ع صا لا الا 
لج +ماهة بع -(عاءبعط. د سما 





4 لي 111 


متت 





ل 

مم - (( )صا 2 ) سنا 

ست 0 ممدج نر 
| د(عاسة | رسال دره) فول لان را 





00 14 


ممدج نر 





ل 
2 - حساب المشتقة (2)' ؟ : 
3 كا نظده ا 
ل ل ل 
- دراسة إشارة (2)"' ؟: 








0( ؟ معناه 0 -1+ :21 ومنه <-- بر و إمد:0[ ع 2 


- جدول إشارة المشتقة : 


- جدول تغيرات الدالة > : 





م-ختح+ ()م]2 -(1) ع 


- جدول إشارة (+*) م في المجال [|هه-+ :0| 


(2 
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| الجزء الثاني : 
لدينا : 1- بد+ ( )صا (1- «) -(2) ثر معرفة على ]0+0[ - ,(1 


حساب نهايتي الدالة ثر : 
- [زعاها) صخا 
ه - [1- م +(عا)ما (ا- ع)) سنا <(ع) رصنا لان 5-1 (2-1) صلل 
--(1- عا روينا. 
دم+ - [( ) ما) ستل 
هد [1- ع زع)ما 1 - »)صر < زع) رسلا لان مصبد (1- ع) ل 
مه+ ح (1- 2 ) دنا 


- 
لس 
بح 
سس 
|| 


اثبات أنه من كل عدد حقيقي [أ-+:0| > + . 1+ (+*) و(2-1) 
لدينا ' 





ف" 


قور 1 1 احيسوتير ل )+( )م1 (1- 2-2( 01 


ني 1+(ع) و(1- )-(ع) / 


استنتاج اتجاه تغير الدالة “ر : 
جدول اشارة (2)' / 





الدالة / متزايدة تماما على المجال [دم+:0[ 


جدول تغيرات الدالة / : 





اثبات أن المنحني ( .0)) يقبل مماسا معامل توجيهه يساوي 1: 
معناه 1-([2*)' كر ومنه 1-1+(2) 2-1(6) أي 0-(<2) و(2-1) 
إما : 2-1-0 ومنه 2-1 - أو : 0-(+8) م ومنه 2-1 


إذن المنحني ( ,)) يقبل مماسا معامل توجيهه يساوي 1 في النقطة ذات الفاصلة 0-1 
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5) كتابة معادلة ديكارتية للمماس ( 7) عند النقطة ذات الفاصلة 1- 20: 


1 - + -0+(1- )»1 - (1) +( - +)() م - مر اي" لالظ 





6) دراسة الوضعية النسبية للمنحني (,©2) بالنسبة الى المماس ( 7): 

- ندرس إشارة الفرق 7-(2) / 
لدينا : (2)ما*(1- م)- (1- ع) -1- برج ( )ما (1- )ع بردزع) /ر 
(عاعا 1س س]ه وسزج] , 
0- «ردرزع+*) ير معثاه 0-(عا)ما (1- م) 

- إما : 0-(1-+«) ومنه 1-0- عر أي 1- بير 

- أو : 0>-(*12)2 ومنه 2-1 


-_جدول إشارة الفرق 7 - (*) 7 





- المماس( 7) يخترق المنحني ( ,©) في النقطة (1:0) 7 ومنه ('7) مماس انعطاف . 


(1:0) 7 نقطة العطاف التتتحتى ( ,6 
7 حساب (2) ير (3) 7: 
- 1.69-(2)سا+2-1-1+(2)م1 (2-1) 
- 6.39 -(3)م41 +2 -3-1+(3)ما (3-1) 


َ أي العقاة 


يه انسل 
سسا : 
5-5 
جب 
|| 


بجا 
زرا 
سيا 
1 
لبا مح 


انتهى تصحيح الموضوع الأول ل 


لشه ال لا امس سد 





تصحيح البكالوريا التجريبي : علوم تجريبية 


السنة الدراسية 2011- 2012 
ب 


ل 
لاا 


© التمرين الأول : ١‏ 03 


ْ 2 1 
> لدينا 0-0“ » 1- ,2 و من أجل كل عدد طبيعي 27 كا 5 اجام 2 وب ا" 
(,”) و (,1) متتاليتان عدديتان معرفتان ب : 


1) (,,”) متتالية هندسية ( صحيح ) لان : 
1 


اتجدم]د 1 


7+1 3 


1 0-8 لجم 1 7 برلا 1 7+1 0-8 برلا وب ألا ع- كي 


ومنه ولد ( رلا ريلك - ِ 


دع ف نهدها الأول 1-<1-0- - اح ونا 


عبارة حدها العام ]ا 2- ]نات ”عورد 172 أى 
١ 3 3‏ 
2) | , ١)متتالية‏ ثابتة [ صحيح ) لأن : 


0 ات 3 1[ 2 2 0 0 
1 7 210 1 ب لاع 1 و 5 لج 0 الحا 210 ع« لج - جم 1 وب ألا 7+1 1/0 
ومنه 0 1+ 1 


11 


عبارة الحد العام 11( . 


3) من أجل كل عدد طبيعي ‏ لدينا : -٠/,(‏ ,/) - 


اه 3 2 
أي ( , 1) متتالية ثابتة حيث » 0-1 2ح + 1 - وبرت + ,لاح ن ملاح , نلا 


4 





4) المتتالية ( ,»؛) متباعدة [ خاطئ ) لان : 


في 5 2 3 3 5 2 3 3 
عبارة الحد العام للمتتاليه ؛ || )| |--|-]1إحغ( توب -- 
2 م ب 0 3 2 5 | 3 ز 1 ,م 17 / 
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لان | 8 نا ومنه ( ,,) متقاربة تتقارب من د 


8 التمرين_  05(:‏ ) 
كه لدينا : (1:7(,24)2:1:3-:3-) قو (0)3:2:4) 
1) اثبات أن النقط ,5 و ) ليست في استقامية : 
أي نبين أن 478 و 40 غير مرتبطين خطيا .( غير متوازيين ) 
« لدينا : (زرة- وتزر- وازر*- ىد) 48 أي (1-1:7-3-:2 -3-) 48 ومنه(2:4-:5-) 48 
« ولدينا : (زرع- مقن <- عتززية- عم *) 406 أي (3-2:2-1:4-3) 46 ومنه (1:1:1) 460 


3 0 1 ست 00 
إذن : يع يعي _ لا يوجد عدد حقيقي ل بحيث يكون 460١‏ 1 - 48 أي ان 





01 ل 7ح نر 
2) لدينا : ((1) معرف بتمثيله الوسيطي 7- ح 4 حيث 1[ © 1 
# ل 4 حدبع 


أ) إثبات أن المستقيم ((7) يعامد المستوي ('60 2172 ): 
٠‏ أي نبين أن  )2:-3:1(‏ شعاع توجيه ((7) عمودي على كل من الشعاعين (2:4-:5-) 4/8 و 


(1:11) 46 
- لدينا : 10+6+4-0--124+(2-)<(3-) ++ (5-)<2 - 48 ومنه 48 1 // 
- ولدينا: 3(*1+11-2-3+1+0-) +221 - 40 ومنه 40 ل // 


18 :د ©1146 7 ومنه المستقيم (7) يعامد المستوي 170 ). 
ب) تعيين معادلة ديكارتية للمستوي ('60 172 ) : 
بما أن (480) ل , فان (3:1-:7)2: شعاع ناظمي للمستوي (1700/) وبالتالي معادلة 
المستوي (42600/) من الشكل : 0 - 0+ 12+ (33- 216 
- نعوض بإحداثيات النقطة (2:1:3) / 0- 4+(1)3+(3)1-(2)2 0 
هل - ل 
٠‏ معادلة ديكارتية للمستوي (4120) : 4-0- + برة- +2 
3) 7 نقطة تقاطع المستوي (180) و المستقيم (2): 
أ) إثبات أن النقطة 77 هي مرجح الجملة المثقلة [(0,2) ,(1-,2(,)8-,4)! 
- نعوض جملة التمثيل الوسيطي للمستقيم ((71) في معادلة المستوي (17)00/ ) نجد : 
حك بك 3134ب وده 27 ومن 0 - + ,9+ به +14- أي 1- م 








]| 2 ]م2 


كانوية بتحاج لاسوقور الويب 2 ب 2012-1 
لسك 81ب رس جح 7 
نعوض في الجملة السابقة نجد ٠:‏ 3- - (3)1- -ح ,لإ إذن 
28 [عل 4 كددية 
ه نفرض أن النقطة © هي مرجح الجملة المثقلة !(0,2) ,(1-,2(,)8-,4)! 
لدينا : 1-- 2 +(1-) +2- 20د1- ومنه © موجودة . إذن 


1 ل‎ 
١ -1 


ا ا ا 
0 1 





3 -(4 +2+1-) ص ردك 


ةس احج ل لل 
1ب 


5 يهاب نب 


709591 نف ه- م 






ب) تعيين طبيعة (7) مجموعة النقط 11 من الفضاء حيث 0 - 2110.08 + قلة - 314 2-) . 
- لديذا : 2-1+2(1417-) - 2110 + 118 - 2114- 

1 - 1/111- - 2110 + 18[ - 21/4 77 هي مرجح الجملة المثقلة 
((1(,)0,2-,2(,)8- بم )ا 


- 2110[68+-2114-118-) 2 معاه 0- 111/86 
0101 عرسم 11 هنو ست نه وبول ونه زوحت ل 





4) دراسة تقاطع المستوي )/2472)0"١‏ و المجموعة (2): 
٠‏ تعيين معادلة ديكارتية للمستوي 27١‏ ): 





- لدينا : (3-:6:3) 80 (5- :3+ :5 + 1711 
0 -(5- )3-(3+«)3+(5 + 6)2 
ومنه 0 -54+ ج37- 33+ :6 0 -<18+ ج- برج ع2 :زط) 


« دراسة تقاطع (4800) و (): 
(3,1-:2) رموي)7 شعاع ناظمي للمستوي (4200) و (1-,2:1) ب شعاع ناظمي للمستوي (2) 


1[ 3 2 ايل مسسس : 
- لدينا : 1_- 51 0 ب" الحو (480) و (2) غير متوازيين أي 
: -4- ج + «3- 21 
- تعيين تمثيل وسيطي لمستقيم التقاطع : لدينا : 
6 0 طع لكان زع جرح رويد 35 
- 4- ج + «و3- :21 0 -4- ج + «و3- 21 
ومنه 
اع ريح ج22 بداسه 2 + م4 ح ج27 


]| 3 ]م2 


ثانوية بلحاج قاسم نور الدين - - 1 2012 


ب ()ع 4ح + 37ح يزه 
إذن 
2-1 - ج 
0 -2+11-4 +/21-3 
- 1-1 6 
2+1 - ج 
7 1 
حب وشت بي 
22 2 
(1 )) م - « + وهو تمثيل وسيطي لمستقيم تقاطع المستويين (7)07/ )و (2) 
2-1 - ج 
9 التمرين +:(05_ ) 


1) حل المعادلة : 0 -1 + 22 422 : 
٠‏ حساب المميز 4 : 12-1217--4»4«»1-4-16  -‏ (2-) - 4م 
ْ (2:3)-4 
الجذران التربيعيان للعدد 2 هما: 27/3 - ,85, 270/3-- ,5 
: حلي المعادلة هنا + أكأد ب 1 3/د 1+1 211/3 2 _ 








ب 5 
4 4 8 1 
قاد 1 قلط تاساق ةد 
4ر | 4 4 م6 20200 
1 1 .. 1 
© مجموعة حلول المعادلة : 1--73+-.--23--42- 
0 1 4 4 
2) لدينا : قلاى, 1ع 0 0 
4 4 4 1 





2 
ه آهأنثئا 1 4 د دم 1 اقلاورطاداع 
2 16 4 4 4 4 
1 
4-1 - ووو 
2 كد 
7 1 
©» نضع 6<-(2) 47 ادن و ومنه (2ع + -- 0 
5 4 - وون 
12 
7 


» الشكل المثلثي للعدد 7 هو م 1 - و" 


]| + ]م2 


ثانوية بلحاج قاسم نور الدينخ ب - 2012-1 
© الشكل ١‏ لمثلثي لمرافق العدد ” : 3 - إدن: +ع اه )2-4 
"قو 1]) األآله. ‏ 1 


038 ا ا ل 00 يح 1 
4 4 4 4 








وبالتالي 
كا )ركاه (وإسوكم زيا مامه [وا 
حتمت [زوررع عد ونج اع ابس وإرزرع امه | #طلسحتهتين الداح زر 
3 3 2 3 2 3 2 
لان 
7 حت ز 
حووج ده ححبي اوم 
: إذن: 0 : 7 20 2 1[ 
07 7 ( ظ | ساي سس اا 
حي ١‏ الح 0-86 1 





6 
1 1 1 
0 1 2013# /) . . 1 
" تعيين قيمة ةا : 0 -(6712) مله عايج - | 2 
0- برويسآ لان 0-(671) مزه 
3 لدينا : 2123 +2 ح ,رم ليس مي هيام د 
و 2-28/3 ح وم ل 0 18 2-١-0.‏ 
/ تعليم النقطتين 1/ ,/ : 








.[ 


ثانوية بلحاج قاسم نور الدين - - 1 2012 


ب) تعيين ‏ ج لاحقة النقطة ') صورة النقطة 77 بالدوران 77 الذي مركزه النقطة 1 و زاويته ِ: 


1 : + جم - ج 


3 


0 ا ا ا 0 
حيت . ا ور جل لاروك ارح لووك 


2 2 
3+3-4 -1+15-(5 نم جه) لام ل ا 


3 
- 





3ن - 


ومنه: 4 + 12 7+ 
6 5 


0-<(72)8 ممه مزق عم) كديب سمي ره لدتو أده 


2 2 
ل لم 
ج) تعيين طبيعة المثلث )5 ل : 
- لدينا + 6-(28)8 معناه 46ت 8م و (باء 4) 267 +2 - [ 48,4 ) 


وبالتالي 48600 مثلث متقايس الأضلاع . 


د) تعيين مجموعة النقط ('1) : 








- لدينا : |2078 + 2 - ع - |2078 -2- م معناه |ىج - ج| -|رج- جا 
أي 
إذن ('1) محور القطعة | 478] 

8 التمرينس :(07- ) 

لدينا : 1+ *م- *م - (+*) ع | +,مه | - 1[ - ,72 


1) دراسة تغيرات الدالة + : 
©» حساب النهايات : 


1-0* 11 
1- (ا+ *4- *عن) هنا - ( <) م صثال 0 


10ح ور 


د 2 


+ -1+(1- 1 *© سنا -(1+ رت '2) سنا -() م لل + - (1- 0 1110 


حساب المشتقة : ”م2 - 7م *مءر + *6-(*) عم أي "6+ - (2) ع 


ثانوية بلحاج قاسم نور الدين - - 1 -2012 
© دراسة اشارة المشتقة : 
0 -(*) ع معناه 0 - “160 ومنه 0 - 1 لان 0< 6 


ه جدول اشارة المشتقة : 


ه جدول تغيرات الدالة + : 


2) حساب (0)ع 
0 -1+1--1+"”_م "م0 - (0)ع 
استنتاج اشارة ( ) م : 


| + 0 ف [(+)؟ 
1. لدينا : 2- برج *ه(2- +«)-(<+) / معرفة على |م+,م | - 8[ - ,(1 


1) حساب النهايات : 
© مه -(2- ع+ *م2- *هه) سنا - | 2- + *2(6 - ) | سنا - () “رصنا 
0<[ *مم) سنا 
لان 0- 265 صفا 


مه (2- 0 ما 


معد - *+(2 - ع ) صننا 


5 مد - | 2- بر+ *2(9- +) | سنا - ( ») عر سنا لان مم+ - *ء يهنا 
ممد -(2- د 1110 


2© التحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي « (*) ع -(8)» 1 
2 لدينا : (*) م -1+ *م عن - 1س *م2 - *منر سه *مح ورلر 7 - )+ *6- ()” 7 


ان : (ع) م -(+) / ل 
| ]م2 


ثانوية بلحاج قاسم نور القين ب 2012-1 
3 استنتاج اتجاه تغير الدالة / : 


© اشارة (<*) ثر من اشارة (*«) ع 


جدول اشارة ( ©) /: 


© جدول تغيرات الدالة /: 


4) أ)- اثبات أن المستقيم (2) لابرد نو  )0/(‏ صم: 
2 لدينا : 

0 -[ *26- *6*) يهنا - *+(2 - ») سنا -| 2+ 2 - + “*2(6 - *) | سنا -((2 - ع) - ( *) عر) سنا 
0-((2- ع)-زء) /) سنا ومنه (ى)  )0/7(‏ مم 


ب) دراسة الوضعية النسبية للمنحني ( .0))بالنسبة الى [2): 
© ندرس اشارة الفرق “2(6- +«)- «ر-(+*) / 





إذن المشتقة الثانية تنعدم من أجل 0 - 1 مغيرة اشارتها . ومنه النقطة ((0) /:0) 1 
أي (4-:0) 7 نقطة انعطاف للمنحني (,6). 


د) تبيان أن المنحني ( ,0))يقبل مماسا ('7) معامل توجيهه يساوي 1 : 


ثانوية بلحاج قاسم نور الدين - 7 2012-1 
© معامل توجيه المماس ('7) يساوي 1 معناه 1-(*) ثر ومنه 1-(+8) 8 
إذن : 1-<1+ 65 65د و بلتالي 0ح *1(6- «) ومنه 8-1-0 (لان #20 *م) 
أي 1> نر 
- المنحني (,0))يقبل مماسا ('7) معامل توجيهه يساوي 1 في النقطة ذات الفاصلة 1- ,م« 
- كتابة معادلة ديكارتية للمماس ('7): 
6-2- + - (1- م ) + (1- )»1 - (1) #ر+ (1- )(1) رد بر 
- أي لوح ورج ترركت رز 70 
5) الرسم : 











6) تعيين قيم الوسيط الحقيقي 77 بحيث تقبل المعادلة ( 7) حلين مختلفين في الاشارة : 
© لدينا : 0 - ,+ 2 - *2-2(6) معناه 72--2- *2-2(6) أي 
- ب- 2 - برج *2(6- ) وبالتالي 0- دح () / 
“م بيانيا حلول المعادلة ( /4)هي فواصل نقط تقاطع المنحني ( ,©) مع مستقيم ( (7) ذي المعادلة : 
0 - دح 2 الموازي لكل من (46) المستقيم المقارب المائل و المماس ('7). 
© (2) يقطع (,0) في نقطتين فاصلتيهما مختلفتين في الاشارة في حالة : 2- > 1 > 4- 
أي 4 > 2>77 و بالتالي |2:4|اء , 


عر انتهى تصحيح الموضوع 0 
#مع تمنياتنا بالتوفيق و النجاح في البكالوريا 


لكياة 


القرارة -عرزاية 
اختبار بكالوريا التجريبي السنة الدراسية : 1435/1434 ه// 2014/2013 م 
الشعبة: علوم تجريبية. الاثنين 12 رجب 1435 ه/12 ماي 2014م 
اختبار في مادة : الرياضيات المدة : ثلاث ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الاول 
التمرين الأول( 05 نقاط ) : 
1. حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة: 0 -4+ ج2+20/3 ج . 
2. نضع : دمء» دقل مو :- ة/إسحن., 
ه اكتب الأعدادي » م وح على الشكل الأسي. 
بين أن العدد “14م حقيقي سالب . 
نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0:/,7) النقط 4رء 8 و 0 التي 
لواحقها على الترتيب الأعداد المركبة 4 » 5 و ع . 
أحبييع قبينا لاز افقة [ 04:08ثم استنتج طبيعة المثلث 04/7 . 
. أثبت أن الرباعي :0460 معين يطلب حساب مساحته. 
. حدد زاوية الدوران , الذي مركزه #, ويحول النقطة 0 إلى النقطة 4 » ثم اكتب صيغته المركبة. 
. اكتب الصيغة المركبة للتحاكي 77 الذي مركزه 8 ونسبته 3-. 
/ اكتب الصيغة المركبة للتحويل 07 - 5 ثم حدد طبيعته وعناصره المميزة. 
التمرين الثاني(05 نقاط ): 
نعتبر المتتالية (,/) المعرفة على [] كما يلي: 1-- سخا و 7> اومن احل كل هد كسمي زرافان: 


درا ب سأ بج ن 


14 - 


112 


. ْ 1 
2 نعرف المتتالية ( , 07) من أجل كل عدد طبيعي :, كما يلي: ,اج - ربر/ا> ,,” 
| / اخسته 0 ثم عبر عن الما بدلالة ,8 
ب / استنتج أن المتتالية ( , 7) هندسية يطلب تعيين أساسها. ثم اكتب عبارة ١,‏ بدلالة # . 


ّ ِ ب نا 
3. نعرف المتتالية (, 17) كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي م : ,7 م" . 


1 
| / احسب 1١‏ ثم باستعمال المساواة ل ,17> رب,كاء عبر عن , 17 بدلالة ,8 و ,,1ا. 


ٍ 2711-1 
4. بين أنه من اجل كل عدد طبيعي ,7 فإن: 0 حت رلا 
5. نضع من أجل كل عدد طبيعي , : ,/1+...+ 11+ ناا - ,3 
1 3 + 271 
برهن بالتراجع أنه من أجل عدد طبيعي ,, فإن: 7 حك ا 3 








صفحة 1 من 4 اقلب الصفحة 


التمرين الثالث( 04 نقاط ): 
نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [2,/ ,0:7 ) النقط (0:1:1) 4» (1:4:0) 8 
و(1:0:1)') و(1:3:3)(/. 
1. بين أن النقط 4 » 8 و ) تعيّن مستويا. 
2 جد العددين » وم حتى يكون (7)1:4:5 شعاعا ناظميا للمستوي (48)0). 
استنتج معادلة ديكارتية للمستوي (4)07). 


1+1- نر 
3. نعتبر المستقيم (8) المعرف بالتمثيل الوسيطي التالى: 1 © 7/47 4-1- رز 
24-5 1 


ه تحقق من أن النقطة (7 والمستقيم (42) تعين مستويا (7) يطلب تعيين تمثيل وسيطي له. 
٠‏ | 1ك مغعاذلة ديكارتية ا 14 ىُ (ط). 
ه بين أن المستويين (5) و 486) متعامدان. 

4. لتكن 5 مجموعة النقط (7: 2:7) 14 من الفضاء والتي تحقق: 


0ت ج2- :23 - 26 - 2 ج ب 2 روج 2 عر 


بين أن 'ى سطح كرة يطلب تعيين مركزها © ونصف قطرها /. 


التمرين الراد 6 نقاط ) : 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [0:2.7). ( نأخذ مم - ]نا . 
. : 1 
لتكن الدالة بم المعرّفة على المجال ]مم+:0[ب: --+ ده[ - 3- - (6) م . 
ل 


ولتكن الدالةم المعرّفة على المجال |+:0)] ب: ( 136+ 3) ” ©6- (8) / 
نسمي () ) المنحني البياني الممثل للدالة /ر. 
1. أ/ ادرس تغيرات الدالة ع. 
ب / بين أن المعادلة 0-(+)+ تقبل في [+:0| حلا وحيدا ىن حيث: 0,46 > م > 0.45. 
ج / استنتج إشارة (+)م على المجال إممد:0] . 
2. احسب: (©) / دهئا ثم () “ردنا ( لاحظ أت هر + 3 - (») م ). فر النتيجتين بيانيا. 
مجغتي مملدج نر 0 6 
3. بِيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما :ر: (*) م 7 6-(62 /اء استنتج عندئذ إشارة (0) /. 


شكل جدول تغيرات الدالة/ . 
لحساب (م) م نأخذ: 0,45 .م م 


انشئ المنحنى ( ) ). 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول( 03 نقاط ) : 


نعتبر الدالة “/المعرفة على ]ص+,ز-[ ب : 0-3-4 / 
0 


ل 7 5 5 
نعتبر المتتالية العددية المعرّفة من أجل كل عدد طبيعي ,/ ب: /( 


1. المنحنى © الممثل للدالة/ والمستقيم © ذو المعادلة ا 
- بر معطى كما يلي: ل 0 


أ/ مثل با :. ال ورق الرسم على محور الفواصل ا ما ال ا عا ا ا اب د الو اا با ا 6 


د اا ا لوالا اماي مسا شف ل ممصا ‏ أفي اك امااسلة م لئتي لا لا الو ا # اس ااه 
6م ووو اواو ووووووو|ر 
اا الو الا اه ا لها لو 20 لضو ا الوا #0 0 الوا ال ا الإو لوا و ب# 


الحدود : ,2 » ,#2 » ,ا و +1 مظهرا خطوط الرسم. ل ا 


# رن 
# دن 
دن جرمفدة طسق ل شاك را ل الا و اش و بجو كج نظ افك دووف ا اد ل ١‏ اللاو بار ل ا ال ل ل انه 1 

6م لاا ووووووووز 
ا > ا 00 الود الها الو الو ا ال الو الوا ل لالد ال له ال 0 لوه #33070 


ب/ ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,7) و ل ل ل ل ا ل 


ون ااا لهف 0 6ها " اض ا ودام د موي د او لو ور 2 الإو 000 الاي ا االو ا خلا ا ا او 3000 
« لللولا « ا تل *_© 
# ردن 

اارداالا مطاا م ا قي ا الاق اص ل م مهرد ل اه وها ب مو الك اد ا اه 


: 
ا 
و ٠**‏ ©96؟ءه هه ...ههه ...6ه 665 6 م6 ميوههههق و وه هه ه٠ههةه 969969659٠9‏ هه 969696969 ههه ههه © ه96 هه وه ههه وه رةه © 6699996 ههه ههه هه ههه ههه و6 و وووو ووو( 
٠‏ ل > الوا ال الو 07 ه77 #سمسسمسسبسيورر در الود ل الها ا ١‏ اله اله #0 اا اك ال اللو لاو 0000© 
0 
ا م لت ال ل ل ال ا 
. ا ا ا لا 
. الج بيد مده دي مو لمعا سود لمج لق ل 1 26 لي مدا لوو م لد ل ا يه 
ا ل ل ل ا ال ل ل ل 
فا« ا« اه اع 5ع اله اله اه 0ه ٠‏ تسشقلنر هه اه 


2 أ / برهن باستعمال الاستدلال بالتراجع أنه من أجل كل ١‏ اس سسا سا سا سس ود سس 


رد« 


عدد طبيعي , فإن: 1< ,,' اماي م مي مم م م م سا وس 5 


انك عا ا التي ل الوق لل ال 0 اسيم ا لجرك 00 لوزلا ل لضا الها اله الا الك لا 000 ان 
# دن 


ب / ادرس اتجاه تغير المتتالية (,.7) مستنتجا تقاربها ل كرا 


قوم ا ووو وو ووو ووو ةا ووو ولورووةوو| 
و #0 © اه 0 ال لو 0 الوا أ اهو ا الصو اب اال اللو للاخ ا ا و ا اخ و الور 3000© 
ا لاوا ل وي اللإرا ل او سوا ل اا اي سسا ل لا الب ل ال #0 اا 
# ان 


ج / تأكد من صحة التخمين السابق ثم احسب نهاية .777777717717777 
المتتالية (,1) 
التمرين الثاني ( 04 نقاط ) 


نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0:7,7,2) 


ا 1 
2 


| تق (0( المعرف 3 ثبأ الو ٍ ١‏ 0 اح ع / 2 - /ي 
3 
--5- ج 
2 
النقط (1:1-:2) 4 » (2:2-:4) 8 و النقطة ") من المستقيم (0) ذات الفاصلة 1 . 
أجب بصحيح أو خاطئ مع التعليل: 
2. المستوي (2) الذي معادلته 5-0 37+ + يمر من النقطة م وعمودي على (0). 
3. قيس الزاوية الهندسية 40ج هو . 
4. المستقيم (7) يقطع سطح الكرة (5) التي مركزها ') ونصف قطرها 10 في نقطتين متمايزتين. 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس | 6 0) ( الوحدة : مل2) 
نرمز ب / للنقطة ذات اللاحقة 7 . 
1. نعتبر النقط 4 » 7 » ') و / لواحقها على الترتيب: ,-23--م0 » :2+4--م» 3-7دع و 2--,م 
علم هذه النقط على الرسم. 
2. بين أن النقطة / مركز الدائرة المحيطة بالمثلث :60 /4. 


ااكتاجلى شك لحري ابعند العر حي 1 ١‏ ثم استنتج أن المستقيمين (477) و 800) متعامدان. 


صفحة 3 من 4 اقلب الصفحة 





في بقية الرسم نقبل أن النقطة 7م هي نقطة تقاطع ارتفاعات المثلث '4/)0. 

4. نرمز ب © إلى مركز ثقل المثلث ")48 » عين + لاحقة النقطة 0 ثم علم النقطة © على الرسم 

. بين أن النقط 7 » 7 و © في استقامية وتحقق من ذلك على الرسم. 

6 نرمز ب'4 إلى منتصف القطعة [80] وب إلى منتصف القطعة [48] النقطة ' 4 لاحقتها: 3+ -'م 
أ/ عين '# لاحقة النقطة عل 
ب/ بيّن أن الرباعي 7' 1774 متوازي أضلاع. 

التمرين الرابع ١‏ 08 نقاط ): 


هم 


م 


/ الدالة العددية للمتغير الحقيقي : المعرفة على 12 بالعبارة: درم 
(,0)) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | ر,.0:7). 
1. بين أنه من أجل كل عر من 1فإن: 2 ح (3) “ر+ (3-) /رء فمتر هذه النتيجة بيانيا. 
2 احسب (8) 1113.7 و (3) 11107 ء ثم استنتج أن (,©) يقبل مستقيمن مقاربين يطلب تعيين 


معادلتيهما. 
3 الحفيه زه / لكل نوطن :1 قر كل يحول غير كلدل 
4. جد معادلة ديكارتية للمماس (5) للمنحني (,©) عند النقطة التي فاصلتها 0 . 


5. لتكن الدالة العددية ,, للمتغير الحقيقي عر المعرّفة على 1بما يلي: (1+ <) -(2) رح (22) )ا 





1-*م ش 
أ / بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي مر لدينا: 1 0-2 ب 


ب / استنتج تغيرات الدالة »م ثم حدد إشارتها. ( احسب (0) /1) 
ج / استنتج مما سبق الوضع النسبي للمنحني (,©) والمستقيم (4) . 
6. انشئ (,0)) ومقاربيه والمستقيم (4) . 
7 ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي ,م عدد وإشارة حلول المعادلة: () -1- 771- 3-6) . 


م 


- 
8 جد العددين الحقيقين © و 7 بحيث من أجل كل عدد حقيقي م فإن: 11 0 (2) /ر 


ثم استنتج دالة أصلية للدالة”م/ على 12 
9 نعتبر الدالتين العدديتين 0 /ا المعرفتين على 9[ كما يلي: 


1-*360 1- "م3 
حت( إل 0 
0 (:003 و 07 ( :)للا 


انشئ التمثيلين البيانيين للدالتين مو روفي نفس المعلم ليق دون دراسة مو /ن- استعمل الألوان -) 











انتهى صفحة 4 من 4 بالتوفيق 


التصحيح النموذجى 
التمرين الأول: 
0 -4-+ ج2/3 + 2ج 
2 - ل - ل( 
3+7 - رج : لحت لس ره 







0 ا 5 م الصبغة المد هكْدة لهذا الده ١‏ أ ٠:70‏ 
رت لسر لس يغة المركّبة لهذا الدوران “/: 
1 


3 
| 0 م 7 + ج للحي 2-2 
0ك ىَ 7م 0 ى 6 26 تَّ 2 27 


6 الصيغة المركبة للتحاكي 77 الذي مركزه 8 
ونسبته 3- هي: 47+ 4/3- ج32- -' ج 


4. الرباعي 048)0) معين يكافئ: قطراه 
متناصفان متعامدان: أي: 
ن متعامدان: اي د 88-44 3-2ه _ 
0-6 7 5+3 53/3 ل 3 


انر ررك 7 00 


3 4 
5 كه التحويل تشابه مباشر زاويته 7 


٠١: ححمهك‎ 






5 )لا هندسية 

0 

9 2 

امج سي 0 
1 


[ اط رن )جد يبرن لحك رزو لق 4 
أ/ 21 2 






5 / الاستدلال بالتراجع: 
نسمي الخاصية :(2)7حيث: 


3+ 271 2+1 2+3 
7 -2 ح نا+... د مال لاح رق : (71) م كا رربي ران روك ورت 


27 +5 


ب ى: (7+1)ثر 


نتحقق من صحة الخاصية من أجل ()- ,7: 20 0 


درب 0 - ,5 : (0)م الخاصية ظ ققة من أجل الرتبة 1 + ,م 
ومنه: من أجل كل عدد طبيعي 7: 


نفرض أن الخاصية محققة من الرتبة :, ولنثبت 
صحتها من أجل 1 + 7: 
التمرين الثالث: 
1 1 التمثيل الوسيطي للمستوي (2) : 


1 48 : 40-1 (5-:1-ب) 8 ا(داء 8 898 + انه - اط 
- 0 


النقط 4» 8 و ) ليست في استقامية فهي 





2+1 - عر 
لاع :ا يه0/ 3+ 0-4 - مر 
3-- م4 - ج 


ح 5+ ج + :و2 - :2 : (2) 05 


5 َّ 5 با 


مإ 


3 / (هم)ء م فإن (7 و (ى)تعين مستويا 





00 





0-6 +122 - بر +12 عب 


المجموعة سطح كرة مركزها (60)1:1:3 


0-2 
ب 





0 -- 3- - (2) ع 
1 


1/ مد - (ع)عء ممسنا : ممح (ع)ع مننا 
مجثير ممدج عر 


+1 


2-2-0 رمو 5 10000 
0 الدالة 8 متناقصه مين 


مد 0[ 


00 مه - ( 2) ثر ديلا : 0)-<(2) /ر طلا 


محور الفواصل مقارب ل (©) بجوار مم+ 
محور التراتيب مقارب ل (©) 








لموضوع الات 


[ / ب / المتتالية (.») متناقصة ومتقاربة 
2 الاستدلال بالتراجع: 1< ,,:(م)م 
التحقق من الخاصية من أجل 0-/4<1د- 1 
نفرض أن الخاصية محققة من أجل الرتبة 7 
ولنثبت صحتها من أجل الرتبة 1 + 7: 
1< ,»2 ومنهمن أجل كل 
2 ,2 علدد طبيعي , فإن: 
0 1 ح- ,1" 
لدينا: 1+ 


[ / خاطى 
شعاع توجيه محور التراتيب (0:1:0)» وشعاع 
توجيه المستقيم (0) غير مرتبطين خطيا. 


2 / صحيح 
لأن: (م)ء م شعاع توجيه( 0) مرتبط خطيا 


0 د لطن للمستوي (م) 


0 
سفدية 0 - 18 - 8ل - 4ل 


7 05 


1 - 
المستقيمان (م)و(80) متعامدان 


ب / دراسة اتجاه التغير: 
1- إل و 
1 + ,ا 

112 
2 1 7 ,نت 
1+ ,ا 
من أجل كل عدد طبيعي 77 

|| وه الية ١‏ 1( متناة 5 


1) 


7+1 11 


الأسفل فهي متقاربة 
حساب النهاية: 1- 1ح نسطنا ح ىه 


- ( 0 84 )وم 


"2 


النقطة )13 
مركز سطح الكرة (5) في نقطتين مقابلتين 
| قطريا 


تنتمي إلى المسقيم ( 0) وهي 


للإثبات أن النقط /, » 77 و7 فى استقامية 
0 | نثبت أن الشعاعين :76 و 777 مرتبطان 
د 2 دم 


17 متوازي أضلاع معناه: 
ادح نواد اوناع 





التمرين الرايع: 080300000000000 | 


2 - ردقيام سا 0 
7 و - 
ما | فاصلتها0: 1+ 1ح ل 


التفسير البيانى: النقطة التي احدائياها (0:1) 
مركز تناظر ل (م,©) 

--(8) رضنا / 3( رصسلل 
المستقيم الذي معادلته 1- - «ز مقارب ل (,©) 
بجوار 0م 
المستقيم الذي معادلته 3 - : مقارب ل (,6) 
بجوار 60+ 
الوضع النسبي: المنحني (,0)فوق 
المماس (4) من أجل كل 0:0[ +« 
,6 يقطع () عند النقطة ذات 
الفاصلة ) 
(,©) تحت المماس (4) من أجل كل 
إمد:0|اج ع« 
7 المناقشة البيانية: -() م » حلول 
المعادلة السابقة هي فواصل نقط تقاطع 
(, )مع المستقيم ذي المعادلة مح بر 
إصع+د:3 إل)ا|1-:مه اج «#ليس للمعادلة حل. 
|1نا<زع #للمعادلة حل سالب 
1 - 7 للمعادلة حل معدوم. 
|1:3] ع للمعادلة حل موجب. 
/ دالة مستمرة على 1 وتقبل دوال أصلية ”1 


م4 
8و يح و ست مر على 12: 


8لا عر + (1+ *ع)ما كه + ع ح رع ر_/ 





7 
القرارة -غواية . متقن القرارة 


اختبار بكالوريا التجريبي السنة الدراسية : 1436/1435 ه// 2015/2014 م 
الشعبة: علوم تجريبية. الاثنين 29 رجب 1436 ه/18 ماي 2015م 
اختبار في مادة : الرياضيات المدة : ثلاث ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول 

التمرين الأول( 05 نقاط ) : 
نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة ) المعادلة (72) ذات المجهول ‏ التالية: (77) م00 [حك 2ومة 9 
1[ / حل في ) المعادلة (/2). 
2 / في المستوي المركّب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس م نعتبر النقط 4م » 8 »© و 77 التي 
لواحقها على الترتيب : :+2- رع» 1+37- ,ج » 3+7 ج و :1-3د<نى 
أ)احسب العدد المركب 26-28 واكتبه على الشكل الأسي واستنتج أن 59 


مع 

ب) اكتب العبارة المركبة للتشابه 5 الذي مركزه ‏ ويحوّل 4 إلى '). 
ج) عين ,ح لاحقة النقطة م بحيث تكون النقطة (7 صورة ,2 بالتشابه 5. 
د ) عين المجموعة ”1) مجموعة النقط (ج) 14 بحيث: 215+ ,مع - ع / 2اء 6. 
3/ أ عين , ج لاحقة النقطة / والتي تحقّق: 308 - :77 

ب / استنتج نسبة التحاكي / الذي مركزه ‏ ويحول (7 إلى '/ . 

ج / عين عناصر التحويل '58 بحيث: 705 -' 3ى. 

د / استنتج الخصائص الديكارتية للمجموعة ("1) صورة (]) بالتحويل '5. 
التمرين الثاني(04 نقاط ): 
نعتبر المتتالية (.) المعرفة على71 كما يلي: 1ح ,2 وَ ومن أجل كل عدد طبيعي 7 فإن: ل بون 


# دالة عددية معرفة على -ى + :1 كما يلي: ع د /اء (م©) تمثيلها البياني في معلم 
متعامد ومتجانس [0:7,7) الوثيقة المرفقة. 
1. أ/ مثل على الوثيقة المرفقة وعلى محور الفواصل الحدود : ,1# » ,# » ,17 و +7 مظهرا 
خطوط الرسم 
ب/ ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,,7) و تقاربها. 
2 أ/ برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م أنْ: 2 > ,»> 0 . 
ب/ أثبت أنّ المتتالية (. ,) متزايدة تماماء 
ج / استنتج أنْها متقاربة محددا نهايتها. 


1 


٠‏ بين أن (. :) هندسية » عيّن أساسها وحذها الأول. 
ه اكتب ٠‏ بدلالة م ثم استنتج ا بدلالة ري 
ه تحقق من نهاية ,» المحسوبة في السؤال 2. ب . 





صفحة 1 من 5 اقلب الصفحة 


التمرين الثالث( 04 نقاط ): 

نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [2,/ ,/:م)النقط (1:0:0) 4 » (0:2:0) 8 
. تحقق من أن 0 -6- 22+ :3+ 6 معادلة ديكارتية للمستوي (4860). 
. عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( (7 ) المار من النقطة 0 العمودي على (42)00). 
. بين أن المثلث )0,4 قائم في 0. 
. تحقّق أنّ الشعاع 08 عمودي على كل من الشعاعين : 04 و 6©. 
. أ/ بيّن أن حجم رباعي الوجوه '0/4/60 هو 1//[ 
ب / استنتج مساحة المثلث '80// 
التمرين الرابع ( 07 نقاط ) : 
[ ) لتكن الدالة م المعرّفة على المجال أ©+:0]| ب: دمآ4+4- 32+ “ع - (جر)ع . 

1( ادرس اتجاه تغيّر الدالة 8. 

2 شكّل جدول تغيرات الدالة ع . 

3) احسب )١(‏ ه ثم استنتج » حسب قيم عرء إشارة (2) ع على ]©0+:0] . 

وماوالاك» 
1 ) لتكن الدالة/ المعرّفة على [م+:0| ب ٠‏ ---- 2م[ 3+ + ح ر) / 
ال 
نسمي () ) التمثيل البياني للدالة/ في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [0:7,7). ( نأخذ 
«مة - نا ). 
ل ١‏ 1 
2( / ابين أنه من أجل كل عرمن إصعد:0| 6 0 كك زرا 1 
ب / استنتج اتجاه تغيّر الدالةم/ على المجال |+:10[ » وشكّل جدول تغيّراتها. 
3) ليكن المستقيم ( (7 ) المستقيم الذي معادلته  -‏ أدرس الوضعية النسبية للمنحني ( ) ) بالنسبة 


للمستقيم ( 2 ). 
4) ارسم ( (7 ) و (0) ). 


1 ) لتكن الدالة /ر المعرّفة على |0+:0] ب : “(دما)2 - (ع ما -]) 35 ”بدح - (ج) م 
1) أثبت أنّ ‏ دالة اصلية للدالةم على ]0 +:0] . 


م رم در) حل رأ حم 





صفحة 2 من 5 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول( 05 نقاط ) : 


الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | ,,:0) المستوي (5) الذي معادلته: 0 -1+ :و3- مر4 والاشعّة 


, )3:0:-4( دو‎ )4:1:3( ٠ 1 


1ح رن 

المستقيم ((7) الذي تمتيله الوسيطي معرك كوىر 5 0 
3 3 

<< دج 
4 4 


1. تحقّق أنّ المستقيم ((7) محتوى في المستوي (2). 
2. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة (1:1:0) 4 وَ « شعاع توجيه له 
3 أ/ بين أنّ الشعاع , شعاع توجيه للمستقيم ((7). 
ب / احسب «.؛: و 0.« ثم استنتج معادلة ديكارتية للمستوي (0) الذي يحوي المستقيمين ((71) و (42). 
4. أ / احسب المسافة بين النقطة (2::<) 14 وكل من () و(0). 
ب/ أثبت أنّ مجموعة النقط 74 من الفضاء المتساوية المسافة عن كل من (5) و (20) هي اتحاد 
0 -1- بر3ل! 4 
5. عين مجموعة النقط 4[من الفضاء التي احداثياتها حلول الجملة الآتية: ‏ 3-0 32-47 
-2 ل ج4-+ :39ل نر 


التمرين الثاني ( 04 نقاط ) 


من أجل كل سؤال . توجد إجابة واحدة صحيحة من الإجابات الثلاث المقترحة. حدد هذه الإجابة مع التبرير. 
نكم 100نظ تك يي 1 3237 يمدي 


-عديه. حيث 7 هي: 





2016 


مس امكا* اوها 





4 نعتبر في0) مجموعة الأعداد المركبة المعادلة: 0 --12-ل 2 ل 2ج ؛ حيث ين عدد حقيقي. 
١‏ فيم سن حتى تقبل المعادلة حلين مترافقين هي : 


ا 4[ 5 ل 


صفحة 3 من 5 اقلب الصفحة 





التمرين الثالث ( 04 نقاط ): 
1. احسب كلا من رلا و ,لا. 


ع عاس 5 لل 1 
ب 2 





ل 0 : و نس د اا 3 556 .ىه 2 .0 
35 برهن أنه من اجل كل عدد طبيعي غير معدوم , فإن: 1> ١‏ 1 ثم استنتج تقارب المتتالية (,:) 


1 [1 َ 

11)نضع لكل من *11: ,هاس + - ,1ش 

1) أثبت أن (,”)متتالية هندسية أساسها -. 

' 00 - )4ه ْ 

3) احسب بدلالة م7 الجداء: »...كا رباكا ر/ا»ا اح ,72 

4) التمرين الرابع ( 07 نقاط ): 
1( نعتبر الدالة العددية 8 المعرّفة عن 89ب : [- ترد * 6-(2) ع 

1) أدرس تغيرات الدالة ج. 

6 احسب (0) و ثم استنتج اشارة («) م على «[. 
11) نعتبر الدالة العددية/للمتغير الحقيقي :ر المعزفة على 2ب ----- 0 / 


* مل عر 


(,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ /,0:7). 





000 ' ٌ 
1// بين أن: --- - () / لكل ,رمن “+1 
+1 





2 


6 
ب / احسب : (5) / دطذنا و (5) / دمنا ثم فسّر النتيجتين هندسيا. 
عراس عمس * 1+2(6 
دا 
(* 6+ 2) 
ب / أدرس إشارة (62 / ثم ضع جدول تغيّرات الدالة /. 
3 ,أكتب معادلة المماس (4) للمنحني (,0) عند النقطة 0. 


- (ع م لكل عرمن ج1[. 


ب / تحقق من أن. !2815 - رم /- :, لكل بر من 1.ثم استنتج الوضع النسبي للمنحني (,©) والمماس (4) 


98 00 1 
4 / انشئ (4)و (0)» (نأخد 000 ) 


.6م١‎ 





5 / ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: 77-<1-- 


1+ ع2 


انتهى صفحة 4 من 5 بالتوفيق 


الوثيقة المرفقة 
لا تكتب اسمك عليها 





الوثيقة المرفقة 
لا تكتب اسمك عليها 





التصحيح النموذجي المفصّل 





الموضوع الأول 0 نقطة 
التمرين الآول ِ // لومتحىوة ا تخا وصيع :8 - 101 05 
0 -10+ج2-2ج [1+15- ,3+ روج 2- - رج : 
/ 2 - 36- - / 3/ب/استنتاج نسبة التحاكي الذي مركزه 8 ويحول 
1+3 درج : 21-33 رج اللبال لل 
0 7 -ح 821 + 1018 
رز إلى [7. مل سدم عمد 
(381- (81 - 817 0,5 
م28 - رو 
تحاك نسبته 2- مركزه8 أو تشابه مباشر نسبته 2 
ومركزه 8 وزاويته ح7. 
3 ج/ 65 - ' 3 مما سبق: "5 تشابه مباشر 05 


2 2+ - - [ 8 84) : ظهه - 08 9 


0 ا زه 8 ونسبته 4 و زاويته -- 
المثلث 2480 قائم في 8. مركزه راو و زاويتة م 


2/ب/ مما سبق فإن: 
2 صورة (1]) بالتحويل: 
05 ح- ' 5 / لدينا مما سبق 7 - (17) 5 0,25 


5+7- ج21--<' ج 

2 5 + 5 - , ج21 - رحج : :4+3 - رمج 

2 /(]) مجموعة النقط ( ج) /1/ بحيث: 
“م + ,ب عج - ج / #اء 86 

2 - 2:48 - | ج- 7 حت 
(1)دائرة مركزها /م/ ونصف قطرها 2 


7-(7)12-((8) 5) 7 - رع وى 0,5 


صورة الدائرة 1) هي الدائرة 1( الذي مركزها 
ونصف قطرها: 8 ح مرك ح-' مر 





(2)7 ولنثبت صحتها من أجل 7+/7 
لدينا من فرضية التراجع أن: 2 > ,,:> 0 
وبما أن + متزايدة تماما على |0:2] فإن: 
(2) [> (,) > (0) ل 

2 > بن ,لا > 0) 
الخاصية محققة من أجل 7+1 
ومنه من أجل كل عدد طبيعي 7 فإن: 


2 > رلا > 0. 


2 الاستدلال بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 77 

فإن: 2 > ,12> 0). 7 1+ ,م" 

نعتبر الخاصية 2 > ,/1> 0 : (7)72 نتحقّق من مما سبق فإِن 0 < ,/1- رير# . 
صحّة الخاصية من أجل 0 ع 71 2 > :1 > 0 ومنه المتتالية (,.)) متزايدة تماما. 
الخاصية محققة من أجل 0 ح 77 أي (0) 2/ 





بما أن (,)) محدودة من الأعلى ومتزايدة فهي متقاربة / 
ونهايتها هي / حيث : 1-(1)لدينا 2-(2/رفإن: «كتابة ,ا بدلالة 7 : ١‏ 
2 - ,اا اسشتفاح. , ون بدلالة ور: 

3 » الإثبات أن (,07) متتالية هندسية 2م 


1 2 
0 12 ور لاو 1س ت ونا 


7+1 











1 ْ 


التمر بن الثالث 04 نقاط 





1 / التحقق من أن 0 -6- ج22 + :33+ 6 معادلة كل من الشعاعين ٠:‏ 04 و 06 
ديكارتية للمستوي 4800).بتعويض احداتيات النقط 4 | 0,75 | 0- 0407 و 0 - 278 66 


8 ون). 





6 / بيّن أن حجم رباعي الوجوه ')//0 
0 0 1-6 هو :71 1[ 
2/التمثيل الوسيطي للمستقيم((1) جرح ,,:,د - ,وا : (ص) 3 [1 ]1 
-٠» 05‏ - 015 لححح- إح ت روبريم 7 
0 : 3 2 3 


-1 10 


3 / حساب إحداثيات النة لنقطة 77 نقطة تقاطع ١‏ لمستوي 


5 ا 30.15 إى 
(480) والمستقيم ( 10 ).| و : و : 9 


1 
للد روي لك ري 000 
لان - - 07 
7 2 3 0 


5 د د 3 
0 6 عم عظما 





التمرين الرابع : 2 أ #ردالة تقبل الاشتقاق على ]مم+ :10 
1[ *#«مطا4+4- 32+ :- (جعر)ع لأنها عبارة مجموع وحاصل قسمة دوال 
1/ ء دالة تقبل الاشتقاق على 01+ :10 : تقبل الاشتقاق على |60+:0| و: 


١ 8 0 2‏ 
4 + عرذ + 21 -_ فارة اكياء ةر عد" . 
8 1 1 _ 5-0 0 (3) /فإن إشارة( 62" /ر من 05 


إشارة (*3) © / متزايدة تماما على 
0:1 و متناقصة تماما على ]م0+:1] 


0 


ومنه م متزايدة تماما على |6+:0[ 0,5 


40-0 1201 0,25 
0>(::) م من اجل كل سر 


+ من ]0:1[ و بي س0 5-5 
0 <(2) © من اجل كل 


من إم+ :| 






3 /دراسة وضيعية الوضع النسبي للمتحني ( 
(0) بالنسبة للمستقيم( (/ ). 






4 ِ 
ىلختت مماقم ود رم عسلك عقا ري مر 2 
1 1 
1+ - (2) ثر صينلا و ممح (ع) ر صسنا 05 
0م جد م كد | ويم ْ 
(© يتحت (ط)عت اج كل جسن ]113نل| و( تمت (2) | و - | + إستوت |00( 


من اجل كل ,من ]50+:4/3[ 1 ]0:1[ (© )يقطع ( 2 ) من أجل 1ح عرو 4/3 - ع 


الإثبات أنّ 7 دالة اصلية للدالة/ر على [©+:0] . 

بما أن الدالة 17 تقبل الاشتقاق على ]00+:0[ و: 
(2) كرح ()" #رفإن 17 دالة أصلية للدالة #على 
أعد+ 10 . 


حساب مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحني (© ) 


2-1 و م- نز 


7 1 -]70[ 011 








الموضوع الثاني 0 نقطة 
التمرين الأول 5-0 و0 - .م ومنه ,شعاع ناظمي 
1 / المستفيم ((7) محتوى في المستوي (2) بتعويض للمستوي(0) ويشمل النقطة 4: هي : 
احداثيات التمثيل الوسيطي للمستقيم ((7) في المعادلة 


الديكارتية للمستوي (2) المسافة بين النقطة (2:7:27) 4 وكل من 


2 / تمثيلا وسيطيا للمستقيم ايد 4ع د ر() و(20). 
(ك) الذي يشمل النقطة 4 و | جح #6/, 1+ غ4 - بر للد داة- عه 


20 توجيه له: - ج . 
3- 42 - 0 ل 
3 / الشعاع 1 شعاع توجيه للمستقيه ((7):شعاع توجيه لح - ((ل). ( 
المستقيم ((7) مرتبط خطيا مع , 
مجموعة النقط //, من الفضاء المتساوية المسافة عن كل من (6) و (0)) هي اتحاد مستويين (,/2) و (و2) 
3- 2 - 3 0 1+ 3- 4ك 
5 5 
3- ج4- 37 - 1+ 3 4ك 0 - *(3- بر4- 2ة) - *(1+ :3- ع4) 
0 -]|(3- ج32-42) -1+ بو - ع4 |(3- ج44 - نرة +1 + :و3- 4 
(/3- 42 - 32) -(1+ 3- 41 |) | / ' 
(3- ج4- 2نة) - *(1+ :ز3- ي4ك) 


إما. 0 -2- 71 د وي 0 -4+ 71> وهو اتكاة المستريين 
2-0- ج4- برة- ب :(2)ر 4-0+ ج4 + «رة- :7ت :(2) و (2), (12) متعامدان. 


- ((2): 11) ل 


3 -33« -42 -2() -33« + 2 +4(- 0 


-1- «ر3 ل ع4 
. 5 . 1-0- 3ل رك 0 0 
5/ نحل الجملة : 3-0 <42--+3 4» حل الجملة 0 07 5 هو التمثيل الوسيطي للمستقيم (60) : 
0 -2 ل ج4-ل 3ل عر 
ثم بالتعويض في المعادلة الثالثة نجد: 0-0 
و منه مجموعةالنقط 74 المطلوبة هي االمستقيم ((1) . 





التمرين الثاني 0 1 1 


67 7ل 17 
2 2 - 4 لأن: 8 
0 -إيكد 


التمر 1 الثالث 


ين ١‏ بقية السؤال 3 / أنّ ( ,:) متناقصة تماما 


2 / البرهان بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي غير 


)اس 1 
معدوم , قإن: ‏ < ,اا . 


1 
نسمي الخاصية : - < ,/7)7(:1/ 
نكسن ضنكة الخاضنة من أخل 1ح 
1 ا : 
- < 65- ,«ه الخاصية محقّقة من أجل 1- مر أى 
6 4 


(2)1 نفرض أنّها صحيحة من أجل , ولنثبت صكّتها 


ْ 1 
من أجل 7+1 أي 0 


1 
د :)2 - < بنرا : 1ل ملم مر 
6 6 


1 5 1 
لدينا: << رلء 2 مح ل < لالت 
6 6 
1 ا كد 0 1 
مح 2 مك2 م< إل 2 م اي ا 


الخاصية صحيحة من أجل 1+ 7 من اجل كل عدد 


ماس 1 


3 / البرهان أنه من اجل كل عدد طبيعي غير معدوم 77 


000 7 
فإنٌ: 1 > 7+1 


وان 
4 ب / |4.3:4.3-ا عه 

لأن 2-48 -ى, الحلان مترافقان معناه 
0 > ل 


وبما أنّ( ,):) محدودة من الأسفل فهي متقاربة. 


2 / كتابة , 1 بدلالة 77: 
3 


0 “عماج م د نر 
2 2 2 


4 71-1 
لو 3/11 
7 20-2 
كتابة ‏ /1بدلالة ,7. 
- 0 
1- ربلل - بلطاو مت 


1111111, - 6 


“...كا اا »ا راآك»ا اا - ,71 


4 


- [ا 44س _ 


6-6 











كك - وبي 0ق د رم عر بر 0/25 
(١‏ 1+(5)2 : 
1- عرب “مح (جرم)ع دراسة إشارة الفرق 

1 / دارسة اتجاه تغيرات الدالة ع. 

ع دالة تقبل الاشتقاق على 72 ودالتها المشتقّة: إشارة: (2) #- + من إشارة عر لأنّ 0< (2) و 


1 0 _ / 0,25 6-601 أ 

+ م( و (4)فوق (,0) من أجل كل عر من: ]مم :0[ 05 
0 إ0:0-| ومنه م 5 |(4)تحت (,0)من أجل كل عر من: ]0:0[ 
وكاس ار (4) يقطع (,'©) من أجل كل )تعن 

0 ومن أجل كل رمن ]0:-[ ومنه بم | جم 

متزايدة تماما على ]+ :0] 

2/ 0-(0)ج ومنه: 0 < (2«) م من أجل كل عر 

من 1 


0,25 


1/ب 1- (<) سنا . 0- (2) كر سنا 


إذن تمثيل الدالة م يقبل مستقيمين مقاربين 


2/ب/ إشارة "2١‏ /ر من إشارة (1+ 2) 
0 >(*) / من أجل كل يرمن |1-:م] 





#/ متناقصة تماما على [1-:-[ المناقشة البيانية: الماك حسب قيم الوسيط 0 
0<( م من أجل كل :رمن [صد:1-][ الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: 
/متزايدة تماما على ]--+:1-] م« -1- كك تكافئ: 1+ م« - (2) / . 
1+ 165 
جدول تغيرات ر إذا كان إممد:0 ]ل |1--) ]| 77 ليبس 
للمعادلة حل. 
2 
إذاكك 6ك- - 7 المعادلة حل مضاعف 1- 
ّْ 1-م 05 


إذا كان [1-:1-1-) 1 7# للمعادلة حلان 
سالبان. 
إذا كان |1:0-] 77 للمعادلة حل موجب. 


6 
3// عر ع بز :(21). 0,5 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
مديرية التربية لولاية فيس بوك ثانوية فايس بوك 
امتحان البكالوريا التجريبي * دورة ماي 2016 * اكدسصعبه» يم 
الشعبة : علوم تجريبية ْ <" 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : 03 ساعات و 30 د 





الموضوع الأول 


* التمر ين الأول : (05 نقاط) 
نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( «.:0)ء النقطة 4 ذات اللاحقة , +1- ,ج 
1) أ) عيّن ثم أنشئ (0) مجموعة النقط (2) 11 من المستوي حيث: 27 + ,ج -ج و 0 يمسح «1. 

ف خخ ده 5 0 
ب) عيّن ثم أنشئ (1) مجموعة النقط (2) 14 من المستوي حيث: 5 و / يمسح +[ 
3 
ج) اكتب العددأ > أم2 - , على الشكل الجبري ( , هي لاحقة النقطة ( ) 
د) حدد إحداثيات نقطة تقاطع (0) و (8) بيانيا ثم حسابيا . 


3 : ىهو ©« 6ه 40 وى‎ ٠ 
نسمي 7 النقطة التي لاحقتها حيتث م‎ )2 
.0/78 أ) عيّن الشكل الجبري للعدد المركب 2-54 , ثم استنتج طبيعة المثلث‎ 


24 
ب) عيّن . لاحقة النقطة ') صورة النقطة 7 بالدوران الذي مركزه 4 وزاويته 3 
ج) بين ان النقطة ‏ 0 هي مرجحا للجملة |(1-:©).[[4:)1+0/2)) 
د)عيّن عناصر المجموعة (:/) مجموعة النقط /1 من المستوي حيث: 0-[©/7- 1/84). | ©2[718-71/+1)) 
* التمرين الثاني : (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | 0:7,7.6)» نعتبر النقط: 
.0)2:1:3(٠ 8 )0:3:1( » 4)1:-1:3(‏ (1-:7-:6 )102و و(6:2-:1)4 
1) أ- بيّن أن م مرجح الجملة )4:2(:)8:-1(:)2:1(١‏ 
ب. _ حدد طبيعة المجموعة (5) مجموعة النقط من الفضاء التي تحقق : 
4 - |11 + 2114-1/8| ثم حدد عناصرها المميزة 
2) أ. بيّن أن النقط م2 8 و ) تحدد مستوي 
ب.بين ان المستقيم (77) عمودي على المستوي )480١(‏ 
ج - استنتج معادلة ديكارتية للمستوي (480) 
3) .أ) اعط تمثيل وسيطي للمستقيم (77). 
ب) عين احداثيات 7 نقطة تقاطع المستقيم (572)و المستوي (480) 
ج). بين ان تقاطع المجموعة (5) و المستوي (480) هي النقطة 7 
* التمرين الثالث : (04 نقاط) 
1) لتكن الدالة م/ المعرفة على ]6:--[ ب: دوم المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس 
(0:7:7) حيث «ن2 - |[ ||:م2 - |7 و (,0©) التمثيل البياني للدالة / في هذا المعلم 
ادرس تغيرات الدالة ثم شكل جدول تغيراتها وانشئ منحناها البياني في المعلم . 











© نعتبر المتاالية (,,,) المعرفة على 7 ب 3-- ,»؛ ف (,) / - ,ا 
0 باستخدام ,)و المستقيم در مثل على محور الفواصل الحدود ,»: »::.: دون حساب 
ب) ما تخمينك حول اتجاه تغير المتتالية ( ,,) وتقاربها 
)١ (3‏ بين ان من اجل كل عدد طبيعي ,, فان 3 > ,/ 
ب) ادرس اتجاه تغير المتتالية (,:) 
ج) استنتج ان المتتالية (,,) متقاربة وحدد نهايتها 


4) نعتبر المتتالية (,.) المعرفة على 1 ب ل - ,«؛ 


3ن ” 
م 2# ٠ه‏ أه 0 7 7 1 
١)احسب‏ الفرق ( ,دح ىم ثم بين ان (,«ا) متتاليه حسابية اساسها كم يطلب حدها الاول 
ب) اكتب عبارة الحد العام ب«ربدلالة ثم عبر عن بدلالة 4 
ج) تحقق من السؤال 3 -ج 


* | لتم بن ال ابع :م07 نقاط) 
1/ : نعتبر الدالة م المعرفة على |مه+:0] ب: دم[ك +5 - )م و “م الدالة المشتقة للدالة م 
1) أحسب نهاية الدالة م عند اطراف المجال ]م+:10 
2) احسب(ع«'م ثم عين اشارتها واستنتج اتجاه تغير الدالة م 
3) استنتج جدول تغيرات الدالة م 
4) بين ان المعادلة 0 -(+) م تقبل حل وحيد م ينتمي الى المجال [1.8:1.9 
5) استنتج اشارة (+)م على المجال |مم+:0[ 








11/لتكن الدالة 1 المعرفة على إعد 0[ ب: درك اوري 
1 
يمكن كذلك كتابتها اما د . دما( )> - ونم او _برو - () ل 





)١ )1‏ احسب (م)/ رمز1 ثم فسر النتيجة هندسيا 
ب) احسب ()ثر ملل 
02 ) بين أنه من أجل كل دمن 1: 4170 - () مرثم استنتج اتجاه تغير الدالة /. 
ب) شكل جدول تغيرات الدالة /.. 
ج) بين ان كلت - 4 - رمم ثم من اجل 1.87- ماعط قيمة ل (م)/ 
3 المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:::7) حيث ««رن2 - |ر 
(,©) التمثيل البياني للدالة م في هذا المعلم 
أ) عين معادلة للمستقيم (4) مماس للمنحني (,0) عند النقطة ذات الفاصلة 1[ 
ب)احسب (1) / ماذا تستنتج ؟ 
ج) انشئ كل من المستقيم (1) والمنحنى (,0) 
111/ لتكن الدالة م المعرفة على [-م+:0| ب: زد ها) دما - وم 
1) بين ان 7 هي دالة اصلية للدالة / 
2ح )١‏ احسب مساحة الحيز المحصور بين المنحنى (.0) ومحور الفواصل والمستقيمين 2-1 و 2-6 
ب) احسب المساحة بال : 7ن ثم حددها على المنحنى 
177 وسيط حقيقي ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط , عدد حلول و اشارة المعادلة ,م51 - (+ع سصا-)ع 





/ ١ - 0 








* التمرين الأول : (04 نقاط) 
1. مكثير حدود للمتغير المركب ج 

أ- بين ان العدد الحقيقي 1 جذر لكثير الحدود (1) عسي قدوقه > جين 22( )م 

ب  -‏ بين ان (5+ع2-1()22+2)-(2)م 

ج - حل في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة 0-(2)م 
2. في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس نعتبر النقط 4,ء 7 و ) لواحقها على الترتيب 


1 - رج ٠»‏ 1+27-ح وج » 1-27-د بج 


اكتب العدد 2*4 على الشكل الأسي واستنتج طبيعة المثلث 480 . 
مك 8ه 


3. لتكن (2) مجموعة النقط 14 من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث: “م2 +1 ج مع إمبج-زاء 6 
ولتكن (2) مجموعة النقط 14 من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث: “مر +:1-2--ح مع جزء 1. 
أ تحقق أن النقطة 4 تنتمي إلى (4). حيث 0 -1+ م + :زدى) 

ب اكتب معادلة ديكارتية ل (5) و 7+1-0++- :(4)؛ ثم عيّن نقطتي تقاطع (4) و (5) 


4. ليكن 5 التشابه المباشر الذي مركزه ') ويحول 4, إلى 8 
أ اكتب العبارة المركبة للتشابه 5 وعين نسبته وزاويته. 


ب عين ("2) صورة (2) بالتشابه 5. 
| لتم بن الثاني : (05 نقاط) 
نعتبر المتاالية 0 المعرفة على ]1/8 ب 6ح رن وو 1+ 0ب + ,ال 3 بير 
1) احسب ولا ملاو رلا ( قدور النتائج الى -10) ما تخمينك حول اتجاه تغير المتتالية (,») 
)١ 2‏ برهن بالتراجع ان من أجل كل ,, من *[7 ان : 72+3> ,ا 
ب) اثبت ان من أجل كل ,, من *751 ان : (,:-0+3) 2 - رلا < ورا 
ج) استنتج اتجاه تغير المتتالية 0 
2 


١ا)‏ بين أن (,«) متتالية هندسية اساسها ب يطلب حدها الاول وحدها العام 


71-1 
ب)بين ان من اجل كل 1< , ان : جمد 
4/ من اجل كل 1 < , نضع : ,ب ...+ ولا 17ح إلى فى + ل ]1 + 11 ح إلى 


4 


)١‏ احسب المجموع ؟ و '؟ بدلالة , ثم احسب ونا 
7 مدجدر 
* التمرين الثالث : (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجائس [0:.7.2)ء نعتبر النقط: 
٠ 8 )-3:-1:7(»2)2:1:3(‏ (0002:4. 
1) - بيّن أن النقط 4 . 8 و ©) ليست في استقامة 


ع ك0 
2) ليكن (4) مستقيم تمثيله الوسيطي 12+ +/3--( 
4+1 -<ج 








أ.بين ان (8) عمودي على المستوي (480) 
ب - استنتج معادلة ديكارتية للمستوي (©86م) 
3 لتكن 77 نقطة تقاطع المستقيم (4)و المستوي (480) 
أ بيّن أن مرجح الجملة ((1(:)0:2-:2(:)8-:2)) 
ب حدد طبيعة المجموعة (م ) مجموعة النقط من الفضاء التي تحقق : 
0 - | 118-116 ) [ 2116 + 211-118 ) ثم حدد عناصرها المميزة 
وبين ان معادلتها الديكارتية هي 18-0+ج2-:در+22 
ج. حدد طبيعة المجموعة (ى) مجموعة النقط من الفضاء التي تحقق : 
9 - |2114-118+2116-| ثم حدد عناصرها المميزة 
د. بين ان تقاطع المجموعتين (م)و (5) هو دائرة (0) لا يطلب تحديد عناصرها 
ه. هل النقطة (8:1:3-)5 تنتمي الى (0) 
* | لتم ين ال ابع :م07 نقاط) 
المستوى منسوب الى معلم متعامد و متجانس (رر: 0:7) 
1- نعتبر الدالة > المعرفة على 19 ب: “2م1+4-()2 
1.احسب (د)ع حمنا و بين ان 1- سم)ع يمنا 
2.بين أنه من اجل كل :2 من +1[ : 4)2+1(67 - (د) 8 . وادرس تغيرات الدالة ثم شكل جدول التغيرات 
3.بين ان العدد 2-د)- اه هو قيمة حدية صغرى للدالة ع 


6 








4. استنتج حسب قيم د من 1 : 0 < (ع3) 5 
1- نعتبر الدالة م المعرفة على 12 ب: 2 1+م +2+(1-غ2)-20)/ 
(,©) التمثيل البياني للدالة / في هذا المعلم المتعامد والمتجانس (:::0) حيث «رن2 - || :2 - |7| 
1.- أاحسب الى 
لسن معدا يدر , 
2- أ. بين أنه من اجل كل عد من 172 :(:)ع ح (2)* 1 
ب. استنتج اتجاه تغير الدالة 1 ثم شكل جدول تغيراتها . 
3-أ. بين أن المستقيم(1/) الذي معادلته 1 + عر - بر هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى (م2) بجوار »ه- 
ب. أدرس الوضع النسبي للمنحنى (م©)و المستقيم /). 
4-ا. اكتب معادلة المماس (77) للمنحنى (م2) عند النقطة التى فاصلتها 0 . 
اه ' لي لي الاباك 1 
ب.بين ان المنحنى زعوع) يفبل نقطه انعطاف فاصلتها 0 . وترتيبها 2-2 
2 6 


هو 0 جي©» جم 


ج. احسب (0) / ماذا تستنتج 
د. ثم انشئن (73) و([ك)والمنحنى (م©) . 
1 
١‏ 
1- 1- أ. باستعمال المكاملة بالتجزنة , اثبت أن : 1-5- مل (2-1) ا 
0 
ب.لتكن 4/, المساحة بالسنتمتر مربع للحيز المستوى المحدد بالمنحنى (+2 )و المستقيم ('7 )و المستقيمين 
اللذين معادلتاهما 0( ح- 2 حر اد 


2 - بين أن : 1115©( 26 - 6) ح 4م 





| جاخد 1“ إكوبه+ ه<©> 








تصحيح البكالوريا التجريبية .«( الموضوع الأول 


| التمرين] ركم 1 اسن | ب) .ح لاحقة النقطة ) صورة النقطة 86 بالدوران الذي مركزه 4 


0 ٌ ونه 
0 58 ْ ' 0 4م 8 
)١ )1‏ تعيين 09 جموعة النقط ( ج) من المستوي حيث: ومنه 1+1+(2/+ 2ل ]دنج اي [2/+1): +1 )دم 
1 2 ب 2 | 4 ٠‏ اله 
, +رج دج و 0 بمسح جموعة هي من الشكل وجا ج) بين ان النقطة 0 هي مرجحا للجملة 
“26 -ح رج - ج دائرة مركزها 4 ونصف قطرها 2 - م, 
اللدبه).ز(لجن)نم)ا 


3 
ا ا 
ب (ى) مجموعة النقط من المستوي حيث: ان زالاحظ ان 1ك ديد ] ومنه المرجح موجود لدينا 


3 
امجموعة هي من الشكل لكأي - رج -ج نصف مستقيم مبدؤه 4 +1+[2/ة+ 2 )ف دنج بلاصداد 
ار 3 1-7-0 -(1/2+ 2/- )2+1 )نز 2/ جا ) ىر 
ا 5 ' 000 
قلي كببة انعدو [ © م2 - رج على الشكل الجبري. 2-1-1-0 +1/2-/2-١‏ 1/2 00 
0 7 د) عناصر امجموعة (8) مجموعة النقط من المستوي حيث: 
0 6 0 6 00 منك لد ذآذآأآأآأمرمر أ 
كدري عد كد أد - [ عي ) منود زعي )همه )د - 0 0 -[110- 1160 - 4+ 1)) 
0 0 هي مرجحا للجملة الادبه).ز زول جن)نم)ا ومنه 
“اد) إحدائيات نقطة تقاطع (0))و (8) بيانيا ثم حسابيا. 0 للك اد 
1-- [1/2[118-1/16)) 


114-110 مستقلة عن 11 لان 46- - 40 -1/14 - 1/14 
ومنه 40. 2.01/1 -- ([1/2[118-116[.)118-116)) 


حسابيا ا رح جح و م2 + رج -ج ومنه 7م26 - لكأي 
جد احداثيي نقطة التقاطع 


(2:1+12/.-ا) سه | 3بة | - م +(2:0) 


يصبح 0 - 2.01.46 اي 0 - 246. 01/1 
مجموعة (8) هي مستقيم يشمل 0و 416 شعاع ناظم له 


| ترد ره 2 رس | 


“2 | الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 7.6 0 0) نع نعتبر النقط: 


4 - 12 بن + (1 يات شنا 


كدد - يومد 6و0 0ه | (8)0:3:1 (1:3-:1)لى (6:2-:4) 8 (1-:7-:2)6 (2:1:3) 6 
(1,1) -م 6 ب 0 أل ائثبات أن ]1 مرجح الجملة ((1نط):(ا-به):(2 بم ١)‏ 


١ 8 - )2.52,0.98( 
-'ق‎ )-0.06, 2.09( 


(2.43 ,0.4 ) - 0 هه تما ان بجموع المعاملاات يساوي 2 غير معدوم المرجح موجود 
ومنه 4 -10+16(/2-+21)- ,يد و 
6--7»1(/2 +1»3- +1-»2) - ور 






[ : 0 
2) نسمي 8 النقطة التي لاحقتها ,ج حيث 4 206 + رج - وج ومنه 01و11-1«1(/2-2-+23)- 


ا ب. طبيعة المجموعة (5)مجموعة النقط من الفضاء التي تحقق 
ك4 يتنم. بيتك و«يتعدب 
) الشكل الخبري للعدد المركب :2/14 - إقل! + قلا - 2114| 


لدينا 5 مرجح الجملة |(1(:)8:1-:1)4:2(:)8 ومنه من اجل 
كل 1/1 من الفضاء 21/117 - (1/11 + 1/119 -21/14 
1 ومنه ١/14‏ - 1/117 وبالتاي (5) هي سطح كرة مركزها 1 ونصف 
ومنه #ت-_ - حغق طبيعة المنلث 047 قائم في 0 . 5 
4ك قت طبيعة المثلث فائم في قطرها 14/. 


2 4م 0 


372 7 


3 
2 - الى ل 4 26 - متمق 


1 
4 .6 4 2 4/2 


الد سيل ع 





تصحيح البكالوريا التجريبية 





ومنه 4- (2-ج)+ (6مجر)+ (4-د):(5) 
25( أ. اثبات أن النقط 4 /ر/ ولع نحدد مستوي لدينا 
(2:2-:2) 860 و (1:2:0) 10 غير مرتبطة خطيا لان 


م ومنه 4 ر/ ونع نخدد مستوي 


2 
تلكا ١‏ ب.المستقيم ((7/)عمودي على المستوي (48)00) يعني ان 
77 عمودي على شعاعي توجيه ( 480) 
لدينا (3-:1-:2 )1717 و منه 0 - 1810.80 و0 - 770.40 لأن 
0 -4+2-6 وكذلك 2-2+0-0 
تاج المعادلة ديكارتية ل ( 4860 ) الذي يشمل 4 وناظمه (71 هي 
0 -2-1-32+6 : (0هم ) 
3 .أ) العمثيل و سيطي للمستقيم (8:10) هو 
7 +4 دعر 
6-1 
7-1-7 
ب) احداثيات '7 نقطة تقاطع المستقيم ((27 )و المستوي ([48600) 
ك1 
60-1-- (ر 1, 
2-37-ج 
0 -3-32+6-ع2 نجد 0 - 6+/41+6+1-6+9 +8 ومنه 
1-- ]ومنه (5:5-:7)2/ 
5[ج). تقاطع المجموعة (5) والمستوي (48)00) هي النقطة / 
نقوم بحساب البعد بين مركز ([5) والمستوي (4/8)00) نجد 
5+6--5+(2)02 
القت ات رم روصم))ه 
ومنه بمان ([5) 7 >0 تقاطع (5) والمستوي (48)00) هو دائرة 
وبما ان (ىا)ء ,7 لان 
4- (5-2)+ (6+ى)+ (5(:)2-4) 
و(480)ء ” لان 5-15+6-0+(2)2 
اذن تقاطع المجموعة (5) والمستوي (48)00) هي النقطة "/ 
| التمرين ] ركم 3 [اسن | 
1) لتكن الدالة ثم المعرفة على |6:م| ب: (د-9/)6- (2) / 
لتو راسة تفيرات الدالة ثم شكل جدول تغيراتها وانشئ منحناها البيابي 
الدالة / تقبل الاشتقاق على ]6:6[ ومنه “(-9/)6 - (:)"/ ومنه 
بما ان 8(<0)'/ موجبة فان / متزايدة تماما على 6:6[ 


اع / 


نحل الجملة 1 


2) نعتبر المتاالية ب المعرفة ب 3ح ,لا 


0 (03 


الموضوع الأول 
جدول التغيرات 








ل ا -<(3) 7 ١‏ مل 0 


00 - 1 1110 
5 00 (3) كر 


6م 
و (,اة) ل حبرا 
أ) تمثيل على محور الفواصل الحدود ,15:10:10 دون حساب 
المنحنى (,©) 





ب المتعالية ( ,,/1) متزايدة ام 3 


بيان ان من اجل كل عدد طبيعي 7 فان 3 > ,ا 
من اجل 0 -, فان 3 > 3- ومنه (0) م صحيحة لان 3 > را 
بفرض الخاصية (7) م صحيحة من اجل 7 أي 3 > ,1 ولنفرض 

صحة الخاصية (1+ 7)7 من اجل أي ان 1+ 7, أي ان 3 > 


برلا 


البرهان : نعلم ان 3 > ,2« بالضرب في - 1 واضافة 6 نجد 3< ,-6 





بقلب العلقة والضرب في 9 نجد 3 > ومنه 3 > 


برلا 
بر 


ومنه الخاصية (1+ مام صحيحة اذند 3 > ,1" 


ب) دراسة اتجاه تغير المتتالية ( /1) 





2 
3 - ,ل) ‏ 9+ رنا6- ,اا 9 
لدينا (3-منا 19ت ما ير - حر > بر 
6-1 6-1 1 6 
(3-,)ى,. 0 1 
ومنه 0 < ع كذ بما ان 3 > ,2 فاك 0 < ,7 - ,2 ومنه المتتالية 


1 


20 مترايدة على |6:>] 
اج( المتتالية 00 نمحدود من اعلى ب 3 ومتزايدة فهي متقاربة 


ا 


الد سيل ع 






























تصحيح البكالوريا التجريبية « الموضوع الأول 
هايتها : (,/:) متقاربة يعني ان ب - ,ايونا ومنه © -(6)/ يعني | | التمرين | رقم 4 [الدل_ | 
ان م - ِ اي 0-(2-3) نجد 3- م اي 3 - ,اننا الحل : جزء 1 : 
[- ( ' م المعرفة على أمه+ :0]| ب: - 2-5 ع (1) 8 
4) نعتبر المتتالية ( )1١,‏ المعرفة على ]1 ب اا |1)باية الدالة بم عند 6+ وعند 0 
معد ح عر م[5 + 2-5 متا ح- (عد)اع متا و 
ا( حساب الفرق )لاح بلا لدينا 1 0 1 - ( لوح ند ممدجعر ممدجمر 
3- ,لظ 3- وبرلا 0- ح عر م[ 5 + 5 - « ممنا - (عد) ع مستا 
5-5 : 0 كلد 0 0 اي , : 1 1 0 0 
7-3 و 9 25) احسب (2)' م ثم عين اشارتها واستنتج اتجاه تغير الدالة م 
6-1 5 
1 6 1 1 المشتقة : الدالة بم تقبل الاشتقاق ودالتها المشتقة : -+1-(18)'؟ 
0 - 1 
3 - رلا (3-,)3 3 - رلا 3 + 0- 0064 5 ّ ' 
ل اشارة المشتقة من اشارة -- موجبة تماما ومنه الدالة ؟ متزايدة 
بو 0 ل 
1 3- ,” 1 3 6-1 مه+ :0 
حك ضح م ل 0 على ] 1 
3 (3-,#) 3 (3-,3)1 (3- )3 


85 3) جدول التغيرات 
بيان أن ( ,<1) متتالية حسابية لدينا 5- د ( يح ببرا) صيغة 


متتالية حسابية اساسها دم حدها الاول هو 2ت را 


























: . 1 1 
ب( عبارة الحد العام 0 بدلالة هي مما 
ومن بماان - لانن بدت ررب 4|25) بيان ان المعادلة 0 - (2) م تقبل حل وحيد © ينتمي الى [1.8:1.9] 
1 و 1 : بما ان الدالة بم متزايدة على المجال ]م+:0[ ومستمرة لافها مجموع 
عع ل ممد- أ - : - ٠. ٠‏ 
01 با أي 0 برا دالتين مستمرتين فهي رتيبة على المجال |مه+ :0[ ما يعني اهما كذلك 
3 6 مستمرة ورتيبة على اجال [1.8:1.9] 
502 التحقق من السؤال 3 -ج ال ا وبا اك 0.003- ح (1.5)م و 0.25 - (1.9)© ومنه حسب مبرهنة 
5) ) حساب امجموع ,١1ح‏ ......+ إنا+ ولاح إلى القيم المتوسطة 0 - (<) م تقبل حل وحيد م ينتمي الى [1.8:1.9] 
1ل 5 استنتا < اشارة (1 المجال أمع+ب:0 
عدد الحدود هو 7+1 ومنه 0" م ومنه الس رار يي ا ْ 
2 0< )م على لمجال ]0+ :ه[ و 0> )م على لمجال ]به:10 
1[ 1 1 0+1(6) 
7 --5--5-5-:. 2 لي منيكد | جد ع2: 
00 1 000 
1 1 جم م لعكن الدالة م المعرفة على |م0+:0] ب: 
0 ا كيد ربد دمازة-2) 1 
3 3 2 خخ - (2)/ صيغها دصارة -: )- - تر او 
2 1 
للتثا_ مو 511 
6 1 ان 
ب) تعيين قيمة 7حيث 6--ح ,3 اي 1( ا النهاية 
6 الك 6- (2+1) ومنه  -36‏ (0+1) السنارة-2) > نا - («)م صمنا المنحنى 
خ-2 6-9352 7 +711 مند 7 +11 مندك 001+ - 2 1111111 -- 2 )11111 - 11111 -ح (26 ) / 1111١‏ نحتم 
6 ر رو ر مجعتر مجعتر ع2 0جتر مجعتر 
0 (,'0))يقبل محور التراتيب كمقارب 


, 1 
تع ب النهاية ممب- 





ا 1 0 
مر ممبجير ممدجمر ممدجىر 


الد سيل ع 








تصحيح البكالوريا التجريبية « الموضوع الأول 
1 5 3 ا ٠‏ 1 ا . 5 (3) ع _- ١‏ 2 0 
م ( بيال آل من جل كل من ] : 0 ست 69 1 م 00 0 011 7 عدن 


استنتاج اتجاه تغير الدالة / . 
المشتقة : الدالة / تقبل الاشتقاق ودالتها المشتقة : 








1 ]| -1/2) 2 1 
ا ادل خاو 1ب وكير - (يد) ير 
1 1 
(3)ع (*ما-])ذ- *+مآا-لا.ى 1 
1 1 1 1 


اشارة المشتقة من اشارة (3) ع ومنه 17 متزايدة على امجال 
إممدبيم| و ثم متناقصة على امجال إنه:0[ 
ب) شكل جدول تغيرات الدالة / . 





025 


1 بيان ان رهى دالة اصلية للدالة م الدالة 7 تقبل الاشتقاق 














ومنه 
ل رس 
3 2 1 
5110 0 ش 5111 11 1 
بيان اد ت ]سد ده ثم م١ ١‏ 0 -ما- -- 5-:ر نز + 1-1 ح (ن) / 
يج) بان ان 1-2-2-2 > - - (ين)/ ثم من اجل )م تا : 0 
7- نواعطاء قيمة ل (يه) كر 42 م حساب مساحة الحيز المحصور بين المنحنى 
لدينا د و ار و+*2-5+5[15 -()© ومنه زب وغور الفواصل والستيمينر [دنر و ودر 
26 د 5 ع6 
املد 5+-(2)؟ لدينا 3-| كسمه |--- وص ده)م--عهوم 7 |- 
يي 0 اه ْ 
5 2 “ 
_ حساب المساحة بال : '([6 تم حددها 
ومنه 4ماذ 5+ه للعاظ _ وميم اذى ككلة_ .4 رمم ب ب م 
0 


3 
ْ ا مدحنى 6011 - 2071 »1ر2 »<< ح ل 
من اجل  <-1.87‏ انجد 2-1.05 (ين)م/ على ا 0 


3) المستوي المدسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:7:7) حيث الحل: جزء4: 








- ار :2 - | 1 وسيط حقيقي 
(,'©) التمثيل البيابي للدالة / في هذا المعلم المناقشة حسب قيم الوسيط 7 عدد حلول واشارة 
لم معادلة للمستقيم (4) مماس للمنحني (,0) عند النقطة الفاصلة | المعادلة ند ملك - (دبر+ ند صا-)ن 


5111 -51 1 


لدينا (2-1(7/")1) + (0)1/ دنر ومنه (4-).(2-1) +0 حدر اذن حر + عر م[ - ومنه 








-2 0[ ع ور اي 
4 +4 حر و (د) / 
ب) 0-(1) 2 المنحنى (,0) يقطع محور الفواصل في النقطة (1:0) | الول هي فواصل نقاط تقاطع المنحنى () مع المستقيم ذو المعادلة 
ج) انشئ كل من المستقيم (2) والمنحنى (,0)) 


1-77 
الخل ابترود ومنه إ(6)/ ممم المعادلة لا تقبل حلول 
لعكن الدالة ‏ المعرفة على [0+:0[ ب: ومنه (نم) كر - مم المعادلة تقبل حل وحيد موجب 
2 5 
د هل)ح -ع- د سا - 7000 ومنه ممدوزيه) رام المعادلة تقبل حلين موجبين 


ا 


اوعد يبه م 








الا 00 


| التمرين ]ع رقم 1 [ادل | 

1. م كثير حدود للمتغير المركب 2 
أ- اثبات ان العدد الحقيقي 1 جذر لكنثير الحدود 

)01 ل 5-ج3+ 7ج + ثج - (ج)م 

لدينا 0 -5--13+12+3-(1)م ومنه 1 جذر لكثير الحدود 

ب - اثبات ان (5+ع1()22+2-ج)-(2)م بالدشر نجد 
5-ج3+ تج + تج -5-ج5-2ج -ج5-+ 7ج2 + 2ج - (2)م 
ج - حلول المعادلة 0 - (7)2 

أي ان 5-0+ج22+ 2ج ومنه4: - مل. نجد 1+27--ح ج , 

2-1-7 يرج او 1-0-ج نجد 1ح يج 


الحلول هي 1+27-- ,2 . 1-22-- ,ر2 و 2-1 رج 


2. في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس نعتبر النقط 


ل , و ) لواحقها على الترتيب 
اح ع 28 ديج )ا الح ]ب دنه 
كتابة العدد 4ع على الشكل الأسى 
ٌْ > يرنه ١‏ 
. امحلكت ‏ إجردرت]- 
17ت [إعدن اناده ,2 يم 
طبيعة المنلث ")48 . قائم في 4/ ومتساوي الساقين 
3. (2) مجموعة النقطا 14/ من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث: 


. 
2 5 0 
لدينا 2 م م 4 20 








“أم2 + 1ح ج مع |>:>-زء 6 
(4) مجموعة النقط 1 من المستوي ذات الللاحقة 7 بحيث: 


سود هه مع اح نا . 


أ النقطة 4 تنتمي إلى (4). لان (4)1:0 أي1+0+1-0-:(4) 


ب - معادلة ديكارتبة ل (20) 


01 
02 مجموعة النقط “م ح رج -ج هي دائرة مركزه 4 ونصف 


قطرها 2 معادلتها 4-0 تبرج (1-ما)و 0 1+ مر ج+-: زه )؛ 


نقطتي تقاطع (4) و (2) لدينا من (4) :1+1-0+- ومنه 
1+ -: بالتعويض في (2) نجد 2 - 5 
من اجل ١/2‏ - النقطة الاولى لاحقتها 70/2 +1 2/. - 'ج 
ومن اجل 2/.- - :«ر النقطة الثانية لاحقتها 1-170/2+ ١/2‏ - ”"ج 
4. ليكن 5 التشابه المباشر الذي مركزه ') ويحول 4 إلى 9/ 

أ العبارة المركبة للعشابه 5, هي : 





لديا 1-64 +1- سكم يداك 2 27 


الساية 5 نسبته 0/2 وزاويته 2 . 
ب تعييّن ('10) صورة (2) بالتشابه ©6. 

لدينا م ركز (17)هو .4 وبالتائي صورته هي 19 مركز (':2) 

وبما ان النسبة هي ١/2‏ فان نصف قطر ('12) هو 2.0/2 --,2/. -'م, 

ومنه 8 - (2-مر)+ (1اجع): 80) 

| لتمديذ رقم 2 [ادص_ | 

الفضاء مدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس .20:2 نعتبر 

النقط: (2:1:3 )4 » (1:7-:3-)8 » (60)3:2:4. 

1) النقط 8.4 و©ح ليست في استقامة لان (3-:6:3) 80و 


(1:1:1) 246 غير مرتبطان خطيا اي ب دي © 


1 
7+1 نر 
2) ليكن (41) مستقيم تمنيله الوسبطي 18 >1 /3-- 47 ومنه 
4+1 -<ج 


شعاع توجيهه هو (3:1-:2) 

أ. (4)عمودي على المستوي ( 480) لأن 0 -80./ 
و2460-0.: اي ان 12-9-3-0 وكذلك 2-3+1-0 

ب معادلة ديكارتية للمستوي (48600) الذي شعاعه الناظمي 

هو (3:1-:7)2 ويشمل (4)2:1:3 
هي : 0-0 +ج +ر2-3 ومن اجل (248600)ع 4 فان 4-- 0 
نجد 4-0-ج +برة-22 : (0هم) 
3) لعكن 77 نقطة تقاطع المستقيم ([4 )و المستوي (48600) أي 
(3:5-:5-) 187 
أ البات أن 2 مرجح اجملة [(1(:)0:2-:2(:)8-:4)) 
بما ان مجموع المعاملات يساوي -1 غير معدوم المرجح موجود ومنه 
ومنه 5 -1-/(23 +(3-)22-1-) - ,رد و 
3--1-/(2»2 +(1-)2»1-1) - رن 
و1-5-/(23-1«7+2«4-) - رج ومنه (3:5-:5-) 17 

ب طبيعة المجموعة (7 )مجموعة النقط من الفضاء البي تحقق : 
0 - [116- قا  )‏ 2116+ 114-118 2-) 
لدينا 77 مرجح الجملة ((1(:)62-:2(:)8-بنم)! ومنه 


217/14 - 1/18 + 21/1 --17 


ا 





إدبجكعبه؟ سرع 






ظ الموضوع الثاني 
ولدينا 7118-1 يعني ان 1 مستقلة عن 85 و ') ومنه بفرض الخاصية (7) م صحيحة من اجل 7 أي 7+3 > ,1 ولنفرض 
86- - 86 - 1/8 - 1/8 صحة الخاصية (1+ 7)7 من اجل أي ان 1+ , أي ان 78+4> برا 
ا مجموعة تكافئ 0- 1111.80 هي مستوي يشمل 11 وناظمه البرهان : نعلم ان 3 > ,+ بالضرب في 2/3 واضافة 1+ + نجد 
_- . 3 
(3-:6:3) 80 1 02 
4 + , > 1+ م - + ,وح ومنه الخاصية (1+ 7) 7 صحيحة اذن 
معادلتها الديكارتية هي 0 - 31-37-54 +67 ومنه بقسمة على 3 ل ميا : ٍ 
نجد 18-0+ج2-:1 +2 7+3 > إلا 
1 امجموعة (5 ) مجموعة النقط من الفضاء التي نحقق تآاب) اثبات ان من أجل كل , من *72 ان: (,03-4) 2 - رلا - ورلا 
- ]21/0 + قاط - ملت م | 1 2 
لدينا 7+1-1-+ إلا ح إلا - إن لا ومنه 
لديئا 77 مرجح الجملة ((1(:)62-:2(:)8-بنم)! ومنه 3 3 
002 سم بلدا . 1 1 2 
27- - 21/10 + 118 -2714- بوضع الطويلة نجد [,ه-3+) - املك اد لآ ورلا 
قاط - |2110 + ظاة - 14 | ومنه ١/29‏ - 1/17 ج) استنتاج اتجاه تغير المتتالية (,/1) 
المجموعة ([5)مجموعة النقط من الفضاء هي سطح كرة مركزها بما ان 7+3 > 2 فان ا وهمنه 0 < ,اا - إن ,اا 
7 ونصف قطرها 29 دم 1 3 
ان تقاطع الجموعتين (م)و (5) هو دئدة م ) ب ١‏ ونه لتعاية [,) متزاياة 
د. بين ان تقاطع اجموعتين ([7)ر (353) هو دائرة 
3 ر 3 المتاالية | فة | دم - 
0 ).انبر اتالية (,:) العرفة على اب «- ,ات ,ا 
نقوم بحساب البعد بين مركز (5) و المستوي (م) نجد للم ا اي ام دن 
5-4 +(3-)3-(2)5 (() متتالية هندسية يعني ان ). ,نا ت بن ,د لدينا 72-1 - ن,4 > ونا 
1 4-9+1لي. ترعررم2 2 2 1 
ومنه 7-- 1 ح ]7-1 - ] + 1 دل لاح ع رما 
ومنه بمان (5) 7 > 4 تقاطع (؟) والمستوي (7) هو دائرة 3 ” 3 3 ” 3 
0 2 ا 1 2 
ه. بماان (5)ء 5 لان (2-:3:4-) 275 ومنه 29/. - 115 وسار ا كع رمي ست د يي - 
يساوي نصف القطر او يمكن تعويض 5 في معادلة ([5) حدها الاول 1- مح « ومنه 1- مك - نز 
و(م)ء5 لان 0-<1-3+18+(8-)2 نستنتج ان 3 تنتمي الى (') ب 
0 7 1 ٍْ (آ وحدها العام هو 05-36 
ارت دن 3 [س] ٍ 
11-1 
نعتبر المتاالية (,1) المعرفة على *11 ب 6ل - ,1 و 2000 جمد 
له 3 
اين لدينا - ,14 - 1١,‏ وهنه 77+ ,١1ح‏ ,10 وهنه 
1) احسب (7/:,7,|)ة ( تدور النتائج الى 7 10) 27 
1[ 2 1 ح 2 3 ([1- علح) جمد رن 
1+--+ نح إن ا ومنه 0 رلا وهمنه 2.43 ح ,اا 
3 2 3 3 4 من اجل كل 7<1 نضع : ,ا ......+ 77+ 1< رى و 
1 2 3 
2+1 --+ رلا ح رلا ومنه 1+ >+(2.43) 2 دار ومنه 3.29 ح رلا 1+ + وم + 0 ح او 
3 3 3 3 
ا) حساب اح 3: 
لك ]1 ومنه 1+ 1ب زود 2 - رلا ومنه 4.19 ح ,نا #حساب اكمرع . 
١ 1‏ المتتالية هندسية وم 5-1 7ح 'ى عدد الحد 
المتاالية ( ,1) متزايدة ية (,لا) سية ونه 1 الي كن 


2) أ) برهن بالتراجع ان من أجل كل من 131 ان : 5743 ,4 | وميه ["(2/3)-3)0/6-1()1- ,5 
من اجل 1-,, فان 3 > ع١‏ ومنه (7)1 صحيحة لان 3 > ,/ 


ا 


 ةعييشسحملا‎ 








حسا '31 لدبنا المتتالية ت حسابة هندسية ومنه عا ال 
وو ا كاري جم حر و قا و00 رن ا 


2+ ,ناح بز فان ,10+ ...... + ,1+ رن - ىا يصبح 0 ١‏ 0 را رم 
لتكن الدالة / المعرفة على 1 ب: 1++ “2-1(6)- () /ر 
7+ برط...... +24 ل وبرج 1+ بورح ؟إى اي 


1 
1 يمكن كذلك كتابتها اما ب : « ها(5-<)- - (#)ير او 
ك0 58 و 1 














تظاد_يرى_ 00 
1 7ل 1 7 
ا أ 2/3 -1) 8-1/: 3+ - وق 5 
اك 1) )١‏ النهاية 
1 5 1 ّ- . 21 . . . 
لتلية ("(2/3)-1()1- عل.) + كبلط د رو يونا ليث بون أ ملح جه جين + تم جنا (لسعة) بريئز - ضار تر 
71 7 لمر 7 حمر 
ب) النهاية 
١ 025 : َ‏ 3 
| 3/) ذا -1) ع ' 
انك / ) سل ٍ 6 1 1 000 0 0 مع ح (1+ ص ) مستا لج كت مدنا -(م21) ملا - )كر جنا 
507 1 111 2 ممدجمر 77 مدجر 0 سد عد اك 
ْ 1 ”9 لان 0-| 2 )ونا - ( “م22 ) ممنا 
يما ال 0 ل '(2/3) لآ فان 1 - 0 1 6 ممدجمر ممجير 
١ .‏ 7 جا 2) )١‏ بيان أن من أجل كل دمن 18: ()و - 0 / ثم 
| النمرين81] رقم 4 [اسن | استنتاج اتجاه تغير الدالة / . 
الحا 2 المشتقة :الدالة / تقبل الاشتقاق ودالما المشتقة : 


1+ 22-1 + ع2 - زعد) "ل 


2)1( المعرفة على 19ب *2م1+4-‎  )1 
- (د) م -<1+ “مره -<1+([2-:2+4) 2م‎ 


1) نباية الدالة بم عند 00+ وعند مم 


معد - “2ر4 + 1 مستا - داع حعنتا و اشارة المشتقة من اشارة (8)3 ومنه / متزايدة على 18 
ممدجمر ممدجعمر 
1- "تعد صنا 4 +1 - (د)ع صننا لان 0ح “عر دنا ب) شكل جدول تغيرات الدالة /: 
لم جنر ممسجتر ممجير 


2) حساب (2)' م8 ثم عين اشارتها واستنتج اتجاه تغير الدالة 8 
المشتقة : الدالة م تقبل الاشتقاق ودالتها المشتقة : 
تك (د2 + 4)1 - تكن (برق + 4) - “#مبرع + تتم4 - زير) 'و 
اشارة المشتقة من اشارة 2 +1 ومنه 22-0 +1 يعني ان 1/2--1 
يم موجبة تماما على |00+:1/2-| ومنه الدالة م متزايدة 'ي 





المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:7:7) حي:* 
سالبة تماما على [1/2-:50-| ومنه الدالة ؟ متناقصة لمستوي عي إلى د مد والمتجانس (0:1:7)) حيث 
جدول التغيرات ]| | | 














(,©) التمثيل البياني للدالة / في هذا المعلم 
5 

"|) معادلة المستقيم 1++ - نر :(4) 
2-1) 00 - ]ا -20)/ | 1110 

- *2م ونا -[*2162) ممنا - 

ومنه 1+ -7 : (4) هو مقارب مائل بجوار 0م- 
3) نلاحظ ان 1-720 (1/2-)8 هي قيمة حدية صغرى للدالة 4 | ب) الوضع النسبي بين (4)و (,©) 
4) استنتاج اشارة  )*5(‏ على المجال *1 بمان 0 < (1/2-) 8 لدينا ““2-1(6)-:-()/ ومنه 

فان 0< (32)م على المجال 1# من خلال الجدول 0- *1(2-:2) - بر - ()م/ يعني ان 3 


لدينا 


9 





ا 


اعد ام« م 





1 ! - : البكالوريا سد 0-7 





الحل : جزء 3 : 
لما |دمد:1/2| > (4) يقع تحت (,0)) 


لما |0:1/2 | ع« (4) يقع فوق (,0)) 009 حل ”© (2-1) 


1 
لما - - ند (48) و (©) يتقاطعان 


٠ 


بوضع 





ا أ ْ ' ١‏ 6< («) "ل (1-ع2) - (عد)» 
ذات الفاصلة 0 لدينا (7(0/")0)+(0)/ - ومنه 1 
١‏ “م - - (د)ط: 2 -(:«) “ا 
0000 كن < - بر :(7) 2 
1 1 
ا 00" ل اله 53 2 1 00-0 2و 
بي ب)المنحنى يقبل نقطة انعطاف فاصلما 20 حل | - ١‏ ىلا2 إ موعت رع)] 
لدينا المشتقة : الدالة '/ تقبل الاشتقاق ودالتها المشتقة : د ا " 
26 +4)1 - زعد) "ل و أ تم (احيت) | 
اشارة المشتقة من اشارة 21 --1 ومنه "'ث/ر موجبة تماما على |[ 2 ]|ه 2 
ا وت مايه عي 1" 7 عدر ] 1 
2 ْ 502 ومنله © 1 © 1 ٠‏ * أ متم تجتن | 
5222252 020020 
اذن نقطة الانعطاف فاصلتها ِ- احدانبها 52056 ب[ 2 اه 
ى 1 -) حساب مساحة الحيز ا لمحصور بين المنحى ()) ومحور 
ا الام الفواصل والمستقيمين 3 55 و0 -2 و برح 00:1 
ج)0-(0)/ المنحنى (,0) يقطع محور الفواصل ومحور : 
٠‏ 2 1 
التراتيب فى النقطة (0:0) اويمر بالمبدا 2 0 
5 1+خ2-162)|]|- جلا د- 5 
د) انشئ كل من المستقيم (4) والمماس (7) والمنحنى (,©) لم 1221م )! اومان كم 
ظ 1 لدينا 





حل 


5 


سرإن: مان 53 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية ثانوبات «العطاف +العبادية + زدين+الروينة 
امتحان البكالوريا التجريبية دورة :ماي2016 

الشعبة : تقني رياضي - رياضيات 

اختبار في مادة : الرياضيات المدة ٠‏ 04 ساعات و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الآول 
التمرين الآأؤل: (04 نقاط) 
نعتبر المعادلة ([8)ذات المجهولين الصحيحين + و برحيث :2ح بر5- 11 
1) أ) أثبت أنه إذا كانت الثنائية ( «ر, »)من 22 حلا للمعادلة ( )فإن :[4111- بر 
2 ليكن , عددا طبيعيا غير معدوم . نضع :2+ 0-57 و117+4- 7 
أ)عين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين »و 5 
ب)عين قيم ,7 بحيث يكون 2 - (0,5) 7001 
ج)استنتج قيم م بحيث يكون العددان 4 و 5 أوليين فيما بينهما . 
3 ) أ) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي غير المعدوم (, بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 10 
ب) استنتج رقم أحاد العدد 22016 
ج) عين كل الثنائيات ( «ر, )من *751 *77 التي هي حلول للمعادلة ( 8) وتحقق : [8]10 - :20- 20 
التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
نعتبر المكعب 48070577077 طول ضلعه 1 , 7 منتصف القطعة [57] و /, نظيرة النقطة 7, بالنسبة للنقطة 7 
ينسب الفضاء إلى المعلم المتعامد والمتجانس (: 72: 478 4) 9 
1) أ) عين إحداثيات النقطتين 7 و ل 
ب) تحقق أن الشعاع 727 ناظمي على المستوي (801) 
د) أحسب المسافة بين كم و المستوي )601 حَ 
02 نضع المستقيم (8)المار من / و العمودي على المستوي (80017) 
أ) أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/) 
ب) بين أن المستقيم (4) يشمل النقطة © مركز الوجه 4/17178/ 





ج) بين أن المستقيم (4) و المستوي (807) يتقاطعان في النقطة م إحداثياتها 2 
د) هل النقطة مهي نقطة تقاطع إرتفاعات المثلث 807 ؟علّل إجابتك. 
3) عين معادلة سطح الكرة ( 5) الموجودة داخل المكعب 4801(57077, والتي تمس أوجهه الستة . 
التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ .1 0) ٠‏ 
1) نعتبر النقط 0,8,4 ذات اللواحق :2 - ,3+11/3,2- م2:/3,2 2٠-1‏ 


أ) عين قيسا بالراديان للزاوية 4860 . 


صفحة 1 من 4 





ب) استنتج أن النقطة 17 ذات اللاحقة 1+7/3- ,,7 هي مركز الدائرة المحيطة بالمثلث 480 . 
2)نعتبر التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 14 لاحقتها 7 النقطة ' 34 لاحقتها ' 2 حيث : 2+ والالططيم 


535 عين طبيعة التحويل 7 » مبينا عناصره المميزة . 


00 - 1 )34,,( 


أ) بين أن النقط , 714,, 34 و , 74 لواحقها على الترتيب هي : 3/. :+3 - ,20/3 2+1 - ,2 و 120/3 - ,2 
(يمكن ملاحظة أن 4 - ,11 و 8- ر 34 و ©- , 11 ). 

ب) قارن بين الأطوال ر 4[ 14 و + 4لر !ا ور 1/[, 11 . 

ج) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي , : . 14 - .34 ثم عين لاحقة النقطة بر 1/4 

د) أحسب من أجل كل عدد طبيعي م, طول القطعة المستقيمة | ,,,, 4//, 14/] 


التمرين الرابع :(07نقاط) 
111 


نعتبر الدالة م المعرفة على ] مه +:0[- 1 بو كلك بزب يب -(به) م 


ل 
وليكن (,0)) تمثيلها البياني في معلم متعامد [0:7:7) ؛ | 2 - |: 1 مه ١‏ -|7|) 
[) بم هي الدالة المعرفة على المجال ] 00+:0[ +: | #دصا+ [1- :)2 |- - () ع 
1) احسب (1) م ثم استنتج إشارة (*) م في الحالتين 1> .>0 و 1< + . 
2 احسب نهايتي الدالة م عند +٠0‏ , 0 » ثم استنتج المستقيمين المقاربين للمنحني (,0) . 
3) احسب (*)' / واستنتج أن إشارتها من نفس إشارة الدالة 8 
4) استنتج اتجاه تغيرات الدالة م وشكل جدول تغيراتها . 
5 أرسم (.0) والمستقيمين المقاربين 


1) 1. باستعمال تكامل التجزئة » عين دالة أصلية للدالة 0 1 
1 
1( أاحسب (نه) 5 مساحة الحيز المحدد بالمنحني (©) والمستقيمات التي معادلاتها : 1ل وات رس ف اا طتعوبن.. م كاير 
بحيث 1 > ب > 0 
2 احسب نهاية (يم) 5 لما يؤول ٠‏ إلى الصفر ء أعط تفسيرا بيانيا لهذه النهاية 








1 .. 706 7 5 5 1 
7) (,)) متتالية معرفة بحدها الأول ,«: حيث : [1:2]ء ,:: » ومن أجل كل عدد طبيعي ,7 لدينا : الس صر 
ا 
5 1 58 1 
1) برهن أنه من أجل كل عدد حقيقي :ر من المجال [1:2] لدينا : > كر >0 
ال 


2 برهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي , لدينا : [1:2] © ,,/ 
3( بملاحظة أن من أجل كل عدد طبيعي 7 لدينا ٠‏ 0 ات ب عين اتجاه تغير المتتالية 0 7 
4) برهن أن المتتالية ( ,) متقاربة » نسمي العدد 7 نهايتها 


5) احسب بدقة قيمة [ . 


صفحة 2 من 4 


الموضوع التاذ : 
التمرين الأوّل : (04نقاط) 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0:7/,7) ( الوحدة 277 ) 
- نذكر من أجل كل عددين مركبين © و5 لدينا : (57+ 5ن + 4-85()42) - 83- ثأو 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول : : 8-ثج 
2) نعتبر 4 » 8 و© ثلاث نقط من المستوي لواحقها على الترتيب © 7٠‏ و ححيث: 


تحينق: بن الود إصصنز. يد انر ]ددم 


نسمي 7 دوران مركزه 4 وزاويته 0 و ” دوران مركزه 4 وزاويته 00 


نضع (7"618-'8 و (5-70)0') نرمز بالعددين '5 و "0 إلى لاحقتي النقطتين ' 8و ') على الترتيب . 
أ) مثل النقطد م ء» 8 و© في المعلم (0:77,7©) 
ب) أتبث أن :3+ 3/. +2 -'5 ءوأن العددان '< و "© مترافقان. 


3) نسمي النقط 14 27 4 © منتصفات القطع [628]» ['88] 8'6'[12 ]و [0'6إونرمز بالأعداد ٠7 ٠.77‏ رو 4 الى لواحقها 


أ) أثبت أن اللاحقة 7 للنقطة 7 تساوي 00 تحط ثم استنتج أن أن النقط 0. 7 و©) على استقامة واحدة 
ب) أتبث أن (7+1-7)0+1 ثم استنتج طبيعة المثلث ‏ 1/1770 
ج) أثبت أن الرباعي ‏ 7147770 مربع 
التمرين الثاني : (04.5نقاط) 
1) أ) عين الثنائيات (:) من الأعداد الصحيحة حلول المعادلة  )8(‏ : 8-572-3 
ب) ليكن 77 عدد صحيح بحيث يوجد عددان صحيحان (27:4) يحققان 
- بين أن الثنائية (7:4) حل للمعادلة (5) و استنتج أن [7-9]40 
ج) عين أصغر عدد صحيح ”7 أكبر من 200 
62 ليكن ‏ عدد طبيعي 
) ني أنه مر أحل كل عدد طبيعي © لدينا [1]71- :2 
ب) ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد 1437716 على 7 . 


: 1+م8ة-م1 و 5+4-< 7 


3) ليكن 6 و5 عددان طبيعيان كلاهما أصغر من 9 مع #0 4ه 
نعتبر العدد 17 حيث : 5+:10م-7/ 
نذكر أن العدد 27 يكتب في النظام العشري  :‏ 2005- /7 
4) نريد تعيين الأعداد الطبيعية 77 التي تقبل القسمة على 7 
- تحقق أن [117- - :10 ثم استنتج كل الأعداد المطلوبة 77 . 
التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 
1) في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,تر ,0:7) نعتبر النقط : (1:1:1) .4 ,(1:0:2) 8 ,(1:2:0) © و 
(1:0:3-) 7 والمجموعة ('1) لنقط الفضاء ([2 
أ) بين أن النقط ,8 و © تقع على استقامة واحدة . 
ب) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (8) المار بالنقط 4م, 8 و 0 . 


0 :د) 74 التي تحقق المعادلة : 3-0+(ج2- ج+ بر+ )5-2 


صفحة 3 من 4 


ج) أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) المار بالنقطة 7 والعمودي على (8). 
د) أحسب إحداثيات المسقط العمودي '77 للنقطة 7 على المستقيم (4). 
2) لتكن ( 7:2:*) 74 نقطة كيفية من مجموعة النقط ('1) » ولتكن النقطة (' 2 1 «)' 34 نظيرة /1 بالنسبة للمستقيم [4) 

اوح 2 ار 

أ) بين أنْ إحداثيات النقطة ' 34 تحقق 2-2 -' 1 ثم استنتج أن النقطة ' 74 تنتمي أيضا إلى مجموعة النقط ('1) 
حدر كت 77 

ب) برهن أنه مهما تكن النقطة 14 من المجموعة ('1) فإن الشعاعين 2/4 و/ 4/4 متعامدين . 

ج) بين أن كل نقطة من المستقيم ( 4/14) تنتمي إلى المجموعة (:1) . 


« 
4 


د) برهن أن مجموعة النقط المشتركة بين المجموعة (:1) والمستوي (5) هي دائرة مركزها '7 يطلب تحديد نصف قطرها . 
التمرين الرابيع : (07نقاط) 


7) لتكن الدالة العددية / المعرفة على «1 بالعبارة : 1 - 1-2 - )م 
عد م 


وليكن (,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس - (ر,0:7) 2 مع «200 -|/| 
1 
1ت 
1+ *م 1+ > م 
ب) استنتج أن الدالة / فردية ثم أحسب النهايتين : () “رعفا و () “تفل 











1)) تحقق من أن لكل « من 12[ 


2 
: 51م 
2) أ)بين انه من اجل كل عدد حقيقي د فان : ا 


0 
دام 


ب) استنتج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها 
00 2 
6 استنتج انه من اجل كل عدد حقيقي <« من المجال إممد :0 ] فاآن : ع- > 


1 1 
2 4+1*م 





3) أحسب اع1ج-دم 7 0 ثم فسر النتيجة هندسيا . 

ب ) استنتج ان المنحنى (,©) يقبل مستقيما مقاربا مائلا آخر (4) عند 0-- يطلب تعيين معادلته 
0 5 1 ٍ 90 

4) أرسم المستقيم (0) ذو المعادلة 0 و المستقيم (4) ثم انشئ المنحنى )6 


5) ليكن 2 عددا حقيقيا موجبا تماما 
م6 1 
1+> م 2+1م 
ب) أحسب بال 0772© مساحة الحيز المستوي (2) 4 المحصور بين المنحنى ( ,0) والمستقيم (0) والمستقيمين ذو المعادلتين : 
0 -+ وال - اء ثم أحسب 10 لما 4 يؤول إلى معد 








أ) بين انه من اجل كل عدد حقيقي عد يكون : 





17) نعتبر المتتالية العددية (,/©) المعرفة بحدها الأوّل 1- ,” ومن اجل كل عدد طبيعي 7 : 
1) أثبت بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي / فإِنّ : 0< ,/ 
2 ) تحقق » باستعمال نتيجة السؤال 3.ج) ء من أن : كرا لكل 7 من 11., 
ب) استنتج أنّ المتتالية (,.») متناقصة . ماذا يمكن القول عن تقاربها ؟ 


3) بين انه من كل عدد طبيعي 7 فإِنْ : 2006 ؛ ثم أحسب 1 لكلا 


ممدج عر 


صفحة 4 من 4 


التصحيح النموة جى للبكالوريا التحريبى دورة ماي 2016 شعبة: الرياضيات وتقني رياضي 


التمرين الاول نعتبرالمعادلة ( /4) حيث : 2 - «ر5ك- 11 


1)أ) لتكن الثنائية (::*) حلا للمعادلة [8) اذن [2]11-- 5 
ومنه [9]11 > «ر5 ينتج [9]11 ح برك ينتج [81]11- 45 

وبالتالي [4]11 > :لان [1]11 > 45 و[81>4]11 

ب) استنتج حلول المعادلة ([/2) . 

لدينا [4]11 > « ومنه4+ 11#4- « وبالتعويض في (12) 

نجد الحلول هي الثنائيات (4 + 2:11 + 51)مع ,7 ع / 

2) ليكن 7 عددا طبيعيا غير معدوم . نضع :2 + 57 - 0 و4+ 117- 7 
أ)تعيين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين 0و 7 

لدينا © و 5 حلين للمعادلة ( /) وليكن 4 قاسما مشتركا للعددين © و ( » 
اذن 114-557/ 4 وبالتالي 2 / 4 اذن (11:2ع 4 

ب)تعيين قيم :7 بحيث يكون 2 - ( 24,7) (70001 

لدينا 2/4 و 2/2 أي 2+ 2/57 و 4- 2/117 ومنه ا 





2/1007 + 4 

اذن 2/7 ومنه 26 -ح , مع “11ح / 

ج)استنتاج قيم 7,7 بحيث يكون العددان 4 و 5أوليين فيما بينهما . 
قيم 7 التي تجعل 1 -ح ( 0,7) هي كل الأعداد الطبيعية ماعدا التي من اجلها 
يكون 2 ح ( 64,7) ومنه قيم 7 التي تجعل 1 ح ( 6,75) هي الاعداد الفردية 
أي 1+ ع2 ح , مع 138 ج / 

3) أ) دراسة بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 10 (0 ع2 77) 
لدينا: [2]10 ع '2» [4]10 > “8]10[:2 - *6]10[:2 - 

[2]10 > 27» [4]10 > 26 ومنه الدور هو 4 ويكون من اجل كل # من !1 

[2]10 -2464+1 410 - 2+غ24 810 - 2464+3 610 - 4+غ24 
ب) استنتاج رقم أحاد العدد ©2501 
رقم أحاد العدد 276 هو نفسه باقي قسمة 2777 على 10 وبما ان 
4+ 4503 ح 2016 فان [6]10 > ”271 اذن رقم احاده هو 6 
ج)تعيين كل الثنائيات( م , :)من التي هي حلول ( 7 ) وتحقق : [10]- /2- 27 
0:70 حلول (8) معناه 2 + 57ح عدو 4+ /11- 7 مع 11 ع / 
اذن [8]10- *>- 27 تكافئ [8]10- /2معناه 3+' 4# - 6 مع 17 ' / 
ومنه الثنائيات المطلوبة هي ( 37+' /17:447+' /207) حيث 11 ع ' / 


10315(!11ق] 180102701 مكعب طول ضلعه ١‏ , 
1) أ) عين إحداثيات النقطتين 1 و ل 
لدينا : (0:0:0) للم ٠»‏ (1:0:0) ظلرء (1:1:1) 0 )0:0:1(١ 70)0,1:0( ١‏ 2 


7 منتصف [877] اذن !0 ).رو /. نظيرة :/ بالنسية الى كاذث : (2:0:1) ل 
2 


ب) تحقق أن الشعاع 777 ناظمي على المستوي (80:1) 

7 ناظمي ( 8)00[1) معناه /[(7 عمودي على شعايعين غير مرتبطين خطيا 
من المستوي (8077) أي يكفي التاكد ان : 81 1 127 و 80 ل 107 
لدينا (1:1- 2) 21 د (0:1:1) 86 د[ دبه: - )7ج فيكون : 


١.80 -0-1+1-0‏ ترج و 1+0+1-0-- [8. 127 


اذن [8 ل 2 و 80 ل 27 ومنه 777 ناظمي على (860:1) 
ج) استنتاج المعادلة الديكارتية للمستوي ( 5)077) 
لدينا 77 ناظمي على ( 80271) فان معادلته هي : 0)- 0+ 27+ 21-3 
وبماان ( 86077) ج 8 فان 0- 2+4 أي 2- - 7 وبالتالي 
0 -2- ج+ رو - غ26 : (801) 
د) حساب المسافة بين 7 و المستوي (80:17) حيث (1:0:1) 17 
6ى. /|2-0+1-2| 
6 21 طايه 
)١( 02‏ مستقيم يشمل '7/ و عمودي على المستوي ( 2077) 
أ) كتابة تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/) 
بماان (801) 1 (4) فان 20/7 شعاع توجيه (4) اذن (4) له 
تمثيل وسيطى :من الشكل:: اك 


03 )7 :)28©1(( - 


علا 1 جاح رلور 
#+1 ع جح 


ب) اثبات أن المستقيم )/١‏ يشمل النقطة © مركز الوجه /47(277/ 

مركز الوجه 410/1717 هي نقطة منتصف القطرين [ 417] و [ /1(/] 
1 1 

ومنه احداثيات 12 هي 1 0 د 0:1:1) لم 


عثر هي 


ات م | ذم 0 | ذخ 


جح سواالسه 
1 
١‏ 
- 


لنتاكد ان زى4)ء كر هذا معناه ٠‏ 


ع 
1[ 
فم 
ا 
يم 


ومنه الجملة تقبل حل وحيد 0.5- ح ‏ ينتج ان (4) > )/ 


ج) اثبات أن (1) والمستوي (8)071) يتقاطعان في النقطة | 0 2" 


لدينا ( /86071) !ل (لل) اذن يتقاطعان في نقطة هي المسقط العمودي للنقطة 
17 على ( [800) ومنه يكفي التاكد ان ([807) ح و [(1// 122 
بماان م 58-15-12 و 5 4_1 يرو فن (80617)ء م 
6 6 6 3 
ولدينا ا :2 7 فيكون 6/2 ح 127 اذن 1(7/ / ]1 


5-0 30000 0م ؟ 
طر هي نقطة تقاطع إرتفاعات المثلث 267 معناه 87 1 :20 و 
07 8ط و 80 ل [طم 
لنينا ...ىن - 1 بوب - [ابو 6 3 5 4)- 78.37 
6 6 


2 (ر3:6:6 
حو كس عا فضت ١|‏ تتتنتتيل رد رق وم 
6 6 2 6 6 3 
م - (0:1:1) 2 - 2ت - 80 [صر 
6 6 6 6 6 


ومنه 2 هي نقطة تقاطع إرتفاعات المثلث 880:1 
3)تعيين معادلة سطح الكرة ( 5) الموجودة داخل المكعب و تمس أوجهه 
مركز ( 5) هي ©( نقطة تقاطع الضلعين [:6 4] و [8/7] 


فن 0111 مسار 5 
3202002 2 


فتكون معادلة سطح الكرة ( 5) من الشكل : 


4( م)ء يم م 





3+1 - ,2 ,2/3 27-1 
1) أ) تعيين قيسا بالراديان للزاوية )41/2 . 
50 [3لم4 _ 31 خركت _ موه 


322035 12 دم 0 وى 7 


2,-2 





ومنه 


2 0000 


ب) استنتج لاحقة مركز الدائرة المحيطة بالمثلث )472 . 


بما ان المثلث 80 4 قائم في 7 فان مركز الدائرة المحيطة به هي منتصف 





القطر [0 4] أي 1.1/3 +1 قلشاخة_ وقخية_ ١‏ 
2) نعتبر التحويل النقطي '7 و تادفخط_ نج 


تعيين طبيعة التحويل 7 


1+3 
2 


لدينا 00-1 ح 
ب - (م)ينة - 0 وهو كزع هو النشككة ذات الاتحفة : 


0 


قي رحن <تلدرت] 


2 
3 7 عدد طبيعي ,7 ,نضع 0- ,14 د (,, 114) 7< , 
أ حساب لواحق النقط ير //,, 1/4 و , 7/1 : 





ا 


1] 5 


لدينا [م 1/4) الك لوده وك د و رابو كدر 


1] 5 


(34) 14-17 و منه 22-33 كت د رج 


د 
ند 


ب) المقارنة بين الأطوال ر 1/4 1/4 د , 1لر 1/1 50000 





(, 31 ) 3- ,34 و منه 2-2+12/3 + (8+1./5)» 3 





(11) 7- الوه جود فحز و30 وقد 





2-2 إوج-رج|- 


ج)اثبات أنه من أجل كل عدد طبيعي 71 :ألا ح ىر ار 





اذن 0/5 حو و وبي ل اننا .ب 2 
اك وس د ندر ذال لساحم ب معدا دمج 


اي نبرهن أن ,, لح بر ألا 


لدينا ,, 14 ح ع , 11 اذن (, 14) 3ح (,, , 11) 7 ينتج ,., 1/1 - 


7+1 7-6 


11-7 


- |»| فان '7 دوران زاويته هي 6 حيث 


أي مركزه هو 117 


2 


4م 


213 - كل 24 2 -|1+1:/3-|- |رج- بج|- ار 1 
[, 1/1 ومنه , 4ل 14ح , ل 4[ - ر 11 1/1 


1 


اذن الخاصية صحيحة من اجل 1+ 7 اذن حسب مبدا البرهان بالتراجع الخاصية 


صحيحة أي من اجل كل 7 من 11 : , 4ل - ى, 1// 


د) حساب من أجل كل عدد طبيعي 7 طول القطعة المستقيمة | ,,, 11,1] 
لدينا : 2 ح , 4ال, ا - , ار 1 - ر 1[ 1/1 

لنيبن بالتراجع ان 2- ,,,114/, 1/1 

من اجل 0 ع , » لدينا 2 -,11 3/4 ومنه الخاصية صحيحة 

نفرض ان الخاصية صحيحة من اجل 7 ونبرهن صحتها من اجل 1+ 77 


أي نبرهن ان 2 ح ور الي 1/1 
لدينا 2 - ب أل أل اذن زمه و 11 | -] د ألا 31]) 1 وبما ان 
1 دوران فهو تقايس اذن 2 5 ب أل أ[ - يد, أل أار ع 


الخاصية صحيحة من اجل 1+ 7 ١‏ ذن حسب مبدا البرهان بالتراجع 
الخاصة صحيحة أي من اجل كل 7 من 1 : 2ح ىر كال كار 


م معرفة على | 0+0[ - 7 ب: 


يس -ح (ع«) عر 


عدي 

1( | مما (ا- علاع)2 |-- (ع) م 

1)حساب (1) بم ثم استنتج إشارة (©:) 8 

0-(1)ع ٠‏ ولدينا من اجل 1 > د > 0 فان 0 > 102[ و 

0 >1- عدي مد اذن 0>| عمد زه عدى) | ومنه 0 < ( *) 8 
من اجل 1 < 2 فان () < دما و 1<0- جلن. ع اذن 

0<[ مها (1- عل ») | ومنه ينتج ان 0 > ( ) 8 

2)حساب نهايتي الدالة / عند ممد وعند 0 


0 
6ه - َ +1 + > بر- | مسنا -| كاج 0 سنا -( رسال 
0 ا ار غدل 


بماان (1+0()2+ 2- - (2) / مع ا دنا - () 0 دنا 


" 0علدج 00+ 
0 ج نر ج 1 


فان المستقيم ذو المعادلة 1+ 6ر- - : مقارب مائل ل( ,"©) عند مد 
ع[ ب د تح | مدنا -(١ع)‏ كر صننا 
56 مجختير 0مجيختير 


ادن 0 ع مر هي معادلة مستقيم مقارب ل( ,0©) موازي لمحور التراتيب 
3)حساب ()' /: اال 5 ولدينا: 


1 
0 ح- (عن)" 
00000 0 
عدلء عده2 0 عدألء عده2 
رع« م _ 
عرلء عد2 





ومنه إشارة (:) “رمن نفس إشارة الدالة م 
4) اتجاه تغيرات الدالة / و جدول تغيراتها . 
لدينا على المجال [10,1 :0 < (2) مم ومنه 0 < (2 "/ر اذن الدالة / 
متزايدة تماما على [10,1[ 

وعلى المجال |0+:1] :0 > (2) © ومنه 0 > (2" كر اذن الدالة 6ن 
متناقصة تماما على ]50+ :1] وبالتالي جدول تغيرات /ر هو : 





5)الرسم 


7) 1)تعيين دالة أصلية للدالة ات جرم عر 
ل 


1111 
( 


ي تلات ] -[ عدص علد ] - صر «مر] - مكو | 
| ع4 - عدصا عد/2 | - محر ]2 ]| عدصة عد/2 | - 


الدالة الاصلية المطلوبة هي عر/.4 - دم![ +2 جا عر 
وار ) 5 بحيث 1 > نه >0 


[لج سكليه ]- مكل |-- ددم م[ -(م)؟ 
(0) يهل.4 - نه مآ يه/.2 +4 - 

ومنه 2 يول.8 - به[ يهلل.4 +8 - (ين) 5 

3)حساب نهاية (ن) 5 لما يؤول ن إلى الصفر 

7- (يه/.8- ‏ يهكنتملر 4 + ق)هذا - (يه) كجة! 

التفسير البياني : نهاية (م) 5 هي مساحة الحيز المستوي المحدد بكل من 

(©)و المستقيم (4) والمستقيمين ذو المعادلتين : 0 - دو 1ح م 


7 شاد 


0606 / 5 جر لا 
م 
11 


1)برهان أنه من أجل كل من المجال [1:2] لدينا ٠‏ 1> ختلك > 0 
1 


امن احل. ومن لمجا ذات > (10)2> دص > 1(....0) 
فان 2/2 نري 14 ا ارت > >0 020 


من (1) و (2) نم جد رن قاين 


سل 





2)برهان بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي 7 لدينا 21 1], 

نسمي (27)7 الخاصية "|1:2]ع 1" 

-لدينا من اجل 0 - 7 [1:2]© ,2 ومنه (2)0 صحيحة 

- نفرض ان (72) / صحيحة ونبرهن صحة (2)7+1اي نبرهن ان [1:2إع جرلا 
لدينا : [1:2] ع اي 2 > ,1 > 1اذن حسب السؤال السابق صل _ 


> 000 


لك > راي ان 2 > . ,> 1 معناه ان (1+ ,)م صحيحة 





ومنهة 2 > 1 » _ 
01 


3)تعيين اتجاه تغير المتتالية ( ,,1) . 


4 


تحت محور الفواصل ) فان 0 > ,/1- ,,,/1 ومنه المتتالية ( ,/1) 
4)برهان أن المتتالية ( ,/:) متقاربة 

لدينا من اجل كل 7 من 11 : 2 > ,1 >1 اي ان ( ,/:) محدودة من 
الاسفل 

وبما انها متناقصة فانها متقاربة ولتكن / نهايتها 

5) حساب نهاية (,,1) 

لدينا / ح ,, ,# مف[ ح ,2 حطنق[ اذن بادخال النهاية على العلاقة 


مم+دج رم م+ج رم 


التراجعية نجد 1 4لا -/ معناه 6-0 +1+ م معناه > (1) ل 
1 


ل 


ونلاحظ ان المعادلة 0-(+) م تقبل حلا وحيدا هو] (بيانيا )ينتج ان 7-1 





1) حل في © المعادلة :8 -3ج2 
المعادلة 8 - أج تكافئ 0 - 3-23 ج تكافئ 
0 -(4+ ج2+2ج)20- ج) 
معناه 0 -2- جح أو4-0-+ ج22 +2ج معناه 2 - ج او 
0 -4+ 22+27 بين 20/3(2 1) -12-- 4-16 - م 


56 


ومنه المعادلة تقبل حلين هما 1/3 - 20د رج 


0 
5د اده 0 


0 5 
اذن مجموعة الحلول هي : | 1-1/3-:2-1+7/3! - 
0-م 2 ل +1 دم 2 17 -1لحم 
أ) تمثيل النقط 4 . 8 و) في المعلم ( ,/00:7) 

نلاحظ ان النقط 4 ء 8 و ) تننمي الى نفس الدائرة مركزها 0 

ونصف قطرها 2 -ح / 





ب) اثبات أن :3 + 3//. +2 -'7 :وأن العددان '7 و 'ح مترافقان. 
لدينا (6)8' 7 -' 8 ومنه (0- 6) 7-ح ن-' م اي 

+ 4/5 +2 -2-+5-20/ 7 +1-) ب ح'ق 

ولدينا (7)00 - ' ') ومنه (04- )7ع قن اي 


لدينا ,10+( ,/1) كرح ب ,»اومنه وبما ان / سالبة على ]مم+:0[ ((,©) 


(9ب04/3ت نازوب دلازب ف داج اذم تمدام 


لي 
2 





3))أثبت أن اللاحقة ,7 للنقطة 7( تساوي 5 
7/ منتصف [' 78/] اذن 
(0/3+3 3+1[ _ 3+3/+3+2 1ك _ "قحف 
2 


1 


2 2 
ولكن لخد انط خداء الحا ال ور 





ومنه ابي -11 


بينج ثلنكط. سين النقط (), /ارو ن) على استقامة واحدة 
ام 


3)ب) أتبات أن (1+ 7)0 - 0+1 ثم استنتاج طبيعة المثلث ‏ 7/1770 
0 4/1 اند يدن 2 ار س0 نه ديح ا بون 
١‏ 5 2 


لي زر حا 3 ٠‏ عرد سا را لوط[ ' 
-ئظ جل تح مستبم _ لله قٌّح ([1 + )1 
و 2 2 
' 71-720 
ومنه (1+-7+1-7)0, اذن 7 - ل اي /07- 7ل[ و 
0-71 


-(010:1177) ومنه المثلث 1/110 ىق 

ج) اثبات ان 1/20 مربع 

0 مربع يكفي التاكد ان 7177 - 07 لان المثلث قائم ومتساو الساقين 
1 33 - 

ين لل ا 0/3 اتامدة تلحنا ول و - وم 


2 2 
ينتج 71-771 - 0- 7 اي 11// - 2() وبالتالي )11/1 مربع 


ئم ومتساوي الساقين 





1) أ) تعيين الثنائيات (::) حلول المعادلة 02 : 681-53-3 

3 - 82-5 تكافئ [3]5 > 82 تكافئ [27]5 > 5672 ومنه 

[1]5- ااي 1+ 526 - 2 بالتعويض في المعادلة نجد 1+ /8- [ 

اذن الحلول هي الثنائيات (1+ /1:8- /5) مع 7 ح / 

ب) ليكن 77 عدد صحيح بحيث 1+ 87 -7 و 4+ 5 - 71 
ومنه1-50+4+ 80 اذن 807-50-3 ومنه (7:0 ) حل للمعادلة (/1) 
استنتاج أن [9]40 >7 : بماان (7:7) حل للمعادلة (//) فان 

1+ 5/2 - م اذن 1+ (1+ 8)52 ع ,م اي ان 9+ ع/40 ع 7,1 

وهذا يعني ان [940 - 71 

ج) تعيين أصغر عدد صحيح 77 أكبر من 200 

لدينا 200 < 777 معناه 200 < 9 + ع/4)00 معناه 77 1 


ومنه 5ح ع/ معناه |2009 - 9 +4075 -ح 71 
2) ليكن 77 عدد طبيعي 
أ) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي / فان [1]7- :2 


ب) باقي القسمة الإقليدية للعدد 143771 على 7 . 
لدينا [2]7 > 1437 ومنه [277]7 143775 وبما ان 

2016-72 فان [1]7 - 2515 ومنه [1]7 - 1437715 اذن باقي 
القسمة الاقليدية هو 1 

3) نعتبر العدد ار حيث : 
التحقق أن | 1][7--- 105 
لدينا [3]7 > 10 ومنه [27]7 -*10 وكهنا اك 272-117 فان 
[1]7- :10 

- استنتاج كل الأعداد المطلوبة /٠١‏ . 
لدينا[1]7- > *10 ومنه [17]- 5ح 5+ :010 ومنه 
[7]ه- 5ح 7 
ومنه 7# - 4- 5 وبما ان (1,2,3,4,5,7,6,8,9)» 4 3 
(2,3,4,5,6,7,8,9 ,10,1 > 7 ومنه الثنائيات (0,7) المطلوبة هي 
: (7:7(:)8,1(:)9,2) ,(2,9) :(1,8) :(7,0) ينتج الأعداد المطلوبة هي 
(7007:8001:9002 :2009 :17000:1008ع 7,7 


8+ :10»<ان - 27 اي 00057 - 7 





1:1()1:) ك4 ,(1:0:2) 8 , (1:2:0) © و (1:0:3-) جر 

والمجموعة ('1) المعادلة : 0 - 3+( 22- 2+ 7+ )7-2 

أ)اثبات أن النقطد 4 , 8 و ') تقع على استقامة واحدة . 

لدينا (1:1-:0) 48 و (1-:0:1) ©6 أي ان 8م - 40 

أي الشعاعان مرتبطان ومنه النقط على استقامية 

ب) كتابة تمثيل وسيطي للمستقيم (8) المار بالنقط 4, 8 و ') . 

8 شعاع توجيه ل (4) ويشمل 4 ومنه: يرح ,, 3 ا« 
++1- ج 

ج) كتابة معادلة ديكارتية للمستوي ([(7) 

(87 ]على ]ا ععاء شاع نوجي ل فوشناع اطي 2 12) 

ومنه معادلة ( 2 )من الشكل : 0 - 4+ 2+ نر- وبماان (7)ء (1 

فان0 - 3+0 ومنه /3-0- 7+ (ر- : زر(2) 

د)حساب إحداثيات المسقط العمودي '(7 للنقطة (7 على المستقيم (4) 

هي نقطة تقاطع ( ”1) مع (4) اذن بتعويض قيم التمثيل الوسيطي ل 

4) 

في معادلة (2) نجد : 1+4+1-3-0-/ اذن| 3 - ,إومنه 

0 

2) أ) تعيين إحدائيات النقطة ' 7/4 بدلالة 3,2 و 7 

' 14 نظيرة 71 يالنسبة ([1)معناه : منتصف [' 14//4] ينتمي الى 

(2) و (2) ل ” 1111) 

(2) ل (' 1/111) معناه 0 - 8ل ٠١‏ 1/1 معناه 


1-1-0 ررح 0 ررك ين 
ومنه 0 - جا ع + يوا بو -.... (1) 





ل عر 
منتصف ]' 1 | ينتمي الى لوال اك كار 
بوسافدقى ببيافه 


لدينا [1]7 > '2ومنه من اجل كل عدد طبيعي ‏ فان |7] *1- *2اي 25-117 


من المعادلة الاولى نجد | عر- 2 - ' | وبجمع المعادلتين الاخيرتين والضرب 
في العدد 2 نجد 4 -' ج + ج +' ب + :رز وبجمع هذه المعادلة مع المعادلة (1) 
نجد 4 -' 22+ 20 ينتج [-2 >" ج] بتعويض القيمة الاخيرة في المعادلة 
(1) نجد 


استنات ج أن النقطة ' 1( تنتمي أيضا إلى مجموعة النقط ('1) 
- م4 -22 +4 - 3 +(' 2" بو حا ج لا روجا )5-1 
3د( ورودح توق د ج2-د4 د روت + جل + يرح )2 

ديد (32- 2+ رو + ع +7+2-2)0- 

(1ع /1/) 

ومنه (15)ح ' 71/1 

ب) برهان أنه اذا كان (17) > 14 فان ' 42/4 ل 47/1 

لتكن 1) © (2:7:7) 74 » لدينا 

(1- ج)1- ج) +13 -' )1 - )+ زا )(ا- ) -' لزل ١‏ 411 

(1()1-2- )+( ج-)(1- مر)+ر-1(0- نن) - 

1- جرب - بو + ج+1- جنو- ج + :و +2-1- 2 - 

لا ( ن(])ء 14) 0-(3+ ج«نز- ج + بر + 2ع)22-2)-- 
اذن 5-0 14خ ٠:‏ 4714 ومنه' 4/1/4 ل 47/1 


ج)اثبات أن كل نقطة من المستقيم ( 4/) تنتمي إلى المجموعة ('1) 
. (471) 
من 


0 -(32- ج + رو + )2 22 +3 - 


عه ( 047:17 237 نقطة 
17- 2) +1 دن 
) 1ع :, :17 - نر) +1د م 
17- )+1 نر 


نعتبر التمثيل الوسيطي للمستقيم ( 


هل (1)ءع 77 ؟ 

5006 -3+( نن- 11+ بط )2 - در 
مد ةعهد 0>((ج1- ج+ بر+ ج)23+2-2غ2- 
ومنه من اجل كل 27 من ( 4//4) فان تنتمي الى المجموعة ('1) 
د)برهان أن (2) - (*1)م زط) مع (0) دائرة مركزها '(1 
لتكن ( 2: [:<) 14 نقطة من ('00)1 ( 2) معناه 3-0+(2-7+ 7+ 1-25 

3-0- جوت 
ومنه 3+ 3ح ج27 بالتعويض في معادلة ('1) نجد 
0 -3+(3+ )2 + 23-27 + :21 - 
عل 20 تت 0 عد رو ع2 عوجر اعرف )ور سد ور 
لذن 3-0-+-3(2- ع) + ج22 -2(2-4 + بو) +1-1(2-1) 
9-2-0 2-62 ج + 22-27 + نو) + 1(2-) 
0 -4(2-16+7- ج) +2(2 + نو) + 1(2- ) 
2 - 4(2- ج) + 2(2 + «() + 1(2- 3) اذن 14 نقطة من سطح كرة 
( 5) مركزها (2:4-:4201 ونصف قطرها 3- 7 
اذن 174 نقطة من (9(2600)2) ولدينا و ل ررم :2) 4 اذن 
اد ا ا وي در 0 


3 9-2 - 0:)29(2)) 2-7 مر 


د 
7 ار ار 
2 000 


3 ١ 

لدينا (17) »' 0/ (واضح) و 3 

ومنه ()-(2[0)1) مع (ع) دائرة مركزها '(7/ ونصف قطرها 3/2 - 
2 




















1)أ- التحقق من أن - 1--1- لكل د من 8[ : 
1+ *م 1+ >*3ه 
1 نى 00 1 
لدينا لكل 7 من . 2 ٠‏ (1+ -) *ىمى 1+ 2 
يم 
1+ *م6 


ب- استنتاج أن الدالة / فردية 
لكل 6 من 18 لدينا +- من 18 أي ( 18 متناظرة بالنسبة إلى 0) 
من أجل كل دمن + لدينا: 
0 
1+ > م 





-(س) 1-2 رمم 











حساب النهايتين : (<) / 22نآ و(2) /ر ناآ 


مه - (<) رصنا ىو لا كا 


2 
2 أ)تبيان انه من اجل كل عدد حقيقي 2 فان : تيع ددم 1 
61م 


الدالة / معرفة وقابلة للاشتقاق على */ ودالتها المشتقة هي : 


2 
ا 43+ اه م و ا 
١ -_ -_ 3 6‏ 
اه 26 ا 4 


1 0 َ د م ا ا 0 
الا الا 

2) ب) استنتاج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها : 

من أجل كل عدد حقيقي “دلدينا : 0 > ( 6)' 6 وعليه الدالة /ر 
متناقصة تماماعلى 8[ 

جدول تغيراتها: 


+5م4-]ب +م2+ 


إ ىم 











2) ج) استنتاج انه من اجل كل رامن 2[ فان : ات - 
2 5471م 
نلاحظ من جدول تغيرات الدالة / انه من اجل كل عدد حقيقي + من +[ 


دنا وك وان اد ل كسب و لوطه ب بهن 
1+ *م 1+ *م 











2 2 


1 1 0 1 
3- حساب اع1جدم 7 10 وتفسر النتيجه هندسيا : 





2 








(6اء ' م 
يكفي ان نتاكد ان ا ا 0 0 


3 ب ) استنتاج ان المنحنى 6 
مك يطلب تعيين معادلته : 


2 1 1 
- 2 - - ]|10[ - || ع--[1- |-(غ 1110 
21م 2 صر / 82 ا ) اسار 
2-0 2 -2 رار - 
1+ > م مج بر 


1-22-- رد مقارب مائل بجوار 0م-. 





| ملعب 
2 





4) الرسم 


1 
2ح -1- 


١ ١ 0 [ ئ ئ‎ 


1 
0 1 د غ8 


67م 1 

1+ م6 1[1ب+تم 
0 ل 
“1+6 (71 >م)تم 1+ب تم 


6 حساب بال 27772 مساحة الحيز المستوي (4) 4 








5) أ) تبيان انه من اجل كل عدد حقيقي :ر يكون : 




















لدينا : 
و 1 
000000 
7 0 
ا “له - إلا “)م1 |2 - 35 | 2 
لكن 4712 - 2٠2‏ - 110 ومنه رك سه () 4 


حساب (2) 4 لما 1 يؤول الى 0م+د : 


0 
درن دورة ]11+ تسو 
7 


10- تار حا رك ) لم ار 


7 ) 1) اثبات بالتراجع انه من اجل كل ,7 من 11 : 0 < ,)! 
نسمي 7 الخاصية :0 < ,2 , ,/ صحيحة لان 0 < 1 ح نا 


نفرض ان 2 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي كيفي أي : 0 < ,,/! 
م صحيحة أي نبرهن أن : () <> 








ونبرهن أن 1+" 0 
لدينا 0 < ,أي 1< “وأي 2 <1+ “م أي 1 > 1 أي 
2 1[سل+عكم 
2 2 


1م 1+مىم 


0 0 1 
2))التحقق من ان : .7- > .7 لكل ,7 من 11 . 
لدينا مما سبق السؤال 2)ج انه من اجل كل عدد حقيقي عد من ”| فان : 
1 2 1 2 
>< -1إذن: - > 
2 5471م 1+ عمسم 
ب) استنتاج ان المتتالية (/:) متناقصة : 


7,41 -> 








:5 1 <> 
- 1 ومنه ج270 00 لا 


1 ١ 
!ا‎  , > -1/ . . 7 لدينا من أجل كل عدد طبيعي‎ 


7 ا 
7 


1 1 1 . 
اي رر- > رد ىر ومنهة ىن -- > ور نز ولدينا : 0 < در 
00-7 1 2 1 7+1 71 2 71 7+1 


1 
اذن 60> 0 وعليه 0 > ,,اا- إن ,اا 


11 1 
3) تبيان ان : 6 > .م, نستعمل البرهان بالتراجع 


2 


11 
نفرض ان 7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي كيفي أي 16 ا 


71+1 
ونبرهن أن 1+" ار 


0000 1] 
لدينا مما سبق2)) : ,14 ك ,,,): لكل # من 1 وفرضية التراجع 


17 117 | 1 
2 > رلا : 2 اكرام كاري ادن 7 إن نا 


حساب : ,]1 11111 


ممدج نر 


بما انه من اجل كل ,7 من !1 لدينا : 0 < ,7 و 


> 1100 6 - 0 
11 1-00 2 


- )0( 0 ]1111 1 


11 1-00 


1 11لا 


ممدج ىر 


6 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية المسيلة 


امتحان البكالوريا التجريبية ماي ©2042 


أ > َه الم ى 6 المدة: 4سا و300د 





المستوى: 3تق ريا 





أخدر موطيوعا و اهذا وأحنا عنه كاي" 
الموضوع الأول 
التمرين الأول:(3ن) نعتبر المعادلة التفاضلية (3...)1 -:21+: على مجال | من8. 
© بين أنه إذا كان +٠7:‏ حلين ل(1) فإن- 6 حل للمعادلة 0 - 0+2 . 


مم 6.15 #جمعر2- 
© تحقق من أن “** 


© اعتمادا على ما سبق» حل (1) على المجال |. (إرشاد: يمكن فرض وجود حلع.ء ثم البحث عن عبارته). 

التمرين الثاني: (ك5ن) لتكن المعادلة (0....)1 - 5+ ج42 - 5ج بالمجهول ج » في مجموعة الأعداد المركبة 0 . ونرمز ب ,ج» رج لحليهاء حيث 
بج جزؤه التخيلي سالب. 

© حل المعادلة(1). 


ل ار حل ل(1)» حيث 1 ثابت حقيقي. 


2010 
© أكتب على أبسط شكل ممكن العددين لتاليين: | 2019( رج * 2538 8 [ْ 
22 
* نعتبر الان النقطتين 4,» 8 صورتي العددين [- ٠2‏ 2+7 على التوالي» و 5 التشابه المستوي المباشر المعرف بالعبارة المركبة: 
7+ "تج : 5 » حيث 7 عدد مركب معطى؛ و1-- 27. 
© جد م حتى يحول 5 النقطة 4 إلى . 
© عين عندئذ عناصر 5 . 


التعرين القاللك» (لان) صرف الدالة/ ب 


والمتجانس (7 ,0,3). (يرمزء إلى أساس اللوغاريتم النيبيري) 
الجزء الأول: 


- («)ثمء وليكن (©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد 





2 
ان 
6 


2 


2 


ل 
2 ا 
© أدرس تغيرات . (إرشاد: في حساب النهايات لاحظ أن _5- - | لج |4) 


2 


02 


© أدرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل(0)) . 

© جد عبارة الدالة المشتقة الثانية وادرس إشارتها. بم تفسر ذلك بيانيا؟ 
© أنشئ المستقيمات المقاربة و (0) . 

الجزء الثاني: 

© بين أنه من أجل كل عر من8 يكون: 1+ “.22 ح (2) كر. 

© باستخدام قاعدة المكاملة بالتجزئة» جد دالة أصلية للدالة /ر. 


7 
© اشتق ده 11152142 


- جار » ثم احسب , 4 مساحة الحيز المستوي المحدد ب(0))» والمستقيمات المعرفة بالمعادلات: 1 - بر» 
6 


2 -برء بن حبرء حيث ن عدد حقيقي معطى أكبر تماما من2. 
© أحسب 34 ذا . ما هو التفسير الهندسي لهذه النهاية؟ 
الجزء الثالث: 1 

لتكن الدالة1 + أ7175ج,2,ر جمءر: م 

© أدرس شفعية م . 

© بين أن “ر و م متساويتان على المجال |0 +,0] . 

© أنشئ (,0). 


التمرين الرابع: (4ن) نعتبر المعادلة (0...)1 - 5 + :3-4 ٠‏ حيث برء « مجهولان طبيعيان. 
© عين تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 باقي قسمة ”77 على5. 
© بين أنه مهما كان :7 من 77 فإن: (2010+1 + 72017) يقبل القسمتصعلك/3. 
© من أجل2 ح برء استنتج حلا خاصا ل(1)؛ ثم جد جميع حلولها[« ,:) في 277 . 
© إذا كان(:ر,:) حلا ل(1)» ما هو باقي قسمة7”7 على5؟ 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (4ن) ؛: متتالية حسابية تحقق الجملة 0 : ١,‏ 0 1 
© جد كلا من ,/ا» ,)1 بلا. 
© أكتب بدلالة 7 العدد 5 المعرف ب: ,)1 ...+ ,+ ,0 - ر3ى. 


1ت _ 


3 1 
© ما هو باقي قسمة العدد السابق 77 على5؟ 
© أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 » يحقق العدد السابق 77 ما يلي: [0|5 - ب 111 رون 
التمرين الثاني: (4ن) الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (/,/ ,0,7)» ونعتبر النقط (4)3,0,1 » (8)0,1,3 » (1,1,0)© . 
© بين أن النقط المذكورة ليست على استقامة واحدة. 
© أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/4) . 
© ما هي (.1) مجموعة النقط 7 من الفضاء التي تحقق 2 - 4/1.48 ؟ 
© أحسب المسافة بين النقطة 4 » والمجموعة (,7) . 


0 7 .2 0 3 .0.0 1 3 *2 
التمرين الثالث: (8ن) نعرف الدالة مر ب: ج-1++ - ()/ » وليكن (0)) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد 
ال 


© أحسب العدد الطبيعي +7 الذي يحقق: 2/-24 -24 - 5. 


والمتجانس (7 ,0,1). (يرمز 10 إلى اللوغاريتم النيبيري) 

الجزء الأول: 

© أدرس تغيرات / . 

© أدرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل(0) . 

© بين أن المعادلة 0 - ()ثم تقبل حلا وحيد 5 في 9ر» يحقق 0.5- > 7 > 0.75 -. 
© أنشئ (©). 

الجزء الثاني: 

© بين أنه من أجل كل 0  <‏ يكون: :م21 -غئز ع (22) ر. 

© باستخدام قاعدة المكاملة بالتجزئة» جد دالة أصلية مم للدالة م على المجال |مه+,(] . 


© اشتق الدالة عر م21 ع2 د 2 جر 2 ثم احسب 7 مساحة الحيز المستوى المحدد ب (2))0 والمستقيمات المعرفة بالمعادلات: 
2 0 ب 


2 -,رء م ح,رء مع العلم أن م عدد حقيقي يحقق 2 > » > 0 . 
© أحسب ,1153/4 . ماذا تمثل هذه النهاية هندسيا؟ 
)جم 


الجزء الثالث: 
. 1 

لتكن الدالة 10 + |:| ج( 2 : 77/. 
ل 


© بين أنه على المجال |مه+,0| يكون: )!7 - (2) / . 

© هل 7 زوجية؟ 

© انشئ (,0)). 

التمرين الرابع: (4ن) كيس به 6 كريات مرقمة كما يلي:1» 1» 1» 22 22 3. 

© نسحب بصفة عشوائية كريتين دفعة واحدة» ونسجل الرقمين الظاهرين. 
أكتب المجموعة الكلية (6» واحسب احتمال أن يظهر الرقم1 فقط. 

©نكرر التجربة السابقة» ونعتبر المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة جداء الرقمين الظاهرين. 

أكتب بالقائمة الحادثة: (2 - 1 ثم عرف في جدول قانون احتمال 2 . 


© أحسب الأمل الرياضياتي (2)7 » التباين (77)2 والانحراف المعياري (/0)1 للمتغير ]1 . 





ص 2/2 
التصحيح والتنقيط 
الموضوع الأول 
التمرين الأول: (3ن) (3...)1- بر2بام. 
© إثبات أنه إذا كان 7:4 حلين ل(1) فإن+ - # حل للمعادلة 0 - :2+ : 
نفرض »+ حلين ل(1)» نجد: 3ح ()/2 + ()'2 و 3 ح ()/2 + (2) '7» ومنه: 0ح (()1- ()#)2 + (()'14-(1)'/) ٠‏ وهذا معناه 
+-ع حل للمعادلة 0 - :21+( . 


ا ُ دع 2 - 3 3 
© التحقق من أن 224 لل يس 2 حل ل(1): 011 نا نجد: “0-6 و 5 20- - () "7 فيكون: 


3- تم | 4م ح (عر) 26 + ()'/ . نعم / حل ل(1). 
© حل المعادلة: |01 ن| (1) على المجال |: ليكن بم حلا لها مختلفا عن “ر. نجد حسب ما سبق 0 - (20) م - 20) 27 + (8')30 - (0)"/) 


)"م - 1/0 0 
---- 22-2 لك 2( ادا ا | نكتت" 
)ع - م)/ لم0 


0 , 1 3 
م.م - ور)ء دور أورع م أي “ملم أم) 0 ممم 


2 3 ه: َ 1 . 
9 6 + - (ن)ي؛ ح 4). لاحظ أن / حالة خاصة من هذا. 


التمرين الثاني: (كن) (0....)1 -5+ج2-42ج2 


ومنه: « أي 22+1- - )ع - (د) رامل رع 1. إذا: او أو اتاج ح |(مر)ع - (26) /ر 





24 ل 2 - م.م - وهر ) كر ح (مر)م » أي: 


در بت 





© كتابة العددين | 717( يج > رج) |عللة : . على أبسط شكل ممكن: 








21 

















4 





. / )3(-<- 


6 


ح وج | 
2 2520220100 
0 - 20103185 - 
2010 

4 

22 
© نعتبر (1-,4)2 » (8)2,1 و مج اج : 5. 
المركز: هو النقطة/الا صورة حل المعادلة 1-7 + ج.: - ج . أي صورة 1-7 ج:- ج » أي 1-7 -(-]1)ج» أي1 - ج . أي المركزا(17/)1,0. 
الجزء الأول: 


© حل المعادلة(1): المميز:]| 01 ن| 21(2) - 4 -16-20- 2-40 - لق » ومنه ل (1) حلان في ) هما: 
2010 
3 
8 
إنن: (0 >[ (22* >)أققة| 
إيجاد م حتى يحول ؟, النقطة 4 إلى 8 : |01 ن| يتحقق 5+ ,ج. - رج أي: +(2+1-1)2-1 أي:][-1- م 
لنسبة: هي |:| أي:1][ 0.5 ن] الزاوية: هي (20مة أي مما 563 
© دراسة تغيرات / : 


2 6+2 - _ 
[+2)»(- 2)]عمه 2010 - زع 2) »7 - 2)عنة »2010 - (يج »ا ج)ععة 2010 - | "71 (رج »ا ج)أوتة 
57 2010 كله ِ 2010 2 ِ 2010 
5/. 2+3 
© تعيين عناصر 5 : يكون 1-7-+ ج., -اج : 9 . 
التمرين الثالث:(هن) 14 3 
مجموعة التعريف:]| 0.25 ن| ]مم +,»ه -[ - ,2 . 







6" 
د 5 


5 ن|ء 11+ 42 4 سنا - رج + بم سنا - زكر سنا 0.5 ن 


ممدجمر ممدجعر ممدجسمر 
7 





0 
1 1 2 _ 1 
اتجاه التغير: م تقبل الاشتقاق على 8 حييث: “102606 6067 قربي مر نجد: 22 52د حرو قي أب ل ةج رين ار 
1 م0 


ومنه جدول التغيرات: 
© دراسة الفروع اللانهائية:| 0.25 ن+ 0.25 ن 
مما سبق المستقيم 1 - بر :(م) مقارب ل(0) بجوار 0+ . 
1 2 
ل 
ل ل" 


2 


1 6 غ16 1 





- رك + >) برذا - شاك يون , إذا درم) فرع 


1م ممسج تر 
قطع مكافئ في اتجاه محور يي 
© إشارة المشتقة الثانية:| 0.5 نا 
/ تقبل الاشتقاق مرتين على 9 حيث: 
"موقي “يوت د تور ونويوت ) 


1 - (بر)"راء نجد: 
"6 
اكد 500 7س سا عدت 2 


وإشارة"م في الجدول التالي: 

وتفسير ذلك أن ل(0©) نقطتا انعطاف فاصلتاهما 2/,+2» .2-١/2‏ 
©الإنشاء: (أنظر الشكل)| 0.75 نا 

الجزء الثانى: 

© تبيين أنه من أجل كل منج يكون: 1+ “م.22 ح ()/ : 


2 1 


- ()/رء ومنه: > + ب - (مر)/ أي: 
6 0 


ور 03 


© إبجاد ٠‏ دالة 0 للدالة “ر :1 ن]| لتكن م دالة أصلية لهاء نجد: 





لدينا: تعر 





045)/ ]| د ضعي حيث 4 ثابت حقيقي. ومنه: و1(4 + 5.67:) | - )م » 


ومنه. (0....ه | + مهت 26و | - وج)ع . لنحسب | بالمكاملة 





' “)1 (! 25-(5)',/ ا . 
بالتجزئة: نضع هيم_رى)م أو -م_-روى)م 1 فيكون: (05.....)2* 56 [2+ه د - ع4(" 20-6 | - إ[(5).(ى)م] - ول" 6.:: | . 


١ 1 َ‏ 00 ى-(5)/ ا 1-(7')5/ ا ا 2 
لنحسب الان وك * 56 | بالمكاملة بالتجزئة: فنضع -م-(ى)م/ ]و -م--()م ]| ويكون: 6*5 -]|- 1 56 أ - كك 6ى | ؛ ومنه: 


01 


“ويب وو رهد 1 م © من دود 45 * 5.6 | . من هذه النتيجة ومن(1) و(2) نجد 


وب +ع م21 دن عر + “7متهر- 8 ح ع -ير + ول * 56 |2 + 7م - 6 - (ر)م » بالحساب نجد: 


م + + *-2(6 +22 + 22)- - ()م حيث 4 ثابت حقيقي. يمكن جعل: |عر+ “ 2(6 +22 + 27)- - (ز)ع . 


55 وو س5 2ش + 2 0 028+2 ,”0 0 5 ل / 
© اشتفاق الدالئة جإرعر وحساب ما : 11 ن) نضع ّ_ّّّ_ٌّّّّّ (2«)/مء نجد أن 7/ تقبل الاشتقاق على ع« حيث: 
ْم 


26 - (ر) '#ر» ومنه نستنتج أن الدالة ص جرءر دالة أصلية للدالة / .(فائدة: لاحظ أن هذه الدالة الأخيرة هي نفسها الدالة م 


0 


). إذا: ند عر + * 2(6 +2 + -ا - 4( - () /) | - نآلل أي:! “ 2(6 + ه20 + *نن) - 5 106- ,14 (مقدرة بوحدة المساحات). 
2 
© حساب ,11 نا : 5 نا نجد: - 1 متا ١‏ وهذه النهاية تمثل مساحة الحيزغير المحدود المظلل باللون الأزرق في الشكل. 


الجزء الثالث: 1+ "2.1 - (1) ع . 


© دراسة شفعية م : 


بم معرفة على 2 » ونجد من أجل كل تر من 1: ()ج -1+ 7م. تير -1+ 5.17( -) - - -)ىء إذ| م زوجية.]| 0.5 نا 


© تبيبن أن ثم و م متساويتان على المجال |م»+,10: من الواضح أنه إذا كانعر موجبا يكون: ()لر - ()م » إذا: 
و4 متساويتان على المجل 1 ,0] 
© إنشاء ( ©): مما سبق يمكن إنشاء (,6) دون دراسة الدالة بم. (أنظر الشكل).| 0.5 نا 
التمرين الرابع: (4ن) (0...)1 -5-+ بر32-4. 
© تعيين تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 باقي قسمة ”7 على5: بالتجريب نجد: [1]5 - ”7, [2]5 - !27 [4|5 - 277 |5أ3 - 473 [1]5- *27: 
ومنه الخلاصة التالية: *إذا كان ع4 ح مم فإن باقي قسمة ”/ على 5 هو ]اء *إذا كان 1 + ع4 ح مم فإن باقي قسمة ”7/7 على 5 هو 22 
*إذا كان 2 + 4# - , فإن باقي قسمة "7 على5 هو4اء *إذا كان3+ 46 - م فإن باقي قسمة ”7 على5 هو 3. |1 
ن) حيث #/ عدد طبيعي كيفي في كل حالة من الحالات الأربعة. 
© تبيين أنه مهما كان 7 من 77 فإن: (20107+1 +77”7) يقبل القسمة على5: 
واضح أن: 5 402 - 2010 ومن جهة أخرى: 2 +5024 - 2010 فيكون: |[ 0/5 > 2010 و[ 5إ4 - 7502412 - 72017. فبالجمع نحصل 
على: [4+0+1(]5) -[2010+1 + 7209) أي: [5]5 -(7209+2010+1) أي: [0]5 -[2010+1 + "721). ومنه: 
010+ ”77 يقبل القسمة على5| 
© حل المعادلة(1) في “77 : من أجل 2 -:ر نجد 0 - 42+15 -32 أي1 - عرء إذا: (1,2) هو الحل الخاص المطلوب. ويكون: 


0-ك+ر4-مر3 
ره 00 ومنه: 0-(2-)4-(3)2-1 أي: (2-)4 - (3)2-1 . فيكون (2 -3/4)3» وبما أن 3 أولي مع4» وحسب مبرهنة 


غوص فإن (2 -3/)0 أي: 3/6 -7-2 حيث 77 ح #» أي: 2 + 36 - بر حيث 77 ج 2 . وبالتعويض في (1) نجد بعد بعض الحساب أن: 


1 +42 - + . أي أن حلول (1) في77/7 هي الثنائيات:(2 + 1,3/6+/4) حيث 7 ج 1/8 نا 


© إيجاد باقي قسمة”777 على 5 إذا كان (:ر,+) حلا ل(1): إذا يكون 1+ 44 - :ر حيث 28 ح 2/. فيكون: 


0 77 5 7 - 6 2 270 ومنه فإن : 0 5 على 8 هو ]| 1 نا 


المووضوع الثاني 





ل (/). .1-ح نل ررةقة 
التمرين الأول:(4 0 ' 
ال 0 ( 


© إيجاد كل من من ,11 » رلا» جلا : بما أن حسابية فإن _« + ,, - 21 » وحسب (أ) نجد 1- ح ص3 - ,21 أي 1 - ,ينا وبذلك تصبح الجملة 


2 ح بن ل ,لا 2 ح جر + ,اا 
كما اا لاا | 72 -1 د رز | 0/2 + 1ح مل1 * 
لس 


ا : 1 1 ش 
© كتابه بدلالةه م العدد 5 المعرف ب: 1+ ...+ ,+ ,2 ح ,ل : ل ل ع ا .ىء حيث م هو الاساس. 


إذن' (1(1/2-:) + 2-20/2) 2 - .ك5» وأخيرا: 





71110771-1( 


© حساب العدد الطبيعي 7,7 الذي يحقق: 24-241/2 - 0 


أي: 24/2 -24 - (2/.- )سس أي: -.١/2( - 24)1-١/2(‏ )بو أي:24 د )| 
© باقي قسمة العدد :7 على5: الباقي هو4.| 0.25 نا 
© إثبات أنه من أجل كل عدد طبيعي م يتحقق: |05 - ”235 + 7727 : بالتجريب نجد: 
[5]ا 2 "23 [كإة - '3» [5إه 2 *3» [2]5 - :23 [1]5 - 34 ومنه: [1]5 - ”34 و [][ - ”*3: وعليد[3]5 - '***43. ومن جهة أخرى: 
[كلك - م فيكون: |[1]5- >« . ونجد: [23]5 + 1(2"7-) - 233:1 + "بر أي: [6|5 +1 ح :”2438 + 1201 . فيكون: 
التمرين الثاني: (4ن) 4)3,0,1 ١ 8)0,1,3( ١‏ (1,1,0)© . 
3- 5 
© تبيين أن النقط المذكورة ليست على استقامة واحدة: نجد| 1 |48 » | 1 |46 . ونلاحظ أن مركباتهما ليست متناسبة فيما بينها مثنى 
2 1- 
مثنى» مما يعني أن الشعاعين غير متوازيين» ومنه | النقط ليست على استقامة واحدة 


71110711-1( 


2 


- + 2/.- )»و 





- ,ى: إذا يكون: 2/-24-24 - 





| 0.5 ن 


3 0 1 
© وقوع النقط 24:0 8ء © في نفس المستوي: لدينا: | 0 /04» | 1 |08» | 1 أ00» وحتى تقع ٠0‏ م» 8» ©) في نفس المستوي 
1 3 0 
ينبغي أن يوجد عددان حقيقيان ب0م» 8 حيث: 8001 + 08 ن -04 أو: 806 +004 - 08» أو: 8078 +04 - 00 ومعنى ذلك 
 )0-32+86 )] 3-‏ (300-] 
أن إحدى الجمل التالية على الأقل» تقبل على الأقل حلا في 77: |6 + ٠2410 - ٠‏ 1-6 6/ -1 1 ء ولكن كل من هذه الجمل 
1-0 0 -3 06- 0-0 
لا تقبل أي حل في 27 » وبالتالي | النقط0» 4رء 8رء © ليست من نفس المستويأ.]| 1 نا 


© إعطاء تمثيل وسيطي للمستقيم (48) : لتكن [(ج ,نز ,)27 نقطة من (48) فمعنى ذلك أن: 48 ///لى » أي: |1اء ١6‏ هف - الخ ا 
!1 ن 











© (2) مجموعة النقط 7 من الفضاء التي تحقق 2 - 4/7.48 : نعتبر (ج ,/ز ,)77 » فنجد: 


2 - 4148م تكافئ 2 -2-1(.2)+1.:ر + (3-).(3-:)؛ ومنه: |0 - 22-5 - «ز -3 : (7)| إذا |(.7) هي المستوي المعرف بهذه 
المعادلة| 0.75 نا 


© حساب المسافة بين النقطة 4 . والمجموعة (7): هذه المسافة هي العدد: 


ا له 0 ة' 
هذه المسافة م (مقدرة بوحدة الأطوال).| 0.75 نا 


التمرين الثثلث: (قن) ب ها + -  )3(‏ . 
الجزء الأول: 
© دراسة تغيرات /ر: مجموعة التعريف: ]0+,0/ لا ]6,0 -[ - ,2 .| 0.25 نا 


5- يج2 - ينا - ندة3ا أى 33-0-2115 ' 


ي شي. 
“ع + “م + كن /ء )بهن * (1 )سه ”3ه 


النهايات: م- - (:) / 1 سنال 2 










معد كار -1)* 110 ح ( م1 2 )1 صر - (2<) نر 110آ 


ممدجمر مملجعمر 


2 


6 معد 07 ما + : )من1! <- («) )1111 


ْ لل ل 0 
+ ع رج م1[ + :)مصلا - («) ر سنا 0.5 نا د 1 
ل كوه مجر 


اتجاه التغير: م تقبل 0 دك حي : | 0 0 


2 0 +| مه + 


8 9 
/ 
9 
| 
8 9 
ل١‎ 
5 
5 
1 











و 
1 نا 

لم[ 2 ظ 0 

© دراسة الفروع اللانهائية: مما سبق محور التراتيب مقارب ل(0)) . 

1 
يي ل كر ا )رذآ “)ما دما 0 

ونجد: لك ل كا 01 اك شك ومنه: (2-2-2 + ]) رونا < رمخت - ]) يررزا - رك - 1) ون د 11 
3 ال 26 ل ل 56 0--<-20 0562 ممسجسمر 0 مجر 





ونجد: مم - زج ها) سنا - زد -30) 7) صلا . وبطريقة مشابهة نجد: |1 - 0 خخ ورونن1] زو 

0- - (د - (ند) تر ) نذا |. وعليه فإن (0) يقبل قرعي قطع مكافئ في اتجاء المستقيم ‏ - ( : (,1) ا و0 او 
© تبيين أن المعادلة 0 - ()ىم تقبل حلا وحيد م في #ر» يحقق 0.5- > ( > 0.75 -: 

من جدول التغيرات (وبملاحظة أن:2-104<0 ) نجد أن المعادلة 0 - ()لم تقبل حلا وحيدا في # » هذا من جهة» ومن جهة أخرى على 
المحال ا لس -)مء 0< (0.5-)/ 0-7 سس سير للمعادلة 0 - (2) ر 
يحقق 0.5- > ط > 0.75- 
© الإنشاء:]| 0.75 نا 


الجزء الثاني: 
© تبيين أنه من أجل كل 0  <‏ يكون: +« م21 -: - ()/ : 


واضح أن: “2 م1- ح ()/ » وإذا كان0 < #رء فإنه يصبح: 


+2 - - صر ] .| 0.5 نا 


© إيجاد دالة أصلية م للدالة م على المجال |00-+,0) : نجد 


ل 
010 | - )م » حيث 4 ثابت حقيقي موجب. أي: 
01 





1 . : 1 10 50 00 30 
45ج ماج ه) | - ضع ومنة: (1)....وهى | + ولو جح ما | - (د)ع . ا 000 .1 
5 ُ ّ 00 أ ست دن دسل عمسيل سل مل 








لنحسب ما]: دما |2 - مه جما | ؛ لنحسب مما 





َ : 1-(5ى)'/ ا ى-(5)/ ا 1 1 1 . 
بالمكاملة بالتجزئة: نضع , م1-زى)م 1 و رم ويكون 1 +عر ع + و[عر - 5-45 ]| - *[(7057.)5] - ىما | . من هذا ومن (1) 
ك5 ك3 


01 01 


ال ل ل ري ل لست اتات وس 6١|‏ |4 ]|3 2 |1 ها 


02 252 
1 2 |ل|ط+ 2 1 
د م2 -22 + “در - )ب 0.75 ن 5[ |15 |5 |5 |5 | 


59 2 1 . . 1 
© اشتفاق الداله 21-2 + دس جاع ٠؛‏ وحساب , 1[ : هده الدالة هي ء » ونعلم ان" () / ع (2)' ع . 





2 
(2)0 -(0)2 - [0)ما] - حك() / |  -‏ لل ومنه: (20160 -20 + 2102-27 »22-2 + 0 ألال» أي : 


024 - 20 - 6412-67 - , 11 . (مقدرة بوحدة للمساحات)| 0.5 نا 

© حساب 1/1 طلا : نجد: (0 210 + 20 - 4102-27 6)صينا - 1 10! . ومنه: |2 م1 ك4 - 6 - ,1120/4 . وهذه النهاية تمثل مساحة 
0 جنل 0 جنم )مجن مجن 

© تبيين أنه على المجال أم+,0| يكون: ()// - ()/ :على هذا المجال 1 موجب ومنهعر - 2 


الحيز غير المحدود المظلل بالبنفسجي في الشكل.| 0.5 نأ 
؛ إذا: («) كر ماب - 069 !06.5 
نا 


الجزء الثالث: جلما + | جامر: يز 
ال 
© نعم / زوجية: لأنها معرفة على |مه+,09[ ل) |0,0* -[| » ومن أجل أي :ر من هذه المجموعة يكون: 








. 1 1 

0 - حي ها+ إي|- جكب ها+ د -| - و-). 5م 

© إنشاء (,0): مما سبق يمكن إنشاء (,6) دون دراستها (أنظر الشكل).| 0.5 نا © © 
© © 


التمرين الرابع:(4ن) كيس به 6 كريات مرقمة كما يلي:1» 1» 1» ٠2‏ 22 3. 
© نسحب بصفة عشوائية كريتين دفعة واحدة» ونسجل الرقمين الظاهرين. 
كتابة المجموعة ©: وحساب احتمال أن يظهر الرقم1 فقط: 
[[03و2] ط203] جز 12:2 دتولا د( وتمولا بل ربولا رقمولا دز و2مولا دولا بزوابولا ملتميل بز ونبرلا لديل تزوابرلا .ل وانيل) - 9 . 


احتمال ظهور الرقم1 فقط هو: . 5 0 5-5 )ا وآميل / وآورل / ولام 


55 15 
©نكرر التجربة السابقة» ونعتبر المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة جداء الرقمين الظاهرين. 
كتابة الحادثة: (2 - غ7)؛ وتعريف احتمال ][ : 


([22:ه1) ب[ ,2:و1] (١‏ :دول :[,12,2] :[:1,:2) ,[,1,,2)) -(2 - 6)؛ ونعرف قانون احتمال ب بالجدول التالي:| 0.5 ن + 0.75 نا 


© حساب الأمل الرياضياتي (7)7 » التباين (17)7 والانحراف المعياري (/0)17 للمتغير ]1 : 


6| َ 3 6 3 1 2 

هو 6 سحت هو 4 دست هو 3 لوسر عو 2 دنهو | 2 ين -(غ2 )كراي: | --ح (1)ش|. 

ا ل ل ل 

106| . 3 6 3 1 2 604 

تج 361 تنعت يوم شتير ويم يريك ددح هو ] در 0 دا 3ن -(غ)17ء أي: ١‏ - - رز )ما 
9 15 15 15 15 15 0 م 0 0 


106 1 
)17ل - )6 أي: 245 - )1.6 |0.5 ن+ 0.5ن + 0.5 ن 0 
7دما 


الشعبة: علوم تجريبية+رياضيات دورة: ماي 2015 


اختبار في مادة : الرياضيات المدة: 3 ساعات ونصف 


الموضصوع الأول 
التمرين الأول: ( 4 نقط ) لتكن المتتالية ( ,,7) المعرفة بحدها الأول 6- - م2 ومن أجل كل عدد طبيعي 7 »2 


1 


2-1 
1) أ - احسب |2 2 وب . 
ب- برهن أنه من أجل كل 3 < 7, » 0 < ,1. 
جَ - استنتج أنه من أجل كل 4- , . 21-3 < ر1ا. 
د- ما هي نهاية المتتالية ( ,,/1)؟ 
2 نعتبر المتتالية ( ,<) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 كما يلي: 10+ 47 - ,)1ح ,ر(ا 
أ - برهن أن ( ,”) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 
ب - بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 » 0 م4 + 227 - را 
ج - احسب بدلالة 7 المجموع ,,رى حيث : ,12+......+ ,+ نح رق 
التمرين الثاني : ( 5 نقط ) 
1) حل فى مجموعة الأعداف المركية 5 المعادلة ذات المحهول 7 : 0 -[7-2:()22-2./32+4) 
2) في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | 7,//: 0) اعت النقظ جرع :3 و ")نو 20 بذات 
اللاحقات: 
1ت 3لدت ,7 8 344لك م27 27-214 و زب ولودت و2 على الرقب : 
أ-علم النقط 4 » 8 » © و (2/ . 
و تحر 7 


ب- أكتب العدد .28 على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي .استنتج طبيعة المثلث 4180 . 
0007 


22010 2 2 
ج- بين أن العدد لكك اح حقيفى . 
ووه 2 1 
8 فخ ىق أن النقظ ار ٠‏ و 20 و(/ 3 تنتمي إلى الدائرة التي مركزها () يطلب تعيين نصف قطرها. 
3 -عين النسبة والزاوية و مركز التشابه المباشر 5 الذي يحول () إلى 4 ويحول ) إلى (1 . 
ب - تحقق أن صورة النقطة 8 بالتشابه '5 هي النقطة '). 
4) أ- لتكن النقطة © مرجح النقط / » ٠‏ 8 و') المرفقة بالمعاملات1 » 1 عو 2 على الترتينبه. عين احدانيتى » النقطة 








6 

ب - بين أن المجموعة ('1) للنقط 14 من المستوي حيث: 8 - 5 2116 + * 1,18 - * 1/1 هي الدائرة التي 
مركزها © ونصف قطرها 1. 

أ- ما هي صورة المجموعة ('1) بالتشابه 5 ؟ 








التمرين الثالث: (4 نقاط) الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 5,ر,0:7) نعتبر النقط[1:0:2) 4 


/(0:1:2) 8 (2:0-:1) © والمستوي 77 الذي معادلته 0 -3+ ج+ بو2- نر3. 
1) أ - بين أن النقط » 8 و0 تعين مستويا ( 00 47 ) . 
بتحقق أن الشعاع (1-:1:1) 7 ناظمي للمستوي ( 4860م استنتج معادلة ديكارتية له. 


2أ-بين أن المستويين ( 2) و (:860/) متعامدان. 


1-/-<2 
ب- بين أن تقاطع المستويين ( 2) و( 486 )هو المستقيم (١المعر‏ ف بتمثيله الوسيطي /4 - بر + حيث 1 وسيط حقيقي 
2-257 


ج- احسب المسافة بين النقطة (2-:1:6-) 77 والمستوي ( 80 كثم بد ن أن المسافة بين 7/ والمستقيم (/) 


106 
0 


3) لتكن ('1) مجموعة النقط( 2::[: *«) 14 من الفضاء حيث: 0 - 3+ 42+ بر12- 22 + * ج+ > بر+ ”عر 
أ-بين أن ('1) هي سطح كرة مركزها 77 يطلب تعيين نصف قطرها. 
ب-ما هو الوضع الذ سبي للمجموعة('1) و المستقيم (4/)؟ 


ل 
التمرين الرابع : ( 7 نقط ) 1إتكن الد الة م المعرفة على م ب: 2 2-16 - (:) ع 
أذافوس قفيرات الذالة عرق ل :حذول تغيراقها ‏ 
يديت أن المعادلة 0 - ( ) #تقبل حلا واحدا 0 حيث: 0,7- > ين > 0,8- . استنتج إشارة ( «) ع حسب قيم 1 


ل 


1) لتكن الدالة / المعرفة على []اب: ‏ 2 1-868 «2 -(*) / 
و ليكن ( 0) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد و متجانس [ ثر,0:7). 
1) أ- بين أن م+ - ( +) /ر صسنثم احسب («) /ر صمئا . 
60ج تر 60+ جح ند 
ب- بين أن المستقيم (4 )الذي معادلته 1- 22 - «ر مقارب للمنحني ('6). 
ج- ادرس وضعية ( ©) بالنسبة إلى (4) . 








ل 


2 أ-بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 2 . («)ع 2 عد زع)'ر 
ب- شكل جدول تغيرات الدالة “ . 
ج- عين معادلة المماس( '7) للمنحني ( '©) عند النقطة التي فاصلتها2. 
6 أنشئ )4(١)7(‏ و (©)-(تيهذ 4,ا-ك (»)/ ) 
4) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد حلول المعادلة: + 22 - ( *«) / 
0 3 0 


5) أ- باستعمال المكاملة بالتجزئةبين أن: 2-4 #(20+4)-ك2 2 عد ٠‏ 


0 
ب- استنتج المساحة ( ه) 4 ٠‏ بدلالة » ٠»‏ لحيز المستوي المحدد بالمنحني ( '0))» المستقيم (4) والمستقيمين 
1+2 مم3 
| -رم) 1 





اللذين معادلتاهما: سم - مر و0- « . بين أن: 26 / 








الموضصوع الثاني 
التمرين الأول : ( 5 نقاط) 1) حل في مجموعة الأعداد المركبة []» المعادلة ذات المجهول 2 : 0 -<2+1 +22 
2 في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ادم تعفر النقعك إن + قر ع )ب قر واكرذات 


.3ل 


الللاحقات: لاجد رج ء ,2-7 2-- 


ع7 :2/31 +2-- م2 و م2 - م7 على الترتيب . 
أ- أكتب بر و م2 على الشكل المثاثي ثم علم النقط 4 » 8 . © » 2 و/ . 
ب- ما طبيعة المثلث 480 ؟ 


3) ليكن #الدوران الذي يرفق بكل نقطة 714 لاحقتها 7 النقطة ' 14[ التي لاحقتها ' 7 


حيث: 
5 
(3)2+2 2+2-6 

أ -عين مركزه وزاوية الدوران 72 . 


ب- لتكن النقطة '/ صورة النقطة 7 بالدوران ‏ . عدم النقطة 8 ثيين أن لاحقتها هي: 37/+1- م27 
ج- اكتب العدد 2-5 تاو على الشكل الجبرويم استنتج أن المستقيمين ( (:12) و ( 21 ) متعامدان. 


2 - ورك 





27-7 
لتكن (:1) مجموعة النقط 14 ذات اللواحق 7 بحيث يكون ' 7 500 عين وأنشيء 


65 تكن © مرجح الجملة (([م2|.©):(م8,|2):! 


ب- (,1) هي مجموعة النقط 14/ من المستوي حيث: | 211 - 118+ هلط | - | 211+ قلط + لذ | 1 


0 


؛ المجموعة (:5). 








و 











ر4,|2)! حد دى2 لاحقة النقطة © . 


- تحقق أن ') تنتمي إلى (1'2) ثم عين طبيعة المجموعة (12) . 


التمرين الثاني: ( 4 نقاط ) الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( /, ,0:2) .نعتبر النقط (1:3-:2-) 4 


1+0-ح عن 
٠(8)1:3:5ء‏ فسبط-ب ]0 (3-:2-:2) 72 والمستقيم (4 )المعرف بتمثيله الوسيطي: 2 20-- بر 4. 
3-60 -ح ج 


حيث 0 وسيط حقيقي. 
1) أ- عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 27) . 
ب-بين أن (4 )و ( 48 ) ليسا من نفس المستوي. 
262) هو المستوي الذي يوازي (4) ويشمل ( 48) . 
أ-بين أن الشعاع (2:1-:2) 7 ناظمي للمستوي (2) . 
ب- استنتج معادلة ديكارتية للمستوي ([2) . 
ج-بين أن المسافة بين نقطة كيفية 14 من (4) والمستوي ( 82) مستقلة عن موضع /1/[. 


3) أ- تحقق أن النقطة (7/ تنتمي إلى المستقيم (4), أن النقطة © تنتمي إلى المستوي ( 5) . 


ج- احسب حجم رباعي الوجوه (86007 4 . 
التمرين الثالث : ( 4 نقاط) نعتبر الدالة “رالمعرفة على المجال| 1:2-] كما بلي: كك - (+) / و(©) 
تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,7 0). الوحدة: 20177 
1) أ- ادرس تغيرات الدالة كر على المجال [1:2-]. 

ب- استنتج انه إذا كان [1:2-] +« فإن | 1:2-]ك («) /ر . 


2) لتكن المتتالية ( ,,/) المعرفةب : < 0 ومن أخل 5 عدد طبيعي 7»؛ ( وله ) إل حت وبرلا . 


أ- استعمل المنحني (0)) والمستقيم (70) الذي معادلته د - بر لتمثيل الحدود م/: »,2 » م8 و +2 للمتتالية ( ,,/8) 
دون حسابها. ب- أعط تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية ( ,,/7)وتقاربها. 
3) أ- برهن بالتراجع» أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠27‏ 2 > ,2 >1-. 
ب-بين أن المتتالية ( ,,) متناقصة تماما. ماذا تستنتج؟ 
1+ ره _ 5 


5 
2 د 





4) نعتبر المتتالية ( ,, <٠)المعر‏ فة من أجل كل عدد طبيعي 7 كما يلي: 
أ-بين أن المتتالية ( , :ا) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأو ل. 
ب- اكتب ,,<ا بدلالة 7 ثم احييتب ,1 11102 .استنتج ,)2 160آ 

علج ىر مو+ج مر 
التمرين الرابع : ( 7 نقاط) 
1)لتكن الدالة 8 المعرفة على |م© + 0[ ب : 3+1-2ج - )8 
2( احسب (1) 8 ثم استنتج إشارة ( د) ع حسب قيم ]2 . 


0 لتكن الدآلة / المعرفة على ]00+:10 ب : كلد ,مخو_+ زم , 
56 





و ليكن ( ©) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد [ ثر, 1 ©)حيث: 000 2 > ||| و 9 1 > | أ | 


1) أ- بين أن :6 - ( +«) “ر 102[ .فسر النتيجة بيانيا. ب- احسب ( *«) /ر 1102 . 
مجختعوير ممدج .ر 


ج- بين أن المستقيم (4) الذي معادلته 4-3 - «ر مقارب للمنحني ( ©)» ادرس وضعية ( ©)الذ سبة إلى (4). 
أ- بين أنه من أجل كلعدد حقيقي بد من ]مه + :0[: لكك - (ج) م 
ب- شكل جدول تغيرات الدالة /ر . ١‏ 
ج- بين أن المعادلة 0 - ( «) “رتقبل حلا واحدا 6 حيث : 1,6> 2 >1,5. 
3 أنشئ (ى) و( ©). 
4) أ- لتكن الدالة 77 المعرفة على ]10:0 ب : 


على ]0+ 0[ 
ب- احسب بالسنتيمتر المربع» المساحة 4لطيز المستوي المحد د بالمنحني ( '0)» المستقيم (8 ) والمستقيم الذي 
معادلته 6- 2. 


ا 1 
- (:) # بين أن 8 أصلية للدالة 25 جم بر: ب/ 
0 ًَ« 


دماح ]1 _ 


الشعبة: علوم تجريبية+رياضيات 


تحضير للبكالوريا 2015 
دورة: ماي 2015 


المدة: 3 ساعات ود نصف 


التصحيح النموذجي للموضوع الأول 
التمرين الأول: ( 4 نقط ) 
لتكن المتتالية ( ,,/) المعرفة بحدها الأول 6- - 0 ومن أجل كل 


1 
عدد طبيعي 7 » 1-,/2 + 20-6 را 


1) - حساب | ٠»‏ دلا و جلا مسب [3ريلانق) 
5 
4- ب » 1-- ره دنم 
ب- برهن أنه من أجل كل 3< مء» 0< ,ره 151527 (0,75 ن) 


1 5 0 
- من أجل 3-, : -- و2 و 0 <- أي 0 < بل 
2 2 
- نفرض أنه من أجل كل 3 < 7» 0 < ,2 ونبرهن ان 0 < إن ,/؛ 
1 
0 < ,1 واار ١‏ 
3 < 7 ومنه 6 < 27 ومنه 5< 27-1 
1 
إذن 0 <1- 277 + 2 اي 0 < بر 
ج - استنتج أنه من أجل كل 4< 7 ) 21-3 - ره مده تلان ) 
- إذا كان 3< 7 فإن 0 < ,1 
ومنه - إذا كان 4 < 7 فإن 0 < |_را؛ 
1 1 
ومنه 0) < وا روت ا 1 را 
أي: 21-3 < ,را 
د- نهاية المتتالية ( ,,/7) سه بن ا 
بما أن 27-3 < ,ه و 00+ - 3- 27 جذآ فإن 00+ ع ,)1 مطنا 
م +ج 1ر1 0--<-11 
2 - البرهان أن ( ,م) متتالية هندسية م (0,75 ن 


40 47 - راح رما 


0+(1+ 7 4- ددس 2 نم1 


+ 277-1-47-4-0 


1 


1 


1 

- 7 2+5 
2 
1 1 

ربح - (10+ 7- ,)د 
2 2 

إذن ( , ”) متتالية هندسية أساسها > وحدها الأول 
4-<6+10--< 10+ ناح وم 
ب - تبيين أنه من أجل كل عدد طبيعي7 ٠‏ 47-10 +227 - 1 


10 5-9006 -4 0 


0 ررك + 27 - 10- م4 + رح را سه [قبلان) 


التمرين الثاني : ( 5 نقط ) 

000 المعادلة | 27: 3+ 3/.: - 3/.! سس (0,75 ن) 
2 :-ل.- ري :+ ذل.- وري 27 <مج 

و 2- 3/- ررج 


أ- تعليم النقط / » 8 » )© و (/ : عع (0,5 ن) 


صفحة 1 من 9 

















ةا 
لل يح م | ل لاا 
ايه ا //ل ليمالا 
لاا ل اه اك 
6< اا عفد /ر ا 
ايا ل 
ل و للا 
5227115 
ااا عي را 
1 1 بج | || ل  ///‏ 
ا ل ده مك74 
721 
م6لدة<-  ١‏ انتي | | | | | سم 
اللا 
سا0 
سم 51 كا 
لل ا 
م ل لي ا 
ا ا ب لاس ايه ل نا 
لسلللطا | | | اا 
ب- كتابة العدد 6 على الشكل الجبري ثم على الشكل 
7 2 
الأسي واستنتاج طبيعة المثلث 786 م 0ن ) 
زات( 3 _ وطحرةه 
مسد بوك7 
اد لالتحا ور 
20002 4 7+ 3/- 
27 
00 0ك مساك 
سي - 
ور حت 2 
4-781-1” عدوم أي 80 - 8ل 
ا ا ا ْ 
2 - |84 66 إذن المثلث "480 متساوي الساقين 
2010 2 
اتيديرة: أن الحد قحك | حقيقى: .... (0,25: 
ج- تبيين أن العدد 0 | حتقر (0,25ن) 


277 2010 277 2010 
2 00 0 7 7 
ا .د 0 3 مهاج 8 م 
- 2 


د- الحقق أن النقط 4 ء 8 » © و (1/ تنتمي إلى الدائرة التي 
مركزها 0 يطلب تعيين نصف قطرها: ده [قرلان) 

2 - مه - امم - ام|- ارةا 

ومنه 2 - (01 - 00 - 08 - 0/4 
إذن النقط 4 » 8 » © و 7 تنتمي إلى الدائرة التي مركزها 0 
ونصف قطرها 2. 


3) - تعيين النسبة والزاوية و مركز التشابه المباشر 5 الذي يحول 
© إلى لوسهول: 6 إلى 23 (5 ,0 ن) 
الكتابة المركبة للتشابه من هي: / + 02 - ' 7 
ه - (0) 5 معناه 1- 3/+ - 6 - 8 + م027 - ,2 
-(0) 5 معناه 6 +02 ح ررئي ومعناه 
21 21 78 
إذن: 7- 3ل + :3/ -' 7 هي الكتابة المركبة للتشابه 5 . 


د [نتل .)مك : ذل - انل 


ومنه نسبة التشابه هي 3/+ وزاويته هي 7 





لاحقة مركزه هي : 
3-7/. _ 6 
ْ د لسك ح لم 
01-7 0 -[] 
50-5 4 4 
إذن: مركز التشابه هو: 1 ْ 0 
2 2 


ب - الحذق 3 رة 9 بالتشابه ذى هي '). 2 (0,25ن) 


لدينا: مج -20 - 1- 3 + [1 + 3/.) ١/3:‏ - 1- 3/.+ وء 31ل 


ومنه '0)-([8) 5 
4) أ- لتكن النقطة © مرجح النقط 4 » 8 و) المرفقة بالمعاملات 
1 1[ حو 2 5_6 الترتيب. 

تعيين احداثيتي النقطة © . .... (0,25ن) 

_ تشع قل فح ةر _ 22 جو2حرة7 _ 0 

١ 2 7 

إذن: (0:1) © 
ب - تعيين طبيعة المجموعة: حت [قإنا ن) 


7 - * 025-08 + * 21/6 - “2110 + * 8ل - “فمائا 
2 2 
- 28- 3/| - 2 
29 
كا اك ولكروو كه 
21-1" وتدي 2 - 
((1)ء 31 معناه و - 2002 + 082- 42و + 21/62 
ومعناه 8 - 2 + 3- 7+ * 21/403 ومعناه 2 - 21/02 ومعناه 1 - :1/1/6 
إذن المجموعة ('1) هي الدائرة التي مركزها '© ونصف قطرها 1. 
ج- صورة المجموعة ('1) بالتشابه ' : .... (0,25ن) 


صفحة 2 من 9 


صورة ('1) بالتشابه 5 هي الدائرة التي مركزها ( ©) 5-' © ونصف 
قطرها 3/. 
لديناء 4 - 3- 3ل + (31)3/. -1- ١/3‏ + ي312/.- 27 
ومنه (1-:0)" 0 
التمرين الثالث: (4 نقاط) 
(1:0:2) ى١‏ (0:1:2) هء (2:0-:1) 0 والمستوي ( 2) 
الذي معادلته 0 - 3+ 2+ :2 - 31 . 
1) أ -تبيرن النقط 4 ء 8 و0 تعين مستويا ( 480 ) ... (0,5 ن) 
(1:1:0-)هل » (2-:2-:40)0 
الشعاعان 48 و 246 غير مرتبطان خطيا وبالتالي النقط 4 » 8 و0 
تعين مستويا (48©00 ). 
بالتحة ق أن الشعاع (1-:1:1) 7 ناظمي للمستوي ( 4860م 
استنتاج معادلة ديكارتية له: ع [3بلان) +زقرلان) 
0-(10-)+ (11) +(1»1-) - م.م 
-2-+2--(1-»2-)+ (2»1-) + (0«*1) -40., 
إذن الشعاع (1-:1:1) 7 ناظمي للمستوي ('480 ) 
معادلة ([ 1800 ) : 0-0 +ع تبر +ع 

(480 )ء كل معناه 0 - 2+2 -1+0 ومعناه 1 - 4 
وبالتالي معادلة المستوي ( 1800 ) هي 1-0+ 2- بر+ 2 
2- تبيينان المستوبين () و ( '480) متعامدان: ..... (0,5 ن) 
(2:1-:3) م2 هو الشعاع الناظمي للمستوي (2) 
و (1-:1:1) #ناظمي للمستوي (4800 ) 
-(11-)+(2«»1)+(31) - .مم 


ومنه (ط) ل (4800) 
ب-تبييران تقاطع المستويين (5) و ( 486) هو المستقيم (4) 
1-غ- 2ن 
المعر ف بتمثيله الوسيطي /4 - بر (0,5 ن) 
7ك 2 


لدينا: 0 -3+(54)+(2)44-(3)4-1 ومنه (ط)ء (ى) 
و1-0+(54)-(44)+(1-))ومنه ( هم )- (لى) 


أن" المسافة بين 77 والمستقيم (4) تساوي 0 .... (0,75 ن) 


411.) 18 - 1+ 6+2+1 8 


0/3 يد 


3)-1(-26-2+3(_ 14 





0 ا ل 01 
((ط), 8) “2+ زر( هم ), ط) “4 - زره), م ) 4 
6 42+64 ىر 64 _ 
003 0030 
106 


هذه 00 - ((ه), 2) 04 

3 أ- لتكن ('1) مجموعة النقط ( 2: :ز: «) 1/4 من الفضاء 

حيث: 0 -3+ ج42 + بر22-12 + 7ج + #بر+ 2 .... (1) 

أجن أن ('1) هي سطح كرة مركزها 7/ يطلب تعيين نصف قطرها: 


(1) تكافئ 0 -4+3- (2+2)+36-(6-بر)  -1+‏ (1+م) 
وتكافيئ 8-  +)2+2(5‏ (6-بر) + (1+ج) 

إذن (:1) هي سطح كرة مركزها 77 و نصف قطرها 38/. - 78 

بحو الوضع الذ سبي للمجموعة ('1) و المستقيم (4):.. (0,25ن) 

٠. 06 106 

-/, - ((ه), 27) 4 و 38/> د أي * > ((ه),2) 04 

وبالتالي المستقيم [4) يقطع سطح الكرة ('1) في نقطتين. 

التمرين الرابع : ) 7 نقط ( 

1) بم معرفة على [ ب : 


1) أ-دراستقي رات الد الة ع وتشكيل جدول تغيراتها....(0,75 ن) 


ل 
2 2-16 -(*) 8 


من أجل كل عدد حقيقي + : 0 "ع 
وبالتالي الدالة بم متزايدة تماما على [ا 





ببين أن المعادلة 0 - ( «) عتقبل حلا واحدا نه حيث: 
7 > ين > 0,8-: معن '[قرلان) 
الدالة بم مستمرة و رتيبة تماما على | 0,7 -:0,8-] 
6- [](0,8- )ع و 0,06 [(0,7-)ع 
ومنه 0 > (0,7-)ع<(0,8-) 9 
وبالتالي المعادلة 0 - ( ) #تقبل حلا واحدا 0 حيث: 
7)- > إن > 0,85)-. 














صفحة 3 من 9 














ج- اسئنتاج إشارة ( د) ع حسب قيم < : .... (0,5 ن) 
إذا كان م > فإن 0>(*«)ع و إذا كان 0 <2 فإن 0 <(«)ع 
ل 
1) / دالة معرفة على []اب: 2 ©«-1- +2 -(*) / 
1) أتبيين أن صم+- (+«) /ر صنناثم حساب («) /ر صن[ . 
مج عر 


م+ج عر 
مه [ قرلا ن) + زتيرلا ن) 
0 
2 مع -1-<2 معنا - زع«)ر مصمنا 


0 جنر 00ج نر 


ال مومسج مر موسج تر 


1 
ا 000 111 - (عد) كر 1110 


معد ع 21-1 1111 


2-1-1-0 
ل ل 
٠ 6-005 0‏ 
و2-0 -): مطنا 2 مع- روزا 
2 ممدجعر ممدجعر 
ومنه مد - («د) كر دطنا 
ممدجعر 


م سن" المستقيم (4 )الذي معادلته 1- 22 - :رمقارب 
للمنحني (6). .... (0,5 ن) 


ل 


-2 مع«- سنا -(2-1)-(«)/ صنا 
00ج عر مملدجمعر 


إذا المستقيم (4)مقارب ل( ©) عند 60+ 


ج- دراسة وضعية ('0)) بالنسبة إلى (4). به زقولاق) 





(©)و (4)يتقاطعان في النقطة التي احداثياها (1-:0) 
2 أتبيين أذ ه من أجل كل عدد حقيقي 21 


(«)ع 2 + (ه)ث/ر .... (0,5ن) 


3 سم اه 


ب- تشكيل جدول تغيرات الدالة كر : .... (0,25 ن) 








ج- تعيين معادلة المماس ( '7) للمنحني (6) عند النقطة التي 
فاصلتها2. .... (0,25 ن) 
(2) +2 -ع)(2)" در :ز2) 
2-(2)'/ و 3-2-(2)/ ومنه دن 
3) إنشاء المماس ( '7)» المقارب (4) والمنحني ("0)) : 
بي 21 هن +(0,25ن)+(0,5ن) 
5 151 11 
ل م 
// لل ]| 
/ 
سن 


ا 
ل 


وه 


- 
ا 
_ 
كك 
ا 
ا 
ب 
2 
ا 
3 


//-501 
لا الا 
اسح 0 
او الا 
لك ااال 
ا كه 


4) مناقشآبياني 1 وحسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد حلول المعادلة: 
ل 2 ع 0 8 م.ث..مة (0,25ن) 
اع لي له 


1 
د« | 1 1 1الللللل لم 


6 





- إذا كان: 
6 
- إذا كان: م المعادلة تقبل حلا واحدا. 
6 
- إذا كان: 550000 المعادلة تقبل حلين. 
6 
- إذا كان: 1- < فإن المعادلة تقبل حلا واحدا. 


5) أ- باستعمال المكاملة بالتجزئة» تبيين أن: 


00 000000ا! 
4- 2 ع(4+م2)-عل 2 مد [قوناق) 
0 
- () 1 1 -(عد)'1 
0 5 
2 © - (ع)"م 2 8 - (د)م 


0 
2 3 2 0 
وفتة 1 2-646 00 عد 


9 0 


0 0 ١ 
ومنه 2 ء(4-<22-)|-+0 2 د‎ 


4 0 


0 2 1 0 
ومنه اميم ةمأ 
0-0 0 
2 ع(22+4)-ءعل 2 مد 
بي استنتاج المساحة ( يه) 4 : فة عه (0,25ن) 
0 0 0 
24 مع | د عه[ نا-2)-(م)/ ]| دره)4 


0 0 


0. : 4+ اه (ه4)0 


ومنه 4- 


0 
(8)2 فنجد: 22م 4 
0 -2 


ُْ نستعمل الشرط 0- 


30+ 2 


4)3--2)0 م [3ترنن) 
0 - 
التصحيح النموذجي للموضصوع الثاني 
التمرين الأول : ( 5 نقاط ) 
1) حل في [1» المعادلة: 0 -1+ 22-2 





وبدتعويضه نجد مي 


للمعادلة حلين هما : 7 


2 لبا ا ب لك 0 

37 -+2- - رج وامج- 5 

أ-كتابة ,2 و م2 على الشكل المثاثي ثم عم النقط 4 » 8 » © ». 
و . حمس [75 ,نان 


2 . 
ا 217 20 27 
6 - --7813 +005 جح و2 
3 3 


27 . 
صرت 27 ...+ 272 
6 - -1و71- ه05 - وه 
3 


ا لعل اا 
ا | 1 
/ | ليحر | | اس | 0 
ي ا س| | 1 | ا 
ل 07 
١‏ بام | | ١‏ 7/1 
| 1 
7ل ل 
ت]| مس لت سد ه51 |6 
1 حول | جر ا 
7 لل ما 
1# ك2 
ا | 1 1ك حل 
1 ا 0 
| 0 
لي م 
ب- طبيعة المثلث 186 : (0,25ن) 


3 - 80 - 46 - 48 ومنه المثلث 480 متقايس الأضلاع 
3) ليكن 8 الدوران الذي يرفق بكل نقطة 114 لاحقتها 2 


. 


النقطة ' لالتي لاحقتها ' 2 حيث: (2+2) 3 6ك2بزاء 
أ - تعيين مركزه وزاوية الدوران / . سي [قبلان) 
مركز الدوران 7 هو النقطة ذات اللاحقة 2- أي النقطة ') 


بي 

وزاويته --- 
3 

ب- لتكن النقطة // صورة النقطة (/ بالدوران 7 . تعليم النقطة // ثم 

يران لاحقتها هي: 37 +1 - ,2 عدي يلق 


(2+م2-63)2+,2 
ومنه 2-[2 +1 20/3 +2 )| تكد |- يي 

















ج - كتابة - لك على الشكل الجر (0,5ن) 

2 - م ك2 

ا ا ل 0 

اكد انونيدتك ىن كرد 

3ق تسبي 2 

ال 0 

اقلت |زفالة-ق]_ يمه 

01 12 

777 _ 120/3 

012 بت 7 


صفحة 5 من 9 





5 _- 2 ومنه ب - (870,87) 





ورك دمر 
نتنتج أن المستقيمين ( 272) و (257) متعامدان. سد اران ) 
4 الكل عدد مركب 7 يختلف عن / » نرفق العدد المركب ' 7 
2 كك ا 
0 


تعيين وا ,نشاء المجموعة ( '1) : يه [30,3 )+ رقدرنن) 
(10)ء 11 معناه' ”7 عددا تخيلي صرف 

















ومعناه م + > - ('2) 47 مع لاع / وع/ عد 2 

71 2 
معناه #7 + -ا © 4/ ع 1 وام / عو / 
5 2 داه ان 








ومعناه + - ([116, قلة) مع لاع / وم7 ع 2 
- إذا كان ع ح 2 فإن 2-0 وهو تخيلي صرف 
إذا مجموعة النقط هي الدائرة التي قطرها |80 ] باستثناء النقطة //. 

















5) أ- لتكن © مرجح الجملة |(|ع2|,©):(|و1)4,|2,|(:)8,|2. 

تحديد م7 لاحقة النقطة 6 : ووه انان 

لديناة اداو 2 داود او د داجمد 

قله 1_ر ثلا 

2527-20 ج22+ و ته 
تله نر 

1+2 4 

ومنه و2 

ب- التحقق أن 0) تنتمي إلى ( '1) ثم تعيين طبيعة المجموعة 

[ ]اه سه [اترنان) 


لدينا: | 266 -8© + لت | - | 266 + 68 + 41ت | 

ومنه ('1)ع ') 

60 - 1/16 (2 +1+1) - 2110 + قار[ + اماما 

7 - 08 + م0) - 2110 - 1/8 + 114 حيث 1 منتصف |[ 18 | 


(:1)ع 1[معناه 201 - 41/0 ومعناه 4 





- 10/ 
إذا : ('1)هي الدائرة التي مركزها © وتشمل © . 
التمرين الثاني: ( 4 نقاط ) 

(زاحبك) ل (كبةبا) | سيط-:2 | © 








0 +1-ع 

و (3-:2-:12)2 2 ع 0 : 20 د بر > : (ى) 
3-0 -ج 

1) أ- تعيين تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 478) : يي | كران 


لدينا (3:4:2) 4 








2+1 -مع 
تمثيل وسيطي للمستقيم ( 48 )هو: . لا 4: 44 +1- 2 بر 
7 +3 -<ج 


ب- تبييرن (4)و ( 48) ليسا من نفس المستوي: ..... (0,75ن) 
شعاع توجيه (4) هو (6-:2-:1) // 
شعاع توجيه ( 478 ) هو (3:4:2) 8 


فهما إما متقاطعان وا رما ليسا من نفس المستوي 


1+ 2-- ين +1 3--3-ي 

1+71- - ي20- :دومعناه 1- ع /4 - ي20- 

30 - 1 3-60 - 3 + 7 
101 - 7 20-61 --6 

ومعناه1- - /4- ب20- > ومعناه 1- - 20-47 

1 - 0ذ3- 1 - ي0ذ3- 
0 
10 


ومعناه د ©* .إذن الجملة ليس لها حل وبالتالي (4)و ( 2) 
م 
0 
ليسا من نفس المستوي. 
2أ- تبييرن الشعاع 7 ناظمي للمستوي (0,25(.....)2ن) 
(5) هو المستوي الذي يوازي (4) ويشمل ( 48) . 
لدينا: 0 -(6-<1) +(2-»2-) +(2»1) - .م 
و0-(12)+(2»4-)+(23)- هلك. » 
وبالتالي ‏ هو شعاع ناظمي للمستوي (2) 
ب- استنتاج معادلة ديكارتية للمستوي (7) 
0 - 4+ج +ير 2-2 :زم) 
(5ا)ء #4معناه 0 - #4+3+(1-)2-(2-)2 ومعناه1- - 4 
إذن معادلة ديكارتية للمستوي ([2) ى. 
ج-تبييرأن المسافة بين نقطة كيفية 1/4 من (4) والمستوي (2) 
مستقلة عن موضع 11. مودو | رلا ) 
11-(»1)3-6+(ه2-)2-(ه+1) 2 


: سععه [ تلان ) 


0>-1ه ود تررح يرد 


- ((2): )1 
لك 0 ” 
> - ((م): لد) 4 .إذن المسافة بين نقطة كيفية 1/4 من ([/) 


والمستوي ( 2) مستقلة عن //[. 


صفحة 6 من 9 
































3) أ-تللةق أن النقطة 7 تنتمي إلى المستقيم (4) أن النقطة © 
تنتمي إلى المستوي (2) ...... (0,25)+ (0,25) 


0 +2-1 1-0 
(دم)ء (/معناه 2-20 ومعناه 1-0 
3-60 -3- 0 -1 


تبييرأك ” هل | 4-بط-:2 | © تنتمي إلى المستوي ( 2) 
دينا: 0 -4+1-4-1 -4-1- | 4.- )2- (2)2ومنه(م) - 9 
ب- تبيين أن المثلث18)0, قائم في 4, وحساب مساحته. .... (0,5ن) 
(3:4:2) 8م ه26 


0 - 0 ل. لم ومنه المثلث )48 قائم في / 

57 46« هك _ 
ا 

0 حساب حجم رباعي الوجوه ر[ل)طك: .... (0,5ن) 


((5):ص)4 »م ل معدلا 


مساحة المثلث 186 هي: 


1 87 4 _ 9 

0 اع 1 4 28 معمر ‏ 
التمرين الثالث : ( 4 نقاط) 
دالة معرفة على المجال [1:2-] () كر 





1) أ- ادراسة تغيرات الدالة “ر على المجال [1:2-] ند انان ) 
ٌ - (بم)'ير من أجل كل [1:2-]ع بد :0< ()'/ 
(3-) 
وبالتالي الدالة “رمتزايدة تماما على | 1:2-] 
ب -استنتاج انه إذا كان | 1:2-] ء «دفإن [1:2-] © («) / (0,25ن). 
[1:2-] > و /رمتزايدة تماما على [1:2-] 
و منه | (2)/ر:(1-)/ أء ( 
--(1-)/ و2-(2)/ .إذا [1:2-]ء () / 
2 لتكن المتتالية ( ,,/لأمعر فةب: <- ,#2 ومن أجل كل عدد 
طبيعي 7 (يةة) راك وريلاء 
أ- إنشاء الحدود 10» ا » 1 و داا دون حسابها. (0,5ن) 


ف 
2 


/ 

أى | | ١‏ | | | || | ا | 
)اي | ١‏ | | | || ا اا 
| / ابم | | | | | | | ص آ ا 
ا ا امم | | | ىا | ط اا 
ا لما 
#السسلساسص | | | | | | 0 

١ |‏ | كر ١‏ ]اسم | | | | | ا 
| امم ال | امم ل | لي | 
و2 | | || | ثلى | | 1- | 
١ |‏ هلل | | السم]| | تلص ول | 0 
1 | | | | | لم امس | 0 
لل لي مر 


ب- التخمين: المتتالية ( ,,/1) متناقصة تماما ومتقاربة . (0,25ن). 


2 أ- البرهازيالت رلع أذ ه من أجل كل. 


(كر0ن) 


نسمي (71)/ الخاصية: 2 > ,2 >1- 


ه من أجل 0 - 77 لدينا: 


أي 2 > و1 >1- 








-1 > 11, > 2 677 


3 3 
دح وو 2 >-> [- 
كي اه 


نفرض أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠7‏ 2 > ,)1 > 1- 


ونبرهن أن 2 > رن >1- 


لدينا: 2 > »> 1- ومنه (2)ر > (,#)ثر > (1-)/ر 
لأن الدالة كر متزايدة تماما على | 1:2-] 


أي: 2 > برل > 1- 





ب- تبييرأن المتتالية ( ,,/1) متناقصة تماما. اكنان) 
311 + له - 2-217 ماله - 2 _ ل 
3 - ,01 1 3- ,01 1 7+1 

2 آذ 
لل لل لل ل برط يرك 
3- ,11 


(2-ه)زاعره)- _ 


11, -3 


لدينا: 2 > ,» > 1- ومنه 3 > 1+ ,2 > 0 و 0 >2 - ,) > 3- 


و 11> 3ح نا > د 
ومنه 0 <([2- 


لمات 
3- ,11 


,1()4+ ره)- و 3>0- ره 


اي 0 < رلا ارك 


برهان آخر: لنبرهن أن المتتالية ( ,1) متناقصة تماما باستعمال 


البرهان بالتراجع » نسمي (2)7 الخاصية التالية: 


بر < جر 


الاستنتاج: بما أن ( ,1) محدودة من الأسفل بالعدد 1- ومتناقصة 


تماما فإنها متقاربة ممععنه ,0ن ) 


صفحة 7 من 9 








1+ ره - 





4 


) (,”) متتلية حيث: 3055 
1_1 


4) أ- تبييرآن المتتالية ( , ) هندسية يطلب تعيين أساسها وحد ها 
الأو ل. ..... (0,5ن) 








21 - 2 
3- لحك 2 2 3- رةه 71 إإيرلة 
16 2 2 الا 
6ك وول جح روح 5" برلا 
3- را 
1 (1+ى»ه)- ‏ 1س رب , 
"” 4 (2-ن)4م هبس '” 
3 
و 1-277+ 
اذ تاصرين ” 
كك 0 
2 


إذا المتتالية ( )1١,‏ هندسية أساسها وده الأو ل 5- 2 ,نا 


ب- كتابة ,1 بدلالة 7 ثم أحسب ,إلا 1157 .استنتج ,,/2 1120 





ممدج ىر 1-1 
(0,25ن) +(0,25ن) +(0,25ن) 

ل 5 1 : 

كك »ا 1 » 0 - يا 11 

11-11-00 4 47 

11 و( يل معناه 1+ ,1/1 - - رركا 
وحن 11 
ومعناه 21١,‏ +1 ح ,/1- ,1,10 ومعناه ,210 +1 - (1- 1 اا 
واه بنرك ك1 0 

1 - رما 


ممدج مر 1-00-<-11 


التمرين الرابع : ) 7 نقاط) 
1( <م3+1-21ه - (ع)ع 
1) دراستقي رات الد الة بم وتشكيل جدول تغيراتها: (0,75ن) 
2 
0 “برخ - (*)'ع 
من عل كل عدد حقيقي من |مه + :0 : 0>()'ع 
وبالتالي الدالة بم متناقصة تماما على [|مه+:0[ 





2 حساب (1)ع ثم استنتج إشارة ( 0 حسب قيم 1 سعد لان ) 
0 -(1)؟ 

إذا كان 1 > < > 0 فإن 0< («)ع 

و إذا كان 1 <« فإن 00> («د)ع 


1 دا 4-3 - (ع) /ر 


ل 





1( أعفن أن : مه - (ع) رو للا . لمدعععه (0,5ن) 
مجيخغدي 
4-3-4 حصمنا اكه اذ 
مجخغير ع 0جخمو 


ومنه م- -ح ( «) 6 دنا 
مويختعو 
5 ٍ النتد ِ 3 بيانيا: هاه 6 2 (0,25ن) 
لشت ان الفسياف الدئ معادلته 0 2 مقارب للمنحني ( '©) 
55 حبيات 0 1 111 مرا هاه معا ع2 (0,5ن) 
عدج عر 
316 


كت 111 
1# لجار 


م - 4-32 زا و0 
1-00-<--20 
ومنه 6- ح (د) ر 102 
0-2-1-0 


ج- تبيينناً المستقيم (4) الذي معادلته 4-3 - :زر مقارب 





0 ]1 -(«ة-4)-(2«) كر ]1 

ع ممدجمر ممدجر 

ومنه المستقيم (8 ) الذي معادلته 3 -4 - نر مقارب (( 00) عند 0+ 
( 


- دراسة وضعية ( ©)الذ سبة إلى (2) سسب الكت 


35 





(©)أسفل (ك) 


(©)أعلى (ى) 
(©)و (4)يتقاطعان في النقطة التي احداثياها (1:1) 
2/ ادق نفين أحل كن عدد حقيقي + من |6 + :0 : 





0 -()' ل 5255000 (0,5ن) 
2 3 
0 (م2:)31- 0 
2ت  ,‏ 77تاتلتتتطلتتتتت ررم 
1 1 
(<)38 _«م[6م-ة+ تيه _ 
0 
ل ل 
ب- تشكيل جدول تغيرات الدالة /ر. مس لان 





جتبيين أن المعادلة 0 - ( *) “رتقبل حلا واحدا /, حيث : 
6 > 6 >1,5 مسن 

الدالة بم مستمرة و رتيبة تماما على |[1,5:1,6] 

4 ](1,5)ر و0,25- (ا(1,6)/ر 














صفحة 8 من 9 














ومنه 0 > (1,6) كر »<(1,5) /ر 

وبالتالي المعادلة 0 - ( *) “رتقبل حلا واحدا / حيث : 
6 > / >5 ,1. 

3) إنشاء (4) والمنحني ( ©). ......(1آن) 


ليح اا 
الل ااا 
لس لبا ا 

3 || 2 احا 1 ل ا 
اليا لاا 
ااا 
اح لل ال 
لا 1" 
حا لل للا 
اجا اللللللا 
لاا 
ااال الل ل للا] 
الل لل اا 
0,792723١‏ +ءاميهفاسا_ | 
| لل سلطا 


4) أتبيين أن الدالة 7/ أصلية للدالة / على ]مه + :10 ..... (0,5ن) 


ومسبم د لماك حي 


0 لت ا ار 
111 
--- 
)8 
إذا الدالة 7 أصلية للدالة / على ]0+ :10 
ب- حساب المساحة ام : ”2 (0,5ن) 





| تتكلطو- | - :و0 د _- 0 - لم 


ال 
1 1 


مز ةك - ملعاو را ملعاو - م 
0 1 6 


ياك 37+ | أ 
6 ع6 


صفحة 9 من 9 


+ تالاقم غ اردقم نوكر بق +اجلم 


ا 1 57م 0513 اهم +03 
امتحان البكالوريا التجريبية ثانوية الشهيد بن ناعة السعيد 
الشعبة: رياضيات» تقفني رياضي دورة ماي 2011 
اختبار فى مادة: الرياضيات المدة:04 ساعات و30 د 





على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
التمرين الآول: (3.5 ن) :العدد المركب الذي طويلته 1» وك عمدة له. 


1/ أحسب ,2» ,2 حلي المعادلة (1) ...2-0 +22-1 في ) مجموعة الأعداد المركبة» حيث: |22| < [21|. 
07 
2 أكتب على الشكل المثلثي كلا من ,2» م22 زح). 
2 


3 النقط .م» 8» © صور رج» م5*» 21 + 3 على التوالي. 
ما هي عناصر التشابه المستوي المباشر الذي يحول 8 إلى 4» و0 إلى؟ 
التمرين الثاني: (4.5 ن) 
في 7 مجموعة الأعداد الصحيحة نعتبر المعادلة (1) ... ... 0 - 15 + بر9 - #ز6» ذات المجهولين + /ز. 
1/ هل تقبل (1) حلولا في >7؟ 
2 لاحظ أن: 5- ح 3 - 2-», واستنتج حلا خاصا ل(1) . 
3 حل(1) في 72. 
4 لتكن(/1,) حلول(1) الطبيعية؛ ونضع: 2011737 < 2 -*14323 ح بآ. 
- أدرس باقي قسمة كل من 27 47 على 7»: حسب قيم العدد الطبيعي 71. 
- بين أن: 0]71 2 ,]آ. 
التمرين الثالث:(04 ن) + متتالية عددية تحقق من أجل كل 7 من [ل: ,211 - 3 - 1بيرلة3. 
1/ عبر عن ,به بدلالة ,,يه» من اجل 72 كيفي من 11/. 
2/ جد قيمة مه التي تجعل 1 ثابتة. 
3 نفرض في بقية هذا التمرين أن 4 ح م/:» ونعرف المتتالية 17 بالعبارة: ,يه ح ,ربه + 3 من أجل كل 7 من 7ل/. 
أغ- أحسب الحدود: 0 171 72 
ب- برهن أن 177 هندسية» واذكر أساسها. 
ج - أكتب عبارتي الحدين العامين للمتتاليتين /)» 17 بدلالة 71. 
د - أحسب المجموع .5 بدلالة 7» ثم احسب ,5 جا » حيث: ري + ... ل ريه + مله - ررى. 


التمرين الرابع: (08 ن) 
نعتبر الدالة: 702 + عر جم ع هم المعرفة على *18: و(6) التمثيل البياني لها في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد 
ومتجانس. حيث يدل الرمز 7 إلى اللوغاريتم النيبيري. 
© 1/ أحسب نهايات ثم عند أطراف مجالات تعريفهاء وأدرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل(6). 
2/ أدرس اتجاه تغير/» وأنشئ جدول تغيراتها. 
3 ما هو الوضع النسبي ل()) مع المستقيم عد - ب[ :(4)؟ 
4/ بين أن المعادلة 0 - (2«)/ تقبل حلا وحيدا »© في *18» وبين أن: 0,8 > © > 0,6. 
5/ أكتب معادلة ل(”7) مماس(6) عند النقطة ذات الفاصلة 1-. 
6 أنشئ (7) و (06). 
© 1/ جد دالة أصلية للدالة م على المجال ]0 ,0»-[. (يمكن استخدام المكاملة بالتجزئة). 
2/ أحسب ىم مساحة الحيز 5 المستوي المحدد ب(6) ومحور الفواصل والمستقيمين المعرفين بالمعادلتين: 
> ح عرء 2- - سج بدلالة غ»ء حيث: 0 > ع > 2- . 
3 ما هي نهاية عم عندما يؤول + إلى الصفر؟ وما التفسير الهندسي لهذه النهاية؟ 
4 أدرس شفعية الدالة: 2م + || ج١‏ 2 :و» واستنتج تمثيلها البياني في المستوي السابق. 
© نعتبر الآن المستوي مركباء وليكن التحويل النقطي 7ع المعرف بالعبارة المركبة التالية: 17 ح /ج . 


ص 2/1 


1/ تعرف على طبيعة وعناصر]] . 
2/ أنشئ في نفس المستوي السابق (07) صورة (0) بواسطة 11]. 
(يُعطى: ‏ 1- - (12)0,36 ٠‏ 0,4- ح (1711)0.64: 7 - (172)2 ) 
ْ الموضوع الثاني 
التمرين الآأول: (04 ن) 
1/ حل المعادلة (1) - 18 -27 + 6#2» ذات المجهولين الصحيحين ع1» 17 
2 ما هي كل الثنائيات (2,37) حلول المعادلة السابقة» حيث 2ز» 39 طبيعيان معا؟ 
3 نفرض الآن أن ,زر طبيعيء ولا يهمنا » بين أن: [0]7 > 1 - 20117. 
٠» 0 /4‏ 16 بر أعداد طبيعية غير معدومة: حيث يكتب /[ في النظام ذي الأساس 5 هكذا' 40 2 وفي النظام ذي 
الأساس 4 هكذا: 0م1686 . أكتب كل القيم الممكنة ل مر في النظام العشري. 
التمرين الثاني:(05 ن) 
نعتبر الفضاء منسوبا إلى معلم متعامد ومتجانسء ولتكن النقط: (4)1,2,2»؛ (3,2,1) ١8‏ (1,3,3)© من الفضاء. 
1/ بين أن النقط 4م» 8» 6 تعين مستوياء واكتب معادلة ديكارتية له. 
2 باعتبار المستويين (,8)» (22) التاليين: 0 ع 1 - 27 + 7و2 - ع :(,2)ء 0 ح 2 + ج27 + 7و3 ح- عر :(رط)ء 
بين أنهما لاا مستقيم (1)» وأن: (4) ع 6. 
3 برهن أن الشعاع ١‏ 0 
1- 
4) أحسب إحداثيات النقطة // من (1) حتى يتعامد الشعاع //4/ مع المستقيم (/)» واستنتج المسافة بين(4) و 4. 
التمرين الثالث:(04 ن) نرمي زهرتي نرد غير مزيفتين» متمائلتين ومرقمة أوجه كل منهما من 1 إلى 6» في آن واحد. 
ونهتم بالرقمين الظاهرين على الوجهين العلويين. 
1/ ما هو عدد كل الإمكانيات؟ اكتبها جميعا. 
2 ما احتمال أن يظهر أحد الرقمين على الأقل أكبر تماما من4؟ 
3 نعتبر المتغير العشوائي )1 الذي يرفق كل إمكانية مما مضى بمجموع الرقمين الظاهرين. 
-- عرف في جدول قانون احتمال المتغير ]ل . 
- جد حادثة 0 تشكل مع الحادثتين (12,3,4,5,6 - كء (17,8,9,10 - 2 تجزئة للمجموعة الكلية لقيم 
المتغير ل[ » ثم أحسب الاحتمال السابق باستخدام دستور الاحتمالات الكلية. 
أحسب الأمل الرياضياتي ل2] . 


التمرين الرابع:(07 ن) ِ 
قبل أن التمثيل البياني المرفق هو للدالة: - + 22 جديرءز على 19[ ونعتبر الدالة: 
للد 2و جم عر.م المعرفة على 1 و(©) تمثيلها البياني : في المستوي المنسوب إلى 
معلّم متعامد ومتجانس. حيث يدل الرمز © إلى أساس اللوغاريتم 527 

1/ أنشر وبسط العبارة: |1 9 00  )4‏ ب ثم بين أن: م - (د)/ 0مذا . 

2 أدرس اتجاه تغيرم/» وشكل جدول تغيراتها. 

3 جد إحداثيتي نقطة الانعطاف ل( )). 

4/ أدرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل()). 5 ليا وا عا م 
5 أثبت أن المعادلة 0 - (2)/ تقبل حلا وحيدا © في رء وهو يحقق: 0,8 > © > 0,5» ثم بين أن: 

زه + 2)ه ع (نه)1. 

6 هات أحسن تقريب تالفي لم بجوار ال0. 

7 أنشئ (0)»: و(1/) مماسه عند النقطة (1-,4)0. 

8/ أحسب 5 مساحة الحيز المستوي المحدد ب()) ومحوري المعلم والمستقيم المعرف بالمعادلة: 2- - م2 

-05 -8 


(يعطى: 5 - 2 مء 6 -2 عم) 
ص 2/2 


)0 شعاع توجيه ل(1): 7 نك 5 ثيلا وسد ليا له 





أنة 


نص 00 


موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية 5 بن ناعة السعيد لشعبة رياضيات دورة ماي 2011 
لمادة: الرياضيات 


الصفحة 61 


الموضوع الاوك 
التمرين الأول: (3.5 ن) 1العدد المركب الذي طويلته 1: و عمدة له. 
1/ حساب ,2؛ رج حلى المعادلة (1 555 1 تو حيف: 7] < رجا" 








' ْ 6- 
) - 9- ح عن4 - 54 -لء ومنه: 21 - كه _ 0 - رج أي: | لكات ونجد أيضا: |1- - 22 اححيق ل 
. لثى لكل م لذ 1.5150 + و2605 - رما 5ج -م 
2 
نجد:1- - 1(47) - “(لك) - "“(ل)ء ومنه إتدزه.1 + ومع - 0 3 5.) 
ونجد:1- ح- 5 رات ررد ومنه: 511111 .1 + 00511 - 06 *( 0.5 ن 


3 لدينا النقط لم 8. ) صور ,27 م7: 28 + 3 التوا ومنه: (2 ,4)0,. (1-,28)0. (0)3,2: 
ليكن 7 + 07 ع “5:2 التشابه المستوي المباشر الذي يحول 8 إلى 8»: و0 إلى2)» يكون: 
+ 20 + 0)3 -:2 + 3 و 5 + (1-)0 - :2 فبالطرح نجد: ‏ ح ع أي: 31 - 3 > ». إذا: 











التمرين الثاني: (4.5 ن) 
في 7 مجموعة الأعداد الصحيحة نعتبر المعادلة (1) 0 00 ذات المجهولين عء 17 
1/ قبول المعادلة (1 ...0 - 97+15 - 62 _حلولا في 72: 
لدينا: (1) تكافئن 5- - :و3 -22» وبما أن 1 - (26072)2,3 و [1يقسم 5 فإن (1) تقبل حلولا في 722. 
2/ استنتاج حل خاص ل(1): من 5- - 3 - 2- نلاحظ أن: 5- - 1 ا 3 - (1-) 2 2 ومنه إ[(1,1-)) حل ل(1). 
3 حل(1) في 72: لمح وت 1 إذا: 0 - (1 - 367 - (1 + )2 أي: 

5- - 1< 3 - (1-) » 2) 00 ْ 0 
(1 -3)07 ع (1 + 2)2 وبما أن (1 + 2١)‏ فإن: (1 :»2١3)7-‏ ولكن 2 و 3 أوليان فيما بينهما إذا حسب مبرهنة 
غوص فإن (1 - 2)7»: وعليه يكون /2 ح 1 - ,ر حيث 2 ع ؛ أي: 7 ع 8# / 2+1 ح بن 
وبالتعويض في (1) نجد: 1 - 38 - 2ه إذا حلول (1) في 72 هي الثنائيات: (1 + /1,2 -/3) مع العلم أن ع/ 
عدد صحيح. /1.5 ن 
4 > بر حلول (1) الطبيعية. و: 201137 ا 2 --*14323 - /,/ء دراسة باقي قسمة كل من 227 47 على 7: 








241»: [4]7 > 24: [1]7 > 23 و[1|7 ع 49 |47 ع أكى [7] 

ومنه: إذا كان 37 ح 7 حيث / عدد صحيح. فإن باقفي فسمة كل من 27»: 47 على 7 هو]1. 

وإذا كان 1 + ع[3 - 7 حيث ع1[ عدد صحيح., فإن باقي قسمة 27. 47 على 7 هو على الترتيب 2»: 4. 

وإذا كان 2 + 31 - 2 حيث ع[ عدد صحيح؛ فإن باقي قسمة 27: 47 على 7 هو على الترتيب 4؛ 2. |1 ن) 
تبيين أن 0171 > 5 : واضح أن [417 > 1432 ومنه [1]7-/43 ع 143231-1 - 14323 أي: 
[7] 430-1012 2ت 14323 أي: [2]7 > 1432 ... ...... (1)» هذا من جهة ومن جهة أخرى: [2]7 > 2011 فيكون 
[23]7 > 20117397 أي: [1]7 > 2011337 ... ... (2): من (1) و(2) نجد أن: [2]7 - 2 > بآ أي:[0]7 > .1.1 ن 
التمرين الثالث:(04 ن) ,20 ح 3 - 3:1 . 


1 التعبير عن ,,ىة بدلالة ,,,ه: مما سبق نجد: 1 + يرلا - .جيرلة | |05 نأ 


2/ إيجاد قيمة مه التي تجعل ,+1 ثابتة: تكون عندئذ كل الحدود مساوية لمه» ومنه: 1 -ل ع2 ح وك أي: 3 - وم.0.5ن 


تصحيح وتنقيط موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية الشهيد بن ناعة السعيد لشعبة رياضيات دورة ماي 2011 
لمادة: الرياصيات 


الصفحة 6/2 
3 4 ح ويه و: ببلة - بن + 3 2 


أ- حساب الحدود: .7ه ,22 _222: نجد 3 - ررلة ح- ,تآ 000 


ا 2 
ب برهان ان 7ه هندسية» وذكر اساسها:_(2 ., 0 برلا - 1-3 + ا 
إذا: بلح > ربيرنةء ومنه 7ه هندسية أساسها هو: -. 


ج - كتلية عبارتي الحدين العامين ل ولف 10067 - ,10 أي |" !503 


د - حساب المجموع ,,5؛ ثمى5 1110 : (برمة + 3) + . ل بمله + 0.. + ريه + ولا - ررى 


1111 
إذا: 0 ونا+ (1 +300 - ري ونجد: | 7 (2) 3 - (2 +300 - 1 - مقللنت 


التمرين الرابع :(08 ن) ‏ 22م +2 ح (م)مرء ]مه + ,0[ نا ]0,مه-][ ءا 
© 1/ حساب نهايات /. ودراسة الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل(6): 


00012 


60 امه 2 - :7 لي - 0 2 لب ا 1 لي - - 3 ١‏ 1 لي - كلتل ؛ 0 ٠‏ إذا: 


كام 
< ,ع :م > ا 
؛ ومنه. 0 0 ا إذا:1 تام 0] 7ت 7] » ونجد: 
0 > 1 ]ك5 تدم نه 1 اح 17 مم جتر 2 مو ل+جئر 


م+ ح 2عنر] لي - ( - () /) ١‏ 1 و1 06+ - 0 لي - ( - () /) ! اي ٠‏ والخلاصة: 











2 
ار 
2 2 


ال لشم ماري كر 
-ل (6) فرعا قطع مكافئ في اتجاه المستقيم د - /ز:(8): أحدهما في جوارم»+ » والآخر في جوار 00-. 
2 دراسة اتجاه تغير؛» وإنشاء جدول تغيراتها: / تقبل الاشتقاق على كل من مجالي تعريفهاء حيث: يد + 1 - (66) '/: 


1 / 2612 1 

أي: م - (م) ثرء [0.25 ن إذا فيما يلي جدول 
التغيرات: 

3 الوضع النسبي ل(6) مع (1/): ندرس إشارة 
الفرق ع - (7)/. لدينا: 

“يزمر ح عر - (عر) كر إذا: 

< (2)/ تكافئ 1 < 25»: ومنه النتيجة التالية: 
(0) يقع فوق (4) على كل من المجالين ]1- ,0ه-[» ]00+ ,1[. بينما يقع (0) فوق (0)) على كل من المجالين 
]1-10 ]10,1. 

4 تبيين أن المعادلة 0 - (2)ٌم تقبل حلا وحيدا » في *12؛ وأن: 0,8 > © > 0,6:_من خلال جدول التغيرات 
وبملاحظة أن 0 > (1 - 201772 يتبين أن 0 - (2)/ لا تقبل أي حل على المجال ]0 ,0©--[ وأنها تقبل حلا هم في 
]+ ,10[» وبما أن م رتيبة عليه فالحل وحيد. وبالحساب نجد: 0,4- ع (00,6/» و0,4 - (00,8/ » مما يعني أن: 
0 > (0)0.8/ ا (0,6)رء وحسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن هذا الحل » يحقق: 0,8 > © > 0,6. 

5/ كتابة معادلة ل130): 1- ح ننزء (20) / + (و:د ح عد) (2:0) '“ر - رو : (17): أي: 1 - (1 + 1)2- ح بر:('1): 
6 إنشاء '3) و (6): الإنشاء فيما يلي: 

© 1/ إيجاد دالة أصلية لم على المجال [0 ,0ه-]: الدالة م مستمرة على هذا المجال فهي تقبل دالة أصلية عليه» نجد: 











تصحيح وتنقيط موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية الشهيد بن ناعة مسحب حك دس ماي 2011 








لمادة: الرياضيات 
الصفحة 6/3 
دك ( ناا + ع2 |[ ح يدك () /ر [ 29 
1101 + 2) | - 
أي: (1) ... تلاعداها ][ 2 + عه« [ - حك 20) / ]2 ”1) ست 
وباعتبار: 
00 2069 1 - () "ع , ِ- (1) 111 (و )) ممم مه ممه 
ون حي قاض المكامة لتر نج ' 
دك 17 - إءدإاناءة ع ماعنا ل 0 الا 


ا يت نر 
وبوضع 0 ح زء يكون: (2) ..... ع - |<|ا<ة ع 03 | |11 |. 
من (1) و(2) مع ملاحظة أن 3 في المجال ]0 ,مه-[ نحصل على: 


( - (عدح) :]عر )2 د 2 ح دك (20) ]/ [» أي: (د- )2111 + 21 - 2 ح عدك رم ]ء إذا الدالة: 
(-):21 + 2 - 2 بجرعر :يم دالة أصلية للدالة كم على المجال ]0 ,مع |. 
(لاحظ أنه يمكن كتابة: 21:2 + 21 - رهم م( 
2 حساب ,يرز |ج0[5)”]| - |ن-ه0)] ي'] | ح ين ومنه: |(2-)/ - (6)#| ح عر أي: 
6 +4ع2 - 0 - (214 - 6) ح مير أي :| 2 








امف في الشكلء حوث هر لحي امد ب(6) ومحوري لسموأستق اميف ,لش 2 ح من 
4 دراسة شفعية الدالة: 72:2 + مدا جم ج :»م., واستنتاج تمثيلها البياذ : واضح أن ]ل 0] نا |0 ,مه 3 و0[ 
ومن أجل كل + من +( يتحقق: (0)ع ع 22 من + إععر| - 2(5-) 1 + إعر-]| ع (عر-)م. إذا د ل 
فتمثيلها البياني متناظر بالنسبة لمحور التراتيب في المعلم المتعامد».......(1) 
وأكثر من ذلك» لدينا من أجل كل عر من :18 يكون: («)/ر ح- (2)ع إذا: 
تمثيل هذه الدالة ينطبق عن ()) في المجال ]م-+ ,0[» مع ولو انعد[ 2 
من (1) و(2) نتمكن من إنشاء(ي0). - أنظر الشكل .(0.75 نا 
© نعتبر: 17 ح- '7 :]8 . 
1/ التعرف على طبيعة وعناصر/] : 0 مركزه النقطة الصامدة» ونسبته |1[» وزاويته (1)ع:07» 
أي: هو دوران كا المبدأ 0 وزاويته - 
2/ إنشاء ("0) في نفس المستوى السابة 3 الشكل |0.5 نا 

7 








التمرين الأول: (04 ن) 

1/ حل المعادلة (1 .... -7-18ز2 + *6: (1) تكافئ 9 ح بر + 3«2» ونجد أيضا: 9 - 0 + 3 ا 3» بالطرح 
نجد: 0 ع بر + (3 -+)3 أي: بو- ع (3 --3)2» ومنه يكون 3 قاسما ل:1» أي: 3/7 -ح /ر حيث / عدد صحيح. 

ومنه: 9 - 3 + 3؛: أي: م - 3 - عه إذن حلول هذه المعادلة هي: [(/3 ,# - 4)3؛ حيث ع/ عدد صحيح. 

2/ ذكر الحلول(277 ,) حيث 2 بر طبيعيان معا: إذا يكون: 0 < # - 3 و0 < 38» أي: 3 > / > 0» أي: 

(40,1,2,3 © 6 وبالتالي الحلول المطلوبة هي فقط: (3,0)» (2,3)؛ (1,6)» (0,9). 

بيعيء تبيين أن: 0171 > 1 - 20117: لدينا: [2]7 > 2011 ومنه: [23]7 > 20113» أي: 

[8]7 > 20113:» أي: [1]7 > 20113»: أي: [1]7 > “20113: أي: [1]7 > 20117» ومنه: 

20117 - 12 0]7[ 


4/ يكتب /ّ في النظام ذي الأساس 5 هكذا: 0 » وفي النظام ذي الأساس 4 هكذا: 10:50 . 

















تصحيح وتنقيط موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية الشهيد بن ناعة السعيد لشعبة رياضيات دورة ماي 2011 
لمادة» : الرياضيات ياصيات 


الصفحة_ 6/4 


كتابة كل القيم الممكنة ل / في النظام العشري: نجد: 12604 -ح 4205 مع العلم أن كلا من جح و6 أصغر تماما من4. 
أي: 4 + ه16 + 46 + ه - 100 + ه5 + 0 أي: 9 - 6 + ع3» ومنه فإن قيم جح و6 هي نفسها قيم, » وبر 
الطبيعية الواردة في السؤال 2/ مع مراعاة الشرط:ج و6 أصغر تماما من4. 

أي: (3,0) - (6 ,ه)» أو (2,3) - (6 ,©)» يعني أن: 13034 - 4305 ح بر أو 12324 - 4205 ح /ر. أي قيم زر 


الممكنة هي: |115» 110. |1 نا 


التمرين الثاني: (05 ن) ‏ لدينا: (24)1,2,2» (3,2,1) ١8‏ (6)1,3,3. 


2 0 
1/ تبيين أن النقط 2 8. © تعين مستوياء وكثلية معلة ديكارتية زنج بالصب: | 0 )35 6 
1- 1 
مركباتهما غير متناسبة بنفس النسبة» ومن ثمة فالشعاعان غير متوازيا إذن النقط 4 ء 8»؛ © تعين مستويا. |0.5 ن 
0 
' ' ب ' 0 0 حير ع2 
إذا كان الشعاع | )3 شعاعا ناا للمستوي (486) فسيتعامد مع كل من 48 » 46 » وعليه يكون: 0 0 أ 
/1 
20 ع 1 : 1 -- ْ د 
أي: 29 ل | عندئذ وباعتبار 1 -  »‏ مثلا ‏ نجد: 2- ])277» ومن أجل كل نقطة (7 ,7,37) 14/ من المستوي 
2 
(486) يكون: 1 1 /42م» إذا: 0 - 2 2< (2 - ج) + (2-) << (2 - بوم + (1 - ر) :(80م )» أي: 
0 22-1 + بره - ::() هم )|. آنا 
راك ا ااال ” الل ارال 
وفة 8 ).» وأن: ) ء ١:‏ لذلك يكفي أن نبين أن شعاعين ناظمين لهما غير 





1 1 

و سن و ليهات 59 22 | 3- ]172 ناظمان لهما على التوالي» وواضح أنهما غير متوازيينء إذا (رط)ء (رط) 
2 2 

يتقاطعان وفق مستقيم (/)» وأما النقطة © فانتماؤها إلى (1) معناه انتماؤها إلى كل من (,2)»؛ (,)» وبالحساب يمكن 


التحقق أن إحداثيات ) تحقق معادلتي (,2)؛ (,2)» إذا (4) © 6. 





له: ثه غير معدومء يكفي أن نثبت أنه يوازي 


1 
4)ء ولذلك يكفي أن نثبت أنه يعامد كل من رت ا 
لدينا: 0 - 2 ا (1-) + (2-) كا 0 + 1 ا 2» و: 0 - 2 كا (1-) + (3-) كا 0 + 1 ا 2» ومنه إذا نعم 17 شعاع 


توجيه ل([1). 
ومن أجل كل نقطة (7 ,37,)// من المستوي (/) يكون: 61////1» إذا: ع ع ]|01 » حيث ع عدد حقيقي. أي: 
2 ع 1 -ع 1 +2 - 2ن 
5 ع غ /, 3-0 -برركاي: 8 ع ع / 3 عر وهو تمثيل وسيطي للمستقيم (4). /1 نا 
]1- ع 2-3 - 
4)/ حساب إحداثيات النقطة 4 من (1) حتى يتعامد الشعاع 4/74 مع المستقيم (1/): واستنتج المسافة بين(48) و 4: 





0 -(3-2+غ-) « (1-) + (2 - 3) 0 + (1-1 + غ2) 2 أي: 2 -ع؛ أي: (كد,3 ,18/2 [1ن] 
والمسافة بين(4) و 4 هي: 2/1/1 أي: 2 - كك + 22 - 3 + 1(2 - ع وهي: ا 
التمرين الثالث:(04 ن) 

1/ عدد كل الإمكانيات: الترتيب لا يهم لأن الرمي يتم في آن واحدء ولولا تكرر القيم لكان عدد الإمكانيات هوكم , ولكن 
ما دام هناك نردان فيمكن أن يتكرر الرقم الواحد في الرمية الواحدة» وبالتالي العدد هو: 6 + 02 أي هو: 21. وهذه 


تصحيح وتنقيط موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية الشهيد بن ناعة السعيد لشعبة رياضيات دورة ماي 2011 
لمادة: الرياصيات 
| مو © 
الإمكانيات هي: [1,1)» [1,2]» [1,3]» [1,4]؛ (1,5)؛ (1,6)» [12,2: اك 0 (2,5]» [2,6)» [3,3]: 
(3,4)» (3,5)» (3,6]» (4,4]» (4,5]ء (6,ش]؛ (كرقاء (15,6» (6,6). |0.75ن 
2/ احتمال أن يظهر أحد الرقمين الأقل أكبر تماما من4: أي تحقق الحادثة: 
([5,6[,)6,6) ,[5,5] ,[4,6) ,[4,5) ,[3,6) ,[3,5] ,[12,6 ,(12,5 ,(1,6) ,[1]1,5 » واحتمالها هو: 0 
3 المتغير العشوائي _يرفق كل إمكانية مما مضى بمجموع الرقمين الظاهرين. 
- تعريف في جدول قانون احتمال المتغير ع[ : 











12 1 311 | 104 ]| و9 | 8 ]| 7 | 6 | 5 | 4 طم 3 1 2 ل سسا 


- حساب احتمال أن نحصل على مجمو ا الحادثة المناسبة هي: (13,5,7,9,11 - (7» واحتمالها: 








د - (2)م؛ أي: 


- إيجاد :): ثم حساب الاحتمال السابق باستخدا 2 الكلية: لدينا:! 12,3,4,5,6 - 4؛ (17,8,9,10 - قء 
لكي تتشكل التجزئة ينبغي أن يكون: !111,12 - 6. وعندئذ وحسب دستور الاحتمالات الكلية» نجد: 

(2)6 ا ()مم + (هام ا (0)مم + (م)م ا (7) رم ع (م)مء أي: 

(6 2606م + (8 م م)م + 4! 6 0)م ع (م)مص أي: ((11))م + ((7,9)م + ((13,5)م ح (2)مء أي: 
1 ا 1+2 

+ بق ب تق - (ميم» يز - (مام. (025نا ٠.‏ 

سس تمل ال اضيا 0 ا 01 - 06 تا أي : 

لا ل م 


ونجد: [7 - 1800 |0.5 نا 


التمرين الرابع:(07 ن) الدالة: _ +2 جم 2 :/ معطى تمثيلها البياني على 98[. و / معرفة على 8[ ب: 
2 - 2 - 00 /. 








فد د( عمتين يل - (1 ل( 2 ى نهذ 0)ر - (1 - (265) 4) بل » ومنه 
> - (د- زه 6 5-6 نا - م راطا . 


2/ دراسة اتجاه تغير4» وتشكيل جدول تغيراتها: / تقبل الاشتقاق _ 8 حيث: جح + :2 ح () ر أي: 

()7 ع (2)'/ء و8 من خلال تمثيلها البياني هي موجبة على 18. إذا ثم متزايدة تماما على 8[» و:مه + - () 1 1771] و 
إذن فيما يلي جدول التغيرات: ١‏ 
3 إيجاد إحدائيتي نقطة الانعطاف ل(0): / تقبل الاشتقاق مرتين على 8[ حيث: 
*-م-2 -ح (م)"/ أي: م 12ج - («)"لرء وفيما يلي جدول إشار 7 
1د 2س »ح ]| | إذا "م تنعدم وتغير إشارتها من أجل 

5 0 : 2-» ومنه النقطة (2 - 822(2) ,122-)8» بالتقريب: (1.5-,0.7-) 2:8 

هي نقطة انعطاف ل (1)6 1ن 

4 دراسة الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة ل(6): نجد: ْ 0 لكلل أي : 


-6 + ير - لخن وأيضا: -- ار - لكلل فنجد أن: 


مل - |( | 1 1111 ل 7] ع و: من+ ح- كك ا 6 00]] للم 01 2 إذا ليس ل (0) 


م6 سجعر 2 مم جور مو دجئعر 2 ملل 








- 


تصحيح وتنقيط موضوع امتحان البكالوريا التجريبية لثانوية الشهيد بن ناعة السعيد لشعبة رياضيات دورة ماي 2011 
لمادة: الرياصيات 


الصفحة 6/ 6 


تقيمات مقاربة » وله فرعا قطع مكافئ في اتجاه محور التراتيب» أحدهما بجوار مل والآاخر بجوار م»-.1 ن 





5/ إثبات أن المعادلة 0 - (2)/ تقبل حلا وحيدا © وأن: 0,8 > © > 5 ,0» وأن:0© + 2)© - (1:)2: 


ولدينا: 0.6 - 0,25 ح 0095م - 0,5(5) ع (00,5/ ومنه: 0 > (0,5) /. 
و: 0.45 - 0,64 ع 2958م - 0,8(5) ع (0,8)/ ومنه: 0 < (0,8)ثر. إذا: 0 > (0,8)/ر كا (0,5)/. وكر مستمرة 
على كل 18 فحسب مبرهنة القيم الر 0 المعادلة سالفة الذكر حلها في المجال |2[10.5,0.8 أي: 0,8 > © > 0,5. 


ويكون: 0 - (6)0» أي: 0 -2- :0 أي: 2 - ب هذا من جهة» ومن جهة أخرى: 


م + 26 - بك + 2 - (م)ثمر» أي +2» - رهام لان 


يان د يبا لم_بجوار ال0: هو الدالة: (0)/ ل دنا - عن) (وعد) "م جر عر :ع أي: 
(00ير + (0 - ب)(0) "م جد يربع أي: 1 - عد جا عد :هأ 
7 إنشاء (0): و(2) مماسه عند النقطة (1- ,4)0: الشكل: 








8/ حساب9: 1 6-3 ّ_- [0 0 | )رركا د انق أي: ّْ )6( بسب" 
2-1 +2(35-)2- 0 | آم + 0 - ى» أي: #اة للكدهد 


5 11 
0 





أثة 


القيي: الذلذةاتفني رحاضبي المدة : 4 ساعات ونصف 





التمرين الأول :_1) أكمل الجدول الآتي مع تبرير الحسابات : 


الشكل الأسي 
1 


62 علم النقط م » 8 » 0 » (] التي لواحقها على الترتيب ,رج » م2 » 276 و مج في المستوي المركب المنسوب إلى 


0 
معلم متعامد متجانس . |1 :71!: 0 





3 * عين نسبة وزاوية التشابه المباشر الذي مركزه 28 ويحول النقطة 8 إلى ) .* استنتج طبيعة المثلث 28860 . 


* تحقق أن اح 2 ح مج . استنتج طبيعة الرباعي :06060 . 


٠ 


التمرين الثاني :_ تذكير : من أجل كل عددين صحيحين 3 وط نقول أن 3 يوافق ١‏ بترديد 7 ونكتب [5]7 > 0 
إذا وجد عدد صحيح ٠>‏ حيث ١ + 7٠‏ - 3 . 
1) سؤال من الدرس : 
) لتكن جء 6ط »»ء و 1ك أعداد صحيحة . أثبت أنه إذا كان [5]7 > © و [0]7 2ء فإن [5017 
0) استنتج أنه من أجل كل عددين صحيحين غير معدومين ‏ وط : 
إذا كان [5]7 > ع فإنه من أجل كل عدد طبيعي ٠‏ : [57]7 2 01 . 
2 من أجل 2 - 3 ثم من أجل 3 - 3 أوجد عدد طبيعي 0 غير معدوم يحقق : [1]7 2- 07 . 
) ليكن ج عدد طبيعي لايقبل القسمة على 7 . أثبت أن [1]7 ع 05 . 
0) حدد أصغر عدد طبيعي غير معدوم ٠>‏ يحقق [1]7 - 0# من أجل 6 > © > 2 . 
) من أجل كل عدد طبيعي ٠‏ نضع : 695 + 558 ل 48 +4 328 + 25 ح و4 . بين أن : [6]7 > ووودك 


التمرين الثالث : الجزء الأول : نعتبر الدالة بم المعرفة على 8| كمايلي : *مم2 - 1 ع (2) 60 


0) 


1 قرس قغيرراك النانة و جتاهيق اق المسكلة ازاات زنون تقال جل هيا كمهي إن المجال|1: ِ 
3) استنتج أن 0 > (0)«2 من أجل » << . 


01/1 اقلب الصفحة 





الجزء الثاني : نعتبر الدالة العددية + المعرفة على | كمايلي : 5 - (2) / نرمز ب (28) للمنحنى الممثل 


للدالة + في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس (ر :1 : 0) (الوحدة : ممء2) 
1) بين نهاية الدالة كم عند م-+ هي 0 . فسر النتيجة هندسيا ثم احسب نهاية الدالة + عند مه - 


ثم استنتج أن : 0 ع [(1 + #) - (32) 17111]7/ 


2) بين أن : 0 - *#ع(1 + )1 
م جع ور وا حي ار 


أعط تفسيرا هندسيا لهذه النتيجة . 


3 حدد وضعية المنحنى (04) بالنسبة للمستقيم (0) ذو المعادلة 1 +< - لا. 
ا َ (:8)3 رد 000 
4) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي < : 2 + تيع - (#)”م حيث (2)'/ يرمز إلى العبارة المشتقة للدالة /ر 


5) بين أن - (0)/ ثم أعط جدول تغيرات الدالة / . 
نعتبر المتتالية العددية مله المعرفة كمايلي 0 ح مية ومن أجل كل عدد طبيعي / : (مله) / ج- 1 
1) * احسب ريرهو. * برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 0 : 0 > ,له > 0 و 1بولة >> رلا 
* استنتج أن المتتالية (م,ه) متقاربة . 
2 نرمز ب 3 إلى نهاية المتتالية () . برر أن © - (0) ثم استنتج قيمة 0 . 
4) بأخذ ره كقيمة تقريبية إلى ٠‏ » احسب ,2 ثم أنشئ المستقيم (0) و المنحنى (204) . 
3 0 _ : 0 ظ 
التمرين الرابع : في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد متجانس 1 آرم 1 0( ؛ نعتبر النقطتين:([ 3:2- :)4 
: 4ه -) 8 » نرمز ب | إلى منتصف القطعة [88] و (5) إلى الكرة التي قطرها [88] 
1) * احسب إحداثيات النقطة ع مرجح الجملة [(1 , 8) , (4,2)) 
* بين أن المجموعة (0) للنقط 1/1 من الفضاء حيث : ||[3||110 -ح ||:718 + 274,4||هي المستوي المحوري 


للقطعة [ع0] . 
* بين أن معادلة للمستوي (8) هي 1- - لا . 
2 * احسب نصف قطر الكرة (5) والمسافة بين المركز | للكرة (5) و المستوي (0) . استنتج أن التقاطع (0) للكرة 
(5) و المستوي غير خال. 
* بين أن معادلة للمجموعة (0) في المستوي (0) تكتب : 12 - 1(2 دم + (2جع) 
* استنتج أن (6) دائرة يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها . 


ا 





التمرين الأول : 4 
1) 41 - 3 0 1[ ل 7) دما 4 - مد 025 


1 
6 - إن + 2-| 4 - وج 05 


6 6 - |( -) مزه »ا زج (-) ومه| 4 - م2 


0 ح-ح [(0)مزو ا ذ+ (4]»05)0 - وج 0.5 





3 * نسبة وزاوية التشابه المباشر 


61 21/3 خم 20 
1/31 - 23721ب وروبوه و 
نسبة التشابه المباشر : 1/3 - |1/31] 0.225 
زاويته : - ع (079)1/331 025 


المثلث 880 قائم في 2 : (86 68 ) - (0/31) وته 025 


4) * لاحقة المرجح 6 : 


| ع20/3-3(28+2) +22 

[2 ل 3 2 .4 - لشت - 025 
2103 1 +21/3-3 +24 

اد 3 50 : 0 5-5 7 ل 20 اا 76 025 

5 01 أن . 22 | 20 | 26 ومنه ]م د 0 025 


أي الرباعي ©0606 متوازي أضلاع .2 0.25 


التمرين الثاني :_75. 3 


1) 3)ا7 +6- ج و “ا 0+7 -»2 حيث > و »| عددان 
صحيحان ومنه : 025 

(اكا7 + ط“>ا+ 0ا)7 + 60 -(")| 7 + 0)(ا7 + 6١‏ ) - عه 
بما أن ©7161 + 16+ 0»!ا عدد صحيح فإن: [50]7 > © 
0) البرهان بالتراجع 


55 
[5]7 > ع فإن 50171 ع “تن لأن 1 - 0م - 0 


الانتقال من الرتبة م إلى الرتبة 0+1 : 
إذا كان 57]71 > "3 و [51]7 >-هث فإن 0.5 
[57”]7 كا م > "2 ا 4ه وهذا حسب النتيجة السابقة ومنه 


[72*1]7م > 0571 نستنتج أن مهما يكن العدد الطبيعي 


م :إذاكان |/7]م > 4 فإن [57”]7 ع ”7 
2 من أجل 2 -1]7[:23 - 23 أي 3 م 0.25 
من أجل 3 - 1]7[:2 - 36 أي 6م 0.25 


2) إذا كان 3 لايقبل القسمة على 7 فإن باقي قسمة ج على 
7تساوي 1 أو 2 أو 3 أو 4 أو 5 أو 6 ومنه : 


6 


إذا كان 1171 > 4ه فإن [117 0 


إذا كان [2]7 > » فإن [26]7 > مه أي [1]7 ع 6م 
إذا كان [3]7 > »© فإن [36]7 > مه أي [1]7 ع 6م 
إذا كان [4]7 > © فإن [3(517-) ح 056 أ 

[1]7 ح تن 

إذا كان [5]7 > © فإن [2(5]17-) ح 6 

[1]7 - مه 

إذا كان [6]7 > © فإن [1(0517-) ع 6 175 
[1]7 - 056. 


0) من السؤال السابق نستنج اصغر قيمة ل )| هي 6 . 0.25 


) بما أن : 1 + 3356 -2011 فإن 
لأن [6]7 + 5 + 4 + 3 + 2 > ورووك 0.5 


التمرين الثالث :_ 8.75 


الجزء الأول_(2) 
1( دراسة تغيرات الدالة 8 : 
ا - (090 1112 (9)*2 ذا 
ا مم ل+جعر و 1 مجمر 0.5 


* ع8 قابلة للاشتقاق على | ومن أجل كل عدد حقيقي « 


م26 + 1)- ح *مءعر - 35م ح (2) '0 0.25 


نستنتج : 0 - (0')2 من أجل 1- -»اء 0 < (©)'0 من 


أجل 1->“*ا و 0 > (0')2 من أجل 1- <2ا 0.25 
جدول التغيرات : 0.25 


ام م 
للمببيداتر 


ار 
سرامم 


2) الدالة بم مستمرة على 0 م-[ اله 


[1- : مع[ هو المجال [ 21 
المعادلة 0 - 


6 + 1 : 1[ نستنتج أن 
(#ااع لاتقبل حلا في [1- : م»-[ 


الحانة ع مي مضه مه م 1 
وصورة المجال أمه د [ 1-] هو المجال 


[1-م + 1 : مه-] نستنتج أن المعادلة 0 - («)ع تقبل 
حلا وحيدا في ]مه + : 1-] لآن 0 ينتمي إلى 


[1-م +1 »-[ وبما أن 0 > (2) / 

و0 < (2)1 فإن 1 > ه > 2. 05 

3) بما أن ع متناقصة على ]مه + ,,0] نستنتج أنه 
إذا كان بم< »ا فإن (2م)ع > («)ع أي 0 > (««)ع . 0.25 


الجزء الثاني : 3.25 


[6]7 2ت وررووك 


5) من جهة : 


1 
1 





1) بجوار © + : ع سل الاسمم 025 
( 01 3 1 
| (2*#) /ر 1111 .. : 

نستنتج أن “ل]ا جح ا المستقيم الذي 
معادلته 0 - /ا مقارب لمنحنى ] 025 

ل (0/ 1111 ده 

0 ٠جمعر‏ 1 
2 * 0 (*6«+*6) ذا < “عرد 1) دذا م 
60 ٠سجهمر‏ 0 -٠جمعر‏ : 
* بما أن 





11 - ]| 1 + ») - (1 + - وم 





]جه - هد 


1112]1)3(-)06+1([ 0 


مو سجمعر 


التفسير الهندسي : المستقيم (0) مقارب للمنحنى (01) 0.25 


3 لدراسة وضعية المنحنى (06) بالنسبة للمستقيم (0) 
ندرس إشارة (1 +2)- .ومنه 


025 


إذا كان 1- - فإن (0) يقطع (6ع) في النقطة (1:0-) 
إذا كان 1-< 2 فإن (0) أعلى (07©) 


إذا كان 1- ><« فإن (0) اسفل (07©) 0.5 


4) الدالة # قابلة للاشتقاق على 8| ومن أجل كل عدد »« 


+6( +1)-(1)65+1 _ , 
332-22 00 
م950 _ 1-26 _ 

720020-07 








0.5 


1-0 . 


1+*#م 0 60 / 


من جهة أخرى 0 - (0)0 تكافئ 0) - 





“معم--1 


1 اه 
ومنه : 2 ح “م بالتعويض : 0- 





6 1 
- ()ه) / 0.5 
لي 





الجزء الثالثت : 2.5 


025 


1 
1) * 2ح (0)/ - (وبم)م ح ينا 
* إثبات بالتراجع أن : مهما يكن 0 : © >> ,ريه >> 0 


1[ . 
() - ولا و1 >> 6 > - ومنه 025 


0# >> وله >> 0 

ه نفرض أن © > ,ره > 0 بما أن م متزايدة على 
المجال [2ه : 0] فإن 
60 )كر > (ررله)/ > (0)/ نستنتج أن : 


© ع> 1 ربلا > 0 لأن (ربله) / 7 ردررلة 0.25 


و»- 060 وح - (00/ 

نستنتج : مهما يكن 6 : 026 >> برلة >> 0 . 

إثبات بالتراجع أن : مهما يكن 7 : 1 يرلا > برلا 
٠‏ الخاصية صحيحة من أجل 0 -م لآن : 

0 - ولو 2 ح ريه ومنه 1 >> ملا 025 
ه نفرض أن ,بريه > ,ريه بما أن تر متزايدة على 

المجال [66 : 0] فلن (1 يله /ر > (ررل) / 

ومنه رررراة >> 1 رببلة نستنتج أن : 025 
مهما يكن ١‏ : ) ربلا >> ربلا . 

بما أن المتتالية: (,ب/ه) متزيدة ومحدودة من الأعلى 

فهي متقاربة . 


025 


0 + ج ,1 


من جهة أخرى بما أن الدالة + مستمرة على 18 فهي 


(1122/)036 . ميم أء 
- 6د بك ان 


0005م ح 00ث"ا/ خطلا ومنه جح (0)/ أي »ع ه 0.25 





من دج 1 
3 حساب ريه ورسم المنحنى (01)) والمستقيم (0) : 
1+5 +1 
6[ اع ل - --- - (بله) / ح- ولا 0.25 





1( * إحداثئيات النقطة غ مرجح الجملة : ((1 0 ,20 4ل 


م + مءة 2 178+ م217 
2+1 0 2+1 5 
7-+27 1 
و0 سح لد - ع2 ومنه (2:0-:0)غ . 0.5 


*بما أن : 1(1/8 + 2) ع 7/8 + 2/4 فإن نقطة /// 
تنتمي إلى (0) إذا تحقق الشرط : 025 

[0كااة - || علدة]| أي |[110|| > || 8لمة|| 5ه 
ومنه المجموعة (8) هي المستوي المحوري للقطعة [08] . 
* الشعاع 0 شعاع ناظم للمستوي (5) و (0) يشمل 
منتصف القطعة [ع0] . بما أن (0 : 2- : 0) 01 


و إحدائيات منتصف [عغ0] هي (0 : 1- : 0) فإن معادلة 


3 


(م) تكتب : 
0 ع (0 - 0)7 + (1 + مر)(2-) + (1 - )0 


أي 1- ح رز 0.5 


2 * نصف قطر الكرة (5) : 


7 17/223272 8 
525 25ت 025 
2 2 2 


المسافة بين المركز | و المستوي (() : 


إحدائيات | : (1-: 3 - رخ ) ]1 
2 3 


3 
0 . 1 1 
المسافة بين | و المستوي (م) : 4 - |2*8-! 0.5 


د : 
بما ان - > 2 فإن تقاطع (0) و (5) مجموعة 
غير خالية 025 


المجموعة (0) هي الدائرة التي تمثيلها الديكارتي : 0.25 
) 

في المستوي (0) تكتب معادلة (0) : 025 

2 2 2 

(5)-122+مى+ 3+ 1-ا+ ذ+م) 


2 


:هد - 5( - ث2 - ترد جع + 1+ 


الدائرة (©) مركزها [1-1-: 2 -) ونصف 


قطرها 207/3 - 12/, 05 


مديرية التربية لولايتي البويرة و بومرداس 
ثانويات : بشلول+ نصر الدين المشدالىي + صحاريج + حيزر + الأربعطاش الجديدة 


المستوى: السنة الثالثة علوم تحريبية دورةهملي 2016 
الملده: رياضيات اللمدة: 03 ساعات و30 دقيمة 


امتحان الباكالوريا التجريبي 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين : 
الموضوع الأول: 
التمرين الأول: (05 نقاط ) 
الممسنوي المر كب مزود بمعلم منعامد» متجائس )9 ولاو 0)ع: تعتبر القط ح.رظ و) التي لواحقها على الترتيب 
[+1- ,122724 -3/ 2 4ت 2. 


1 أ أكتب الأعداد» ,2,22 و عد على شكل المثلثي: م استس ستنتج الشكل الأسي . 
ا 2 2 )1 ووم وس اولي 5 521 57 ).. 
ب) اكنب العدد لكي سوبكم الجبري »ثم استسج القيمة المضبوطة لكل من: امه ا 


8 0 


5 5 


317 
03 ليكن التحويل النقطي 5 الذي يرفق بكل القطة (31)2المقطة ('81'2 حيث : ون اب 


- حدد طبيعة التحويل النتنطي 5 وعناصره المميزة. 

4 أ أوجد اللجموعة (1) للقّط (21)2 من المستوي و التى تحقق : “ع2 +4 - : لما 0 تمسح 1 . 

“4 أوجد المجموعة (,'1) للتقط (31)2 من المستوي والتي تحقق 2 +2 - (2- 2) وده مع ,2 ء ع! 
8 أوجد صورة (::) بالتعويل النتملى 8+ اسثنتع مساحتها. 
التمرين الماني: «4,5 نقاط ) 

في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومنتجانس ( ع1:ل:0:1) 

نعتبر النقط (3:4:0) ف ؛ (0: 5 0) 8 (5 0 0)© ؛ (6:5-:2-)2 » (3-:4:0-):1 و الشعاع (2)1:3:3 
1. بين أن النقط 0,8,4 تعيّن مستو (4860).تأكد أن2 شعاع ناظمي له ثم اكتب معادلة ديكارتية له 
2 أ / برهن أن المثلث 4018 متساوي الساقين . 

ب /عين إحداثيي القطة 1 منتصف القطعة المستقيمة [48] .م بين أن 5-8 -01 . 


ج / بين أن المستقيم (©06) عمودي على المستوي (401) 
د/ استنتج حجم رباعي الوجوه ©0141 

3. احسب المسافة بين الققطة © والمستوي (480) . 

4. أ/ جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (21) . 


صمحة 1 من 04 


ب/ اكتب معادلة ديكارتية للمستوي المحوري (0) للقطعة المسنقيمة [211] . 
ج / حمق ان المطة 100 سمي للمسنوي )0( 
د / استنتج المسافة بين النقطة 7 والمستقيم (219) . 
التمرين الثالت : 3.5 نقاط) 
2+1 
لتكن (,ه) المتتالية العددية المعرفة على ]2 كما يلي : «ك *©© | - ,نا 
1) أحسب ,نا ثم اثبت مستعملا مبدأ الاستدلال بالتراجع ؛ أنه من أجل كل عدد طبيعي 2 : 0< ,نا 
2 أحسب ,ذا بدلالة 2 . 
3 برهن أن المتثالية ( .0) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
4 أ) أحسب بدلالة ه الفرق ,نا- رر,نا » ثم أستنتج إتحاه تغير المتتالية ( ,ك) . 
6 جع ٠‏ من أجل كل عدد طبيعي 8 ملا ... + بقاع ولاح م 
احسب بدلالة 11 امجموع 5 ثم أحسب هك لتلا . 
الجزء1: * دالة معرفة على 12 ب : [*»+1)صط»_ت د ممع ٠‏ (©) تمثيلها البيائي في المستوي المزود بمعلم 
منتعامد و متجائس (0:1:3) حيث الوحدة د«دن2 على حور المفواصل و ددكن5 على محور الترائيب 
1. أحسب فاية الدالة + عند ه-. ثم فسر النتيجة هندسيا. 
2 أابين أنه من أجل كل عدد حقيقي <: (*ع+1)سط*» + 5 - )م 
: ّ 
ب/ أحسب فاية ] عند م+. ثم فسر النثيجة هندسيا. 
3. نعتبر على ا محال ]مه+:1-[ الدالة ع المعرفة ب: (+1)ما- سك - )ع 
أ/ أدرس إتحاه تغير الدالة ع على المجال ]مه+:0] 
ب/ أحسب (8)0: ثم إستنتج إشارة ©)ع من أجل + موجب تماما. 
4. أابين أنه من أجل كل عدد حفيقى 3 : يم 
١‏ ؟ 7 
ب/ إستنتج أن ؟ متناقصة تماما على بجموعة تعريفها؛ ثم شكل جدول تغيراقا. 
ج/ انشئ (©) 
الجزء الثاني: نعتبر الدالة 1 المعرفة على المجال ]5+:0]ب : 606004 ,| - ()5 
ع 1 


[. تحنة أنه م٠‏ أ عدد حقة +: ث5 -[1- 


2 باستعمال التكامل بالتجزئة بين أن : دمع دوم[ 122 مد :)"1 
. 5 








2 


صمحة 2 من 04 


الموضوع العاي: 
التمرين التمرين الاول : (4 نقاط) 


الفضاء منسوب إلى معلم » متعامد ٠‏ متجانس ( عأزل:0:1) ١‏ ذ تعثير الشقط (3: :3-: 1-)4. (2:1-:3-)8 و 
(145:6)© 
6 -1- - ير 16- - ين 
والمستقيمان: (12عغ)) ++3--[4(:47) و (8اء) 4+1 - (0(:4) 
2-1 -7 21-4 --<7 
1. بين أن المستقيمين (0) و (4) يتقطعان في نقطة 7 يطلب تعيين إحداثياقا. 
2 تحقق أن : ز4)ء 8 و(0)©: ثم بين أن المُلتُ 800 قائم. 
3 أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) المعرف بالمستقيمين (0) و (2) . 
4 تحقق أن المستوي 7-1-0+<4-:(0) معرف بالمسنقيم (0) و الننطة 4 
5 


ليكن » عدد حميمى و © نمطة من المضاء . 
أ عين شر طا على العدد الحقيقي .» بحيث تكون النقطة © مرجح للجملة المثمّلة 
(كره)نزعم ع)ززه,8)] . ' 
ب) أوجد إحداثيات النقطة © من أجل 0-2-1 . 
6. عين (5) مجموعة النقط 31 من الفضاء بحيث : 36 - 63172 . 
التمرين الثاني : (5 نقاط) 
1) 1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة . 0 -4+:2./3 + 22 
2 نضع : 21 - ,2 2 3+1/-- ىه ٠‏ 3-1/- :2 . أكتب الأعداد,* » .2 وح على الشكل الأسي . 
3 بين ان العدد. "2.7 حفيقي 
1( الصاو المركب ممسوب الى المعلم المتعامد و المتجائس (7:ئنا: 0( 
نعتبر النقط 4 8٠‏ و0 التي لواحتها على الترتيب ,2 ١‏ .2 وى 
أحسب قيسا للزاوية (04:08) ثم إستنتج طبيعة المثلث 08415 . 
2 أثبت أن الرباعي 0416© معين يطلب حساب مساحته . 
3 أ»حدد زاود يه الدوران 98 الذي مركزه اللمقطة 8 ويجحول المطة © الى القطة م 
ب) أكتب الصيغة المركبة للتحاكي 36 الذي مركزه 8 ونسبته 2 
4 حدد الطبيعة و العناصر المميزة لتحويل 5-91056 ثٌ أعط الصيغة المركبة له . 
5) عين طبيعة صورة المعين ©0413 بالتحويل 58 . ثم أحسب مساحته . 
التمرين الثالت : (4 نقاط) 
(,0) و (,8) متتاليتان معرفتان كما يلي : 1-1 و 7-2 ومن أجل كل عدد طبيعي «: 


2 4 
237+ رلا _ 5 ْ 43+,ىلا _ 1 


1+1 5 1+1 1 


3 
1 من اجل كل عدد طبيعي 1 نضع : 7 - ,لاح 1لا . 
أ أثشبت أن المتتالية (,18) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 








صمحة 3 من 04 


ب) أكتب 7 بدلالة م ' ثم عين فايتها. 
2 عير عن : ,لا ىرلا و9ف0١39-‏ لا بدلالة '708. 
- استنتج اتحاه تغير المتتالتين (,1) و (95) »ثم بين أغما متجاورتان. 
3 من اجل كل عدد طبيعى 2« نعثبر المثثالية (,)) المعرفة ب: ,105+[]3- ,) 
أ بين أن المتنالية (,)) ثابتة ؛ ثم احسب فايتها. 
ب) عين فاية المنتالينين (,10) و (75). 
الجزء 01: 


نعتبر الدالة ”1 المعرفة على 12 بمايلي :ج!- + هه - ()7 حيث 8 : » عددان حقيقيان ثابتان . 








خم +1 
ا , 4 هه امه 2 5 , 
احسب ()”1 ثم عين العددين الحقيقيين 8 ؛ 0 حيث 2 -(7)1 و -(1")0 
الجزء 02: نعتبر الدالة 6 المعرفة على 12 بمايلي :5 -» - ()؟ 


وليكن (,0) تمثيلها البياني في مسو منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ( ,1 : ©) وحدة الطول 4©72. 

1. احسب () ؟ سخا و () ؟ سخ 

2 بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :. 4")8(<0 ثم شكل جدول تغيرات الدالة ؟ . 

3 أ) بين أن المستقيمين المعرفين ب *- ( :(,ه) و 1-- 7 :(ي4) مستقيمان مقاربان للمنحني (,©) 
ب) أدرس الوضع النسبي للمنحني (,©) و المستقيمان (:4) و (4) . 

4 تحمى أن 1- -(2) 1+ (<-)] ٠‏ ماذا تستشج؟ 

5. ليكن (1) المماس للمنحني ()) عند التقطة ذات الفاصلة 0 . اكتب معادلة ل (1) . 


أ بين أن المعادلة 0 -()؟ تقبل حلا حقيقيا وحيدا .ه حيث 0,5 >0 >0 
ب) تحقق أن 5 ثم +1. 
7 أنشئ كلا من (,4) :(,8) :(1) و(,©). (نقبل ان المنحنى (©) يقبل 08 كتتطة إنعطاف) 
8. ناقش بيانيا وذلك حسب قيم الوسيط الحقيقي د حلول المعادلة 0 
9 نعتبر المتنالية (,نا)المعرفة من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم .كما يلي: :0 [(«)*-» ]| ديه ش 
أى أعط تفسيرا هندسيا ل ,نا 
مده 6 6 


ج) احسب ,11 بدلالة 82 





||| 


د) بين أن . (06+120)- - 1 كلا . 


ممدج ور 


صمحة 4 من 04 


وزارة التربية الومائية مديرية التربية لولاية البويرة 
المُستوئ: المت الثالثة علوع تخريسية 


التصحيح الممصل للبكالوريا التجريبي ‏ 2016/05/17 


الثمرين الأول (05 نقاط) 





لديا - له : 2 د |رء _-- )315 : 2-2 


ا 1 2 - + 3 > (مماعمهة-( د 6 











0 +] 51 5 
4 4 


1 ة-اسال مم ْ 


51 ظ 
وال 90 ب كحدؤوم 
0 12 


5 
2 4 


1+ 3/. - |2 )من 


2351 4 


2 إيجاد قيمة العدد الطب 


- 0 ./3-1 











4 





1 


3 طبيعة التسويل ال 





التحويل النقطلى 5 معادلنه من الشكل ؛ تا+ 2د - '2 عديث كي كلد و 8-0 . 
غا أن 2ه و 21 2إه| فإن 8 غبارة غن تشابه مباشر 
ل 


نسبته: ككا-إه|-ءا 2 زاويته: - (5) وه 0 مركزه القّطة © لأن 0-ط 


بج أ) تعيين اجموعة )1( للقط (31)2 من المسنو: تمَى: "ع2 + .+ ع لما 0 مسح 4 
98 + # ع 7 تكافئ 5 ع جع 
تكافئ 2 له - 2 
تكافن_ 6023152 ومله (,1) هي الدائرة ذات المركز © ونصف القطر 2 
بؤعة (,1) للقط (81)2 من المسنو تحقق : 21 + 2 - (,2-ع) وم : 
1م + ِ - 2 - 4 يكافخ 5 - “عوت:ة) 
يكافئ 01 قشني اليف المستنيم الذي مبدؤه © و الموجه 











لديا 050 مي الدئةفات أل واد الل :##التحويل 5 تشابه مباشر فإنه 


صورة () بالتحويل ب - 0 داكت الركرا 1 ونصف المطر ”7 يحجيت: 


()5- ّ 
!| دبفد اشاب قن 9 6 - 89 
06 2 ع "م 











عيح التمرين الثاني (04.5 نقاط) 





)ثبيان أن الفط 4 +18 و )١‏ نعان مسو : 
3 - 9 
لديناء | 1 أظه ٠١‏ 4ه 6ه ء بما أن عو فإن الشعاعين 4.8 و ©4 غير مرتبطين خطيا 
0 م 


وعليه النقط 4 .8 و© تعين مستوي(486) 
» التأكد أن (5)1:3:3 شعاع ناظمي له : 
5 3+3-0- -(3»0) +(3»1) +(3-»1) - ظحءة | 

١46 - )1-3(+ )3»4(+ )3»-5( - 3-12+15- 0 1‏ 
الشعاع 5 عمد اراي إل غير مر علبسين خطيا من المسسوي (486) فهو شعاع ناطمي له. 
و عليه المعادلة الديكارثية للمسسوي (عهم) من الشكل : 32+00 +37++ مع 011 
ما أن : (8ه)ء © 2 : مح 5ل "أي 15 ده 

- العادلة الديكاروشة للمسيررق (486) هي 32-15-0+:3+: ً 





2 أ برهان ان المملث] !4015 مسالاى الساقن: 
3 0 

لدينا؛ | 4 |04 و |08|5 وهنه نجد: 08:5 - 64 إذن المثلث 4018 متساوي الساقين 
ل 0 


ب) تعيين إحداشات النقئطة 1 منتصف القطعة زقلة] : 
عر لواطتي 31 لضفي 


3007 2 : 7 


ل _ #خاقعيم _ 
2 4 
(©0) عمودي علة المسكقيم (4018)/, 


0 -(5»0)+(4»:ه0)+(0»3) د 4ه ه06]| , ب [ ْ 
دا ١:‏ 2 ._4منه الشهقا 0 . دى صا سهاء 2 
0-(5<*0)+(05)+(0*0) - - ني 


مرتبطين من المستوي ب وميه السنقيم (©0) عمودي على المستويا (2)4013 














1 - ك2 
0« موساع يو حيث ..ى 58 مساحة الملت 4186 


تل #الشبروول 1 دعم عر لمعم | - مسرا 
6 الساقة بين الشطة © والمستوي (عظ4) : 








5/9 _ 15 _ 15-| تسو م 
- ب ة [ ]1 
4 الصثيل:! (هص) : 





فد أجل كل قله (عده 13 من المستقيم (21) نجد: 212 / 21« > 531 





2- 2 - 4 2 » 
رقت 3-81 - 7 
للمستميم (21) . 
ب) المعادلة الديكارثية للمستوي المخوري (0) للقطعة [215] : 
2- 
لدينا. | 21916 شعاع ناظمى للمستوي (0) و التقطة (3:1-:3-)1 منتصق القطعة [21] 
#8 
تنتمي الى المستوي (0) وعلظكا نجد بعد الحساب أن 60-82+20-0+<2- معادلة ديكارتية 
للمستوي (0) 2 
ج) التحقق أر النقطة ا تشمى للمستوي (©) ©): 


لديناء ‏ 28020507 246 -0 + |ة )6 +(1-)2-- 20 + ,82 - ,69 + 22- 


إذن (0)ع . 
د) أستناء ْ 


1 1 
1 
1 1 2-3 ع ”7 كك 
- (»-هع)-- [* |- - حل" ع |- -ل؟' | - ,د 
0 0 


نضع: 0< ,نس :نزمام ظ 
المرحلة01: من اجل 2-0 نجد - أع > ونا ومنه 0 < ,نا واعليه (2)0 محفقة 
المرحلة02: من اجل عدد طبيعي هء نفرض صحة (ه)م و نبرواضحة 10" 


0 
لديا 0 6 | دن كا و بوضع: 1 +21 جل 1-:<2] ومنه نجد ليتق احا 


1ه 


اس امه 
ومنه. لاحم ير اسذج ا ىق وعليه غجل: تع | مت برلا ومنه تجحد: 0 < 


ابرلا 
وعليه (5+1)م حممة . 

ب من اجل كل عدد طبيعي « ؛ 0< ,نا 
2 حساب ,نا بدلالة ه : 


“اع ]1 5 ع( حة يي سدم حا [*2م- “| أ | ف “لم [ > لا 
© اثبات أن (.*) متتالية هندسية: 
200000 3 - لم بر سا (1ع) د لخ لو (1م) ت يرن 





إدذن زمس) مسالة هندسية فيا سا ان وحدها الأول ع - ع حت ونا 
ع 

4 أ تعيين إنحاه تعير المسالية زيس): 

من اجل كل عدد طبيعي 1[ 

- (1-»)-<-(ع-1) "“ء(1-ع6)- “أء(1-ع)- "“ء(1-ع6)- ولا > ورلا 

نبملا وعلبه المسالشة 06 مستاقصة ماما . 

ب) استنتاج ان (.د) متقاربة: 

عم أ المسالية زمس) مستاقصة ماما و نحدوده من الأسفل بالعدد 0 فهى متمار 0# 
20 " 'ء(1-»ء) مسنا - رس سنا 


تالذاحط: (ات 11 - 


5) حساب ا 


17 آ ل (*ء+ )ما “”»ء ع زع)1 :قاع مآ 
هج ١‏ يي د[ “6+ 1)سا*» | سنا - )1 سنا ينض ون -بونجد: 


و لاطي 


التقسير الهندسي: ( ,©) يقبل مسنفيم مقغارب أفتى معا معادلته 9 , 
2 لديئا من أجل كل عدد حقيقي *: ٠‏ 
ذء+])صا ع بجع ع- )0 +4 “)ما 4 عم اق )1 + ع)*ء سا جع - )1 


3 ا اح 5 
( م+[1اسا 00 


باحساب فاية ؛ عند مب شيوها عفدي 


التق ادس لض لاك #وان قف 
3 (1+1)ما- حك د ومع ٠‏ إصهد:1-] - ] 





أ دراسة تغيرات الدالة م: 
النهاياتث: مهم - ())ع سنا 
: آ ا- ا 
-م'* آحا كا عدد حقق + م١‏ أصد:0 ل ولدينا: ِ ود 
سس جل كل عدد حميمي من ]0+:0]؛ ولدي 0+ 7 1+ (1+6) 86 
أده ظ أنه من أجل كل عدد حقيقي ؛ مان ع اسل 
ب! ج دو التعيرات: لدينا: 0-(0)ع 








من جدول التي انظ كتيج أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب تماماغ أن: 0 > (8)1. 
4)/ حساب 4 حساب () "1 : 


لدينا الدالة #قِيؤالة للوشهاق على #يولسن م +( +1)سا*ه- ()' 


7 له ا 1[ .6 - ازا +1)سطا_ 
ومنه: ا 1 للحي و 


الك 








0ك إحسب 3.ب)) ومنه نجد: 


ب | من أجل كل عدد حقبقي |0 مضع: “ميظع خر: 00 > 


> 260 أي 


0 0 > (4)2 ومنه 4 متناقصة هك 


- جد ل التشيراث. 





ج) إنشاء (,©): «أنظر في أخر الصفحة) 
الجزء لان )| - 5 
ظ ِ 

















فى + ش 55 ه000 ع أع+1 _ لا ع كه 1 
لديتا م١‏ |. لد 1: ا ظ | 
) لدينا من اجل كل عدد حيصي “ع +1 1+4 م14 0 1 
2 حساب التكامل بالتجزئة: 
ع ا ' اين 
نضع: 0 (غ)'س راع + 1)سا 2ت رؤغ)س نئة : 
“م تع ())؟ “ع > ()"؟ 





0 





و : 2 -]|- | مبرزء : 1)ما]- (1"):2 
1 









دك ] +2 ساجرك + 1)م[ * ع عه 
'١ 1 +‏ 
أ 31 

4 -] | +2 سا+ (“ه +1)ن[ *<م د 
ع +1[ و 


) + 1)سا- | +2 سا+ر "ع +1101[ * مساع 


[2 ساعدرز'ع+1)1[- 1] +2 م[ + ز؟ء +1)م][ * مسع 









2 + | -("» +1)ما]|-():- - 
2س +] “عما- زه +1)سا|-(4)2- - 


8 1112 2 ب[ أ |م- رم - 
آ 2 





وت +1 







)مده إسعرما؟ ْ -8 


7 مشج[ )سكس| 
: م 
ظ [5- 





"أت 101852 + - 3 د “صو (2 عاك )| 5-7 | - رمه هله 00" 


8800016 


وزارة التربية الو طنية 2-8 دمدديرية التربية لولاية البويرة 
ظ المستوي: السنة انال علو تحريبية 





عسعى 0 
)تبيان أن المستتيمان (4) و (4) يتتطعان في نقطة < . 


ليكن (1-:2:1-)3 و (2-:4-:1-)80 شعاعي توجيه المستتيمين(4) و (4) على الترتيب 


ما أن ع 5 ع خ- فإن 8و '3 شعاعين غير مرتبطين خطيا وعليه (4) و (3) غير 


متوازيان معناء لهو (4 | لنتطعان او ليسا من نفس المستوي 
)1( عا- > 26 -1- 

- لنكن (2)<:312 نفظة تنا طعو((ة) و (4) فبي تحتق: (2) 1+طاهحعع+ق 
 )3(‏ 4+غ2-ح--2 

بجمع (2) و (3) نجديوة +610 - 1-رأومنه 1-ع/ ' وعليه؛ من (2) نجد: 0-غ 

- من اجل الثنائية (0:1) - (علنة)” نجد: (3:2-:1-)2. 

2( التحقق 2 التحمى ان (ذ)ء 85 و (6)0© : 

من أجل 1-غ نجد ان القطة اوشم الى المسظيم (د) 
مق الكل 1--ط! تجد ان النقصلة © ١‏ تنسى الى العيه 0( 
- تبيان أرء المثلثْ 800 قا 


2 7 
لديا 1 1 أ ومنه: 0 -8-8-(124-)+(18)+(2ك» 2) - 10.185 
4 [1-) 


إذن 20158 وعليه المثلث 862 قائم في 0 
3 معادلة المستقيم () المعرف بالمستقيمين (0) و (4) 
ليكن (ء:ط:)5 الشعاع الناظمي للمستوي () 59 6 : 
كا ( عع - ر] + 2ه 
2 - عل + داق + 28 
من (1) : 0-(م3-)-ط +28 أي 20 -ه 
ومنه نجد: ق و2 )2 :عليه بأخذ: 8-1 فإن (3-:8)2:1 شعاع ناظمي للمستوي (5) 
و عليه المعادلة الديكارتية للمستوي (<) الشكل 2-3+0-0+<2 مع 018 
ماان . (2) ع2 نجد: 00+ ى2ة3- 3+ ,22 ومنه 0-11 
ومنه: 3 الديكارتية للمستوي (2) هي 2+7-32+11-0 
4 التحقق أن المستوي 2-1-0 +<4-: (0) معرف بالمستقيم (4) والنقطة ى : 
لدينا. 4-4-0 -<3-1-(1-)4--1- 3+ عف ومنه (0)ع 4ه ...([) 
1-1-0 +طا4 - جب - 1-(1+عالف) +(1-)ل إذن (©) (4) ... (2 





-ان*8] , 7 0دع-م+ود 
نءة] 445-2205 


ا بالجمع نحد: 36-0 + نآو أ مآد 





من (1) و (2) نتحد: 7-1<0+ع4- هي معادلة المستوى (©)المعرف بالمنستقيم 0 والمطلة 4م 
5)) تعين | لشرط على : 

© مرجح الجملة المثقلة ((20(:)2,5-,©):(18,0)! معرفة من اجل : 50 +0-20 أي 
0د 5 +يعه أي 5غد ين 

ب) إحداشيات اللنقطة © من اجل 1--) : 

من اجل 1--» تكون © مرجح الجملة [(1(:)0,2(:)0:5-,8)) ومنه 


3+2-5ر وة5 +22 +31- لي 9 1__  2+10-15‏ ولؤظ +235 + ولا اال 
0 ْ > 2 


6 | 3+5دب1ك 2020© 3 6 0 11+25 
: _ 1+10+12- م52 + . ل لد يس 


6) تعيين (5) 00ظظص من الفضاء بحيث ؛ 36 - 31© : 
لديناء 36 -ذ31© يكافئ6 -21ه) إذن (5) بجموعة النقط 31 من الفضاء هي الدائرة ذات 


اللركز © أونصف إلقشار 6 _ 


لدينا. 4 12-16 - (4)14 حي (وذ) 2 


2) كنابة و عن وا ع2 على الكل اذ 


5 


]1 
1 لاض ؛' 
1" د و2 


اللخ لنين _- 

6 (16380ز 2016 حص ]ووو ان 

2 -- 00-756 م 77000 حس 6 م2 
كك ١‏ 


- 0 ونه 2 حميفي : 


به زكهيده) : 


7 25 _ 5-35 57 35 ل[ جي# 
2-2 2 - 2-5( ر)نة-( 0 
جوج ع زونك | يله ' 
إستشاج طبيعة الملت 0415 : 
- أبرن:كن 
لديا - زقهبهه) 
2 - 015 - 4 


: 1ك > ,2 - يج” 8ح عا فوم ١|‏ 4 23 
نقيكا ومنه 1© 04 إذن 04186 متوازي أضلاع 


1ك د 2 - ن2 > 2-5 


وعليه نستنتج أن ؛ المثلث 18خئ0 سمايس الأضلاع . 


جما له ضلعان متقبلان متساويان 018 - 6004 فإن :04186 معين 


مساءجية: 1.3 2.3 | 2 د - ل زد > 013 » 0 رن 25 عديىرن 5 





أ جلها ] 




















لدينا الدوران :9 مركزه 8 ويحول 0 الى 4 معناه؛ ى -(94)0 ومنه نجد: 


(ي2- )"امات 2ن 2 ومنه 


0 قل ي1- 2/33 +2 _ (3+1/.) _ 3+1/. أت جنة_ ومحرة _م 
03-١‏ + 010 5.) 3-1 43-1 20-مج 

إذن زاية الدوران 94 و 

ب) الصيغة المركبة للتحاكىع3 الذى مركزه 8 ونسبته 2 : 

العبارة المركبة للتحاكي 156 الذي مركز»8 ونسينه 2 هي من الشكل ؛ 

) مي 2 وه 2 -22 تي أي و قلي +جع2 2 ' 7 

4 طبيعة التحويل و العناصر المميزاة لتحويل 91056 - 5 : 

لدينا 5 عبار 9 مركردظ ووز طاف تاد امن كر قلا. وشسينه2 


. ك 15 ور زاوته 



























ونسبته 2 


الصيغة المركبة له هي من الشكليم 





1+ 3/-[3-1 2 له : 


2 


6 ورة لين 0886 ' 
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1 إشات ن المسالية )1) هشندسية : 


(,2)115-17 0 (41+,3)1-(29+ئ[5)1 47+ لاجرل _ 


15 15 5 3 لزانت بولا - ل 
5 
15 
2 سس 0 هجو 5 م ب ا : 0 ٠‏ : 1 
إذن المتتالية ('178) هندسية أساسبهيا 1 وحدها الاول.  -٠١!--1‏ ,1821 


! ا | لي#! 5 ٍ 2 , 2 تاي 7 000 

ب) كنابة ا بدلالةيم : منْ اجل كل عدد طبيعى 2 ؛ 060 1« شاع 1 

2 النعبير عن ,ا - 10" و ٠235‏ بدلالة ,78 : 
1 اس ا الإ اا ل ا 


7 د مطتلمد [ 
ل 3 5 3 3 1 3 1 [ عدا 


'١‏ 7 - ناا ص ظ ل 
0 ا 81 الى عور لاملا يبي يه 


4« |إستتتاج إتحاه تغير كل من المنتالين( .0ا) 1١‏ )2 

اتؤة ... 1 ظ 
- من احجل كل عدد تلبيعي 0 5 55 ات ,لاحتب لا و عليه 1 0< إلا- بولا 
ومنه المتالية (.[1) متّزايدة تماما على 4119 


0 000 1/2 ه00 ب [ الود - 
- من اجل كل عدد طبيعي 1م > 6 ل وعليه ذ 0 > واج ربا 
ومنه المنتالية (,) متناقصة ماما على 11 . 

* تبيان أن (,نا) و (1) متتاليتان متجاورتان : 

(.ا) متزايدة اماو (,1) متناقسة اما و 0- [ج)-.«ف - الياةا ليلا .)سد 
اذن (.10) و (.9) متثاليتان متجاورتان 

3 أ إثبات أن المتتالية (,)) : 

من اجل كل عدد طبيعي 0 

,غ > 101+ ,31 ع ( ,41 + ,201 + ,20 + إلا | الكو أو ب[ تج د - 101+ إيزلاة د ب 





حساب ,) دنذا : 3 - 20 +3 - ,101+ ,نا3 د ,؛ ع را سنا 
صلس-ه ”5 هبيجن ١‏ وعبج ار 
ب) تعيين فا المساليان, (.نا) و (.7): 
بما ان (.10) و )1١,(‏ متتاليتان متجاورتان فإن: ‏ 4- ٠١,‏ سنا - ونا سثل 
لدينا .( ,101+ ,[31) سنا > ,) سنا ومنه 104-134+/23-3 ومنه 23 دم 

َه 5 98 صعبةكه وعبفع 13 
إذن ‏ 2-2 97 سظا د لا سنا 
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تيح التمرين الرابع (7نقاط) (الدوال العددية ) 


الجر م 1 حساتب (< )"7 : سس احجل كل عدد حفيفي 1 5 ي--10 
+1 
- تعيين العددين الحقيقيين م : » : 
8 
- (5)1 قّ 0 > 9 إذن ء - ق + زء +1)ن 


' 30م 8 ظ 
و د(0)" ومنه نم إدن 44-85 


ومنه يكون حل الجملة 0 هو الحل الوحيد (1-,1) > (8,8) . 








83-5 
ه- | جب -» ينيدا )' يسنا و ص - | سل -» أيويظا - (-)؟ يونا 





2. من اجل كل عدد حميمي| 2: 


+ 1 ذال )"! #و منه نجد: 2(<0)") 


م 
بك 
لخ 


: 2 


جدول تغيرات الدالة 1 . 





3. أ)تعيين المستقيمات المقارية: 

لديند 0-| كرس أيوظا - [«-(0)0] ينا إذن ذا( :(,1) اشيم متاريه 
للمنحني (,©). بجوار + | 
لدينا | بد -» أيبنا - [:-(:)1] يسنا اذن 7-2-1 :(41) مسملم 
معارب لمشي ( ف او 0ه 











من أجل كل فد يقي ع 
إذن (,©) قت(رة) . 


دده 16 و عليه 1 0 ><-(غ)؟ 


*م +1 


1 3 
+1 ّ 


حع14 0 ع +1 








من اجل كل عدد حميمي * ؛ 


اذن (©) فوق(,) . 
4. اللتحفق أن 1- د رع )+ لح ): : 


-- م7-(2)؟ و عليه : 0 <<-(ع)' 
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3 


'َ 








ملاح د 


ظ “ع +1 “م +1 
ومنه: لات 1 - كر + 


"ع +1 ا خم+1 0 + يم رت 
نلاحظ أن : ل -(+0):+(0-2): نستنتج أن القطة ['-:8 )1 هي مركز تناظر 
العف (,6). 


5. معادلة المماس (آ) غيل 0 : 
معادلة المماس (8) ل (,©) لد 0 هي (2)0+(2)0()2-0-د. ومنه 5-ع5 دم:(2). 


من أجل كل عدد حقيقي * . رم 











6 أتبيان 0 - ()#9تقبل جلا حقيقيا وحيدا .ه حيث 0,5 > »>0 : 
سخ .- | 0,5--(ه)/] . 0 

1 مسسمره ؤ شزايدة تمافا غلى #ل«الدينا 5012 3 ومنه 0(«4)0,5(>0): إِذن و 

حسا نطرية الشم المنوسظلة 5 ن المعادلة!0 2 (4)؛ تقبل حل وحيدا حيتث 5 > بن > () 

ان تحني © ) بر تخور الفوراصل فى نقطة وحيدة فاصلتها حصورة بين 0 و 0,5 . 


ب) التحتق أن + - 1766 : 
مح يي 1 3 0 























1 #0 
لدينا 0 - 1 ظ 0 3 دن ان 7١‏ ع كم +1 
/ ( 1 تم +1 ل بن 
لد اتشاو ليق “يفاء 0 و( 6): 
8 - 
ير ير 
0 “م | كه 
ٍ . 
3 1" جه ٍ 
2 و3 ص 
. و 
71 ا 3 
9 2 7 3 0 
اي 2 
ص 
“ير 3 
* و62 1ن ِ 
2 15 1 05 3 05 4 15 
و" | 1 2 
ا (م20#) #ر 5 
7 أآرة.0 2 
ُ# 2 
2 
3 ' 
ُ# 7 
ُ# 7 
0 ف 
ّي فو 
بي - 7 
م 
ّ## ف 
ب 5 
س# سي 
# ُ# 
ُ# 
ا 3 
15 5 7 
ص فو 
يي 


13 


8. المناقسة مني : 


فحت ود 3 15000 


ا تكافئ مه تكافئ لوده - أى صس-ع - (ع)؟ 

وسليد ا ايه الى تعيين فواصل نقط نما طع ,©( مع المستقيم ذو المعادلة مه-» - نر 

المناقسة: 

+ 0< ص أي 0>« : المعادلة لا تقبل حلول 

و 0>ب>1- أي 1> دم >0 : المعادلة تقبل حل وحيد 

+ 1-ك ص أي 1< م : المعادلة لا تقبل حلول 

9 تعتير المتالة لك سززمن) المعرفة كما يلى : حل ((<)؟ -2)]- 

أعالة لفسير الينددة ال ,لا ١‏ 

لآ 5 الى انين ايها متارب (.4) ١‏ الذي معادلته ‏ - « و البيان (,©) 

ب التحقق ا 
لديناء 











تن 





1 ات +1 - 


ّّ _1 
تخ +1 *م +1 “ع +1 














0 
إن 0-7 -1-<(1)2-له 


ج حساب ,هس بدلالة م : 


لديناء <ل (9 دك )د رلا ومنه حل 2 ّ 








)| ,لا ومنه | (65/+1) صا-ء | - ينا 


- يوسا -» - ( "6 +1)ها- مجرز * +1) ملياة - ( “»+1)ا- م - 18 


لدينا [عسهز 1 0 سنا > رن سنا و متمد 5 اس 
5 ل "_ع+1]) إصبيه به 0 "م + ] ) صبدم 


إخك: 39 ما ج+يه)- - رس ستل 











د 
ا 





---0م00000010 00000000 م تلاتانانانات 





بالتوفيق في البكالوريا إن شاء الله 56 88.6 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
مديرية التربية لولاية الوادي امتحان البكالوريا التجريبية 
الشعبة : علوم تجريبية دورة ماي 2016 
ثانويات : البياضة الجديدة - حميداتو أحمد - حساني عبد الكريم - داسي خليفة - دوار الماء - كركوبية خليفة - 
لبامة - لقرع محمد الضيف - سيدي عون - شعباني عباس - علي حنكة - العقلة - هواري بومدين. 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : 3 ساعات و 30 دقيقة 
000--02020205) على المترشح أن يختار أحد الموضوعين القاليين 0000000 
الموضوع الأول 





القرين الأول: (05 نقط) 
في الفضاء المنسوب إلى معام متعامد متجانس [ 7,6 ,0,7) نعتبر النقط : (2,2-,0) 2 , (3,1,5) 8 , 
(1-,2-,3) © و (1-,3,4-) 8 . 
1- حدد طبيعة المثلث 4/8600. 
2- اكتب معاداة للمستوي (2) الذي يشمل النقطة 4 و الشعاع 48 ناظمي له. 


0 + 1ح نر 
3- غتبر المستوي (0) تقثيله الوسيطى ٠:‏ 18 عبه,م ‏ 24-2-«ر 
2 دم +دعح ج 


(( تحفق أن النقطة 4 تثتي للمستوي ( 2) 
ب) بين أن الشعاع (1-,7)1,0 ناظمي للمستوي (0). 
4- عين تثيلا وسيطيا لمستقم تقاطع المستويين (2) و (0). 
5- بين أن المستقيم ( ل لم) عمودي على المستوي (4800) . 
6- ]) احسب حم رباعي الوجوه 2/4860 » ثم عين قسا للزاوية 81:0 . 
ب)احسب مساحة المثلث 850 , ثم استنتج بعد النقطة 4 عن المستوي ( 8/17:0). 
الثمرين الثاني : (03.5 نقطة) 
(, ل) متتالية معرفة ب : 6- ح ن [] ٠‏ و من أجل كل عدد طبيعي 1 : 1- :20 + , ناج - ,نا 
0 برهن من أجل كل عدد طبيعي 3< 7 أن : 0 < ,نا 
ب ) أكتب , /] بدلالة ,_ نا ثم استنتح من أجل كل عدد طبيعي 4 < / 9د وفع 0 
ج) احسب نهاية المتتالية (, 7]) . 
2 (77) متتالية معرفة من أجل كل عدد طبيعي / ب : 10+ م4 - ناح ,مآ 
)1 مق أن الفتالية :() قدوسية احمببب أسامها و يحدها الذول: 
ب) أثبت من أجل كل عدد طبيعي ” أن : 0 ورك + 277 - ,0 
ج) احسب بدلالة 7 المجموع : 7+ + لان 7ح إلى 








الثمرين الثالث: (05 نقط) 
1- (2)2 كثير حدود للمتغير المركب 2 حيث : 7+ ج2+32ج3-3ج2-(2)م 
أ) احسب (1-)2 ء ثم عين العددين الحقيقين © و 5 حتى يكون : (5+ جو + ج)(1+ ج) -(2)2. 
ب) حل في ©2 المعادلة 0 -(2)2. 
د المسدري المنسوب إلى معلم متعامد متجافس ( 7 , 0,7) نعتبر النقط ىء 8هء © و © لواحقها على الثر: 
5-1 رج ع 2+3 - روج 2 0 و3-<>م2 


2 عين قي العدد الطبيعي ” حتى يكون اك ىر غدة ا ديفي :انتما لنا : 
ب)احسب الأطوال 8ل 46 و 80 ء, ثم عيبن طبيعة المثلث 42860. 


3 أكين للتتش وى اق الم ع كه استلس 1 خر صوددة 0 يشكين ‏ اندر علس اسيل 
( الي ال ست د صورة © بتحويل نقطي يطلب تعيينه 
ب) جد مركز و نصف قطر الدائرة المحيطة بالمثلث 00 4/. 

4 أ) بين أن النقطة © مرح الملة ((2, ©),(2, 1(,)8-,.4)). 

ب) عين جموعة النقط 10 من المستوي حيث  :‏ | 031- 8141| -| 2011 + 281+ 1431| 


5- أنشئ النقطة 77 لاحقتا 00 حساب ٠‏ ثم عبن بطريقة هددسية عمدة للعدد المركب 0 
التهرين الرابع : (06.5 نقطة) 
#- # دالة معرفة على 18 ب : 67( مته+ 1) - (2) ع حيث © و5 عددان حفيقيان : ,0 تقثيلها البيان في 
المستوي المأسوب إل معلم متعامد متجانس (7 , 0,3) و (0) مماس ,© في تال لخر دوسا 
1- بقراءة بيانية احسب (1-) ع . (0)ي8 و (0) ى. ا ا ا ا ا 
2- اكتب معادلة للماس ( 6). 
3- باستعال المعطيات السابقة بين أن : * 6( عمد - ]) - (2) ع 
77- 7دالة معرفة على 12 ب: * 6( +1)-(2) / 





1- احسب ههايتي / عند 0- و 00+. اا لبن ست اس ا 1 

2- ادرس اتجاه تغير الدالة / » ثم شكل جدول تغيراتها. 

0. 03 ٠. ل‎ -1 

سنس 2 فسر النتيجة هندسيا. 
1 


0ج 2 


3 ) عين دون حساب 
ب) اكتب معادلة ل : (4) مماس م0 عند النقطة فاصلتها 0. 

4 أ) أنشئى ,© و(2). 
ب) عين قيم الوسيط حتى يكون للمعاداة : 7-(5) / حل سالب. 

5- 7 دالة معرفة على 18 ب : 1-(27) كرح ()1/ 
- دون كتابة عبارة الدالة 7 احسب (2)"/ » ثم شكل جدول تغيرات الدالة 7 . 


صفحة 2 من 4 








الموضوع الثاني 
القرين الأول : (04 ننط) 

1- في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس | 0,7/,7) نعتبر النقط 4.ء 8 و © لواحقها على الترتيب : 
1+37<- رع ٠2‏ :2+4 - يوج ٠»‏ ,ج+1- مج 
أ) اكتب ,> - وج على الشكل الأمي . 
ب) عبن ىج لاحقة النقطة © مركز ثقل المثلث '4/86/. 

2- أ) اكتب العبارة المركة للتحاي '7 الذي مركزه © و نسبته 2- 
ب) عين احدائي النقطة 77 سابقة النقطة © بالتحويل 7 » ثم تحقق أن 87 منتصف القطعة المستقهة [ 4/8] . 


3- (/7) جموعة النقط 14 لاحفتها > حيث : اس 27 و / يتغير في كلا. 
أ) عين قبسا للزاوية الموجمة |[ 48,/:) 
ب) تحقق أن المجموعة () هي نصف المستقيم ( 48]. 
4 بين أن : ةم | تحعت ٠‏ ثم تحقق أن النقطة 7 تنتي إلى (7). 
استتتح أن المستقههين (48) و ( 177©) متعامدان. 
القرين الثافي:_(04 نقط) 


2 2 





(, 10) متتالية معرفة ب : 4 - , نا ٠‏ و من أجل كل عدد طبييي 7 : . “د يج لا 





0 
البيان و (4) المستقيم معادلته : اح 2 في المستوي المنسوب إلى معام 
1- ]) أعد رمم الشكل المقابل على ورقة الإجابة ثم مثل على محور 
الفواصل الحدود 17 » ,7 » و7 دون حسابها. 
2- برهن بالتراجع من أجل كل عدد طبيعي 7 أن : 1< , ن) 


3- لا متتالية معرفة من أجل كل 111 ح 7 ب: 1 | 7 
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2 
0 1 1 
1 دالة معرفه على أصصدري | ب . 1- رار 6 تمثيلها 








1 ِِ ١ 3 5 
| حد‎ 


4 


صفحة 3 من 4 








القرين الثالث : (05 نقنط) 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد متجانس ( 0,77.6) » نعتبر المستقيم (4) المار بالتقطة (3-,1-,3-)4 


3 +- نر 
و (1-,2-,2)! شعاع توجيه له » و المستقم (4) قثيله الوسيطي : 1# +, 2+ /2- «ر 
3 ++ ح اي 


1- أ) تحقق أن النقطة (3,2,3) 8 تنقي للمستقيم (4) . 
ب) بين أن المستقهين (4) و (4) متعامدين » و ليسا من نفس المستوي. 
ج) أكتب معاداة ديكارتية للمستوي الذي يحوي (48) و يوازني (4). 
2 (5) سطح كرة مركزها (1-,1,0-)© و نصف قطرها 6. و (8) مستو معادلته : 0 -13+ 22+ «ر+ 2 
أ) أثبت أن (5) و(2) يتقاطعان وفق دائرة مركزها 4 » يطلب تعيين نصف قطرها. . 
ب) بين أن المستقيم ( 4) ماس لسطح الكرة في النقطة 8 . 
3- أ) احسب 48 ء ثم استنتج أن النقطة © تنقي للقطعة المستقهة [ 4.8] . 
ب) عيبن مستقها عموديا على كل من المستقهين (4) و (0). 
القري: الرابع: (07 نقط) 
- بم و دالتان معرفتان على |ممعد,0| - (7 ب: «ما-]1- «-(*2)م و «م[(2- )+ عر (رع)م 
1- ادرس تغيرات الدالة م » ثم شكل جدول تغيراتها. 
7 استذتج حسب في من 10 إشارة (8) 8 . 
- أ) تحقق من أجل كل *« من 8 أن : ده[ (1- <) + (<) م +1-(2)/ 
ب) أثبت من أجل كل « من 8 أن :0< تدص[ (1- *) . ثم استنتج أن : 0 < (2) :/ 
7 - م دالة معرفة على ]معد,10 ب: (+*صا)- (ع)صاع+1-(2») , 
,© تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إل معام متعامد متجانس ( / , 0,7) 
1- احسب (*) “ر «زذ 1‏ ثم () 6 تليف1 و فسر النتيجة هندسيا. 


رن 


1 : 1107 | ِ 0 : 
2- بين من أجل كل * من (7 أن : ) ١‏ -()' ير ء ادرس اتجاه تغير الدالة /. ]دمد,0[ ثم شكل جدول تغيراتها. 


3- أ) اكتب معادلة للمستقيم (4) مماس م0 عند النقطة (1,1) 4. 

ب) بين من أجل كل * من 8 أن : (*) #(دما+1-) - عد - (ج) ر 

ج) ادرس الوضع النسبي للمنحنى ,© والماس (4) » هل أن 4 نقطة انعطاف للمنحنى ,© ؟ 
4- أنشئ ,© و (4). ( تعطى فاصاة نقطة تقاطع ,"0 مع حامل محور الفواصل 0.5 - م ) 


5- أ) بين أن الدالة : ((ع)م) 1 - ا | د دالة أصلية للدالة # على |معد,0| 





ب) احسب التكامل : :2((43) #- | ثم فسر النتيجة هندسيا. 
1 


صفحة 4 من 4 





الحل الختصر للبكالوريا التجريدية 
ا عل سم يخ 000000 ] 
1 (3,3,3) 8ل ؛ (3-,3,0) 46 ؛ (6-,ة-,0) 80 2 : 
7- هلك . 18/.- 406 ٠.‏ 45ل - 80 » إذن المثلث قائم في 4 . 
6 48 شعاع ناظمي | ذن: 0 - 4+ ج3+ 37+ 38 نعوض بإحداثيات 4 نجد : 0 - 0 
و منه: - 32+ 37+ 3 نقسم على 3 نجد : 0ح جل بو+ ز:زرم) 
بن + ع- 0) 


35 
5 
9 


3- أ) نعوض بإحداثيات 4 نجد: 2-2-2 
0ن 27 
ب) من القثيل الوسيطي شعاعي توجيه ( 0©) هما 012 (1,0,1) م 
وا 1 -,72)1,0 ومنه: 0- هاه و 70-0 ومنه : 7 شعاءع ناظمى ل : (0) 
4- نعين معادلة للمستوي ( 0): شعاع ناظمي إذن: 0 - 0+ 2- 8 نعوض بإحداثيات 4 نجد : 2 - 0 
ومنه: 2-0 + ج2-عر 


بك ا 
ع ج + «رو + عر 


نحا الماة : 
حل 0 2+ ج- 2ن 


تشع 2-0 ومم: 2ع», 0+2 


4 
(3-,3,6-) 4 ءو 48 عودي على ( 480) يعني: 48 ل 48 و 40ل 418 
ادينا : 0 - هم م4 و0- ٠40‏ طكق وهم. 
6 ) 4كل - كم و 18/.- 46 و 27/.- 8م 
ل لي ينه 
لدينا : (3,6-,6) 828 و (6,0-,6) :20 و منه: 9 -| 88|] و 2 72--|©5] إذن 
1 8 
جاح لط ب- ح )يآ 8 05ح دا ل لع تح الل 
إعع »امع لست 
ا 40 1 | 1 

ب) مساحة المثلث )2 8 : - 2 > 72/ »9 - )ا ماه »ا )بر » 5-000 


1 3217 
رو 0175 بالل 8 01 1 6 و منة : 2 07 - ((رناطط), مى) ل 








0 


1 
0 5-5 0 


ل). 


7+1 7+1 


ع اورف د 20-5 ,0 0000 


لا ومنه : 1-(2)0-1 + 


7+1 


1 
ب ) إدينا : 0 د 
1 
ادنم ا 0ه 0 


من السؤال 1 إدينا : 0 < ,نا و منه :0 < _, نا ١‏ نضرب في + نت العا 

وكا أبن 4< نر ٠‏ نضرب في 2 و نطرح 3 نجد : 3<5-,2 ومنه: 27-3<0 

يجمع (1) و (2) نجد :20-3 <3- 20+ ,لاب و بالتالي : 2-3 < , . 

ج) لدينا :3- 20 < ,ل بالمرور إلى الهاية نجد: 3- 20 نا < , /1ضفا و منه: ممح , انا 


2 أ) 10+ م4 - ,ناح رلا ومنه : 13+10 )4 - بن , ناح ىن ,17 
1 
23 _واجاجمفت 1 
مح .1-1-1 0 ا ومنه الاساس : 0 
١ 2‏ 10د قت زا 0 + 47 - ا 2 
وحدها الأول : 40+10-4-,17- نمآ 
)د 2 د20 - |41 17 
١ 9 0 00‏ 
و48+10- ,نح ,ب" إذن : 10- م4 + ,17ح ,ن بالتعويض : 10- ,4 + 227 ح ,نا 


7+1 
1+ 10 -- ا 
47١‏ +2-20 277 م )ددا و4 +10-) م اسه ا 


: (7+ ج1()25-4+ ع)- (عج)2. 
0 2 بعنى أن : 7-0+ ج4-* عج)(1+ عج) .2 إذن:إما 1-0+ ج ومنه : 1--ح ج 
أو 0 -4+77 1 8 #أدين :12 ختخير » و ملة : 016 و ته 
(3/ 1 +3) - "((1-) - 3ل 1 +2) - ”رج - وع) 


20/326 - 5/ 3+7 ومنه : © 6 (2./3) - ' مل | لاف 


0 
ج(1+ع2): 86" 
) 010 


ىر ج- وج) عدد حقيقى سالب يعنى أن : © »ومنه: ‏ 4+6-/12-< ,7 





ب) 2/3 -|رع- وع|- 48 و 3 - قلخ - 3]| -إر»- معا- 46 
- 2/5 دام م|- 20 ومنه المثلث 4860 متقايس الاضلاع. 


0-3 ْ 
3- ) 7 ا - 3/.: 0 ححك- وملنه: : (2- )2 6< مج- 4 


01+26 0 
ومنه 4 صورة © بالتشابه مركزه © و0 و نسبته 0/3 . 
ب) المثلث 4000 قائم في 0 و منه 1 مركز الدائرة المحيطية هو منتصف [ ©46] أي: 1- رج 
ونصف قطرها : 2 -],ج- رج - / 
١ _ -1)-+2)2+2)2(‏ (تل/) 2 +(2)/3 +10 _ 
للاال م ب الا لام 


عق ل لشن 0 ا ا 
يدبي ا 1 - ام وا 11 ا 0/1 - 281/1 + كما 


ومنه : 2 - | 7زه| وه ال لاة مركا © و ف تايا 4 - 7 


5- إدينا : © “14 به »بدت لها بي ف بن الى بز جحدة 
له النقطة 7 لاحقتها1- ,2 ونصف المستقهم ( 177] 
ستثناء © الذي يحقق 5ت (يرج - ر >) 018 


1 -- 5016 لأنها زاوية مركزية و زاوية محيطية و تحصران نفس 


القوس. و -- رما -(ى )385 » إذن -- 11016 


7 1- 0-1-0يميم و 1-(8)0 
الماس (©) ير بالنقطتين (1,0-) و (0,1) و منه : 1 


*(٠“ 3‏ يمع + 1) -(2) عم ومنه: 0ع ” ه(0 + ]) - (1-) م إذن : 1-- ن 
و 67( *جوط+ 5+ 2م2) - (2<)' ع و منه: 1-- "56ح (0)' م إذن : 1-- م 
منه : *5(67*عز -]) -ح (2) ع 


0 


من - > م5(عر+ ]) دنا 


: 6 م +[ *(+0)-2+ 22)-()' / 
شارة (*) م من إشارة (7*-1]) 

0 محال 1 -] ء و متناقصة على الجا 

[1-ره][ و إمصدي,1] 





الصفحة د 


ٍ 1- ْ 
2-2 1-(0)ج -(0) / كسلخلاون التفسير: المنحنى يقبل مماسا عند (0,1) معامل توجيهه 1. 


0ج 


5 7ه (4ع - )2 - (2عر)' /21 - (عر) 1 
لال ل في 
1--1- (<) /ر سنا -1- (2 عند) عر مستا 


. 


. . . 
-ئٍ م 
ب) لدينا : > هع رع جه » ومنه : 4 6< رع - ج إذن: #- |4 6غ6| ارج - ج| و ,2آء م 


والنقطة 8 تحقق المعادلة ون 4 ه2/. - يه ؛ إذن هي نصف المستقيم ( 48 ]. 


: . 
دل ع 
6 01 ل ةر لكان 


0 07 أهول. ال ا 0ه 
َْ 1 1[ 1 7 3 

4 مت ح رخ +1)-- [( + - ح (3+آ1)-- 7ل سح رج رج 

وح( )جك 7 5171577-03 , 








1- أ) قثيل على محور الفواصل الحدود ىنا » ,لآ » ,0 
دون عيبا نيا : 
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2 البرهان بالتراجع : 1< 4+ - ,نا و بالتالي : (2)0 عحقففة . 

نفرض أن : 1< آ) صحيحة. ٠‏ و بما أن قي المتتالية تنقي للمجال |14[ والدالة متزايدة على هذا المجال و 
بالتاللي : () رح (,, 0 / »و أدينا : 1-<(1) ثر » و منه : 1< ن , نا 








ا ع تب و نا 


ادل 2 عدج ر 
6 
4 


1 ) نعوض بإحداثيات المتفلة عل 2-2192 
0-3 -3 


ب) إدينا (1-,2-,2) 24 و شعاع توجيه ( 4) هو : (2-,1,2) ١‏ و منه : 0 - »4 و بالتاللي متعامدان. 
المستقوان ليسا من نفس المستوي يعني أنه| ليسا متوازيين ولا متقاطعين. 


و بالتاللي ه| غير متوازيين. ندرس التقاطع بحل اجماة 


غم لاو قاقد دك فورض 1 )عد 
٠‏ 3 6 


ج) المستوي يحوي (4) و يوازي (4) وها ليسا من نفس المستوي إذن “ و « شعاعي توجيه للمستوي 
0م -ع- ط2 - 24 - .م و 0-<ع2 - 25 + ه- «»:7 ومنه : (7)2,1,2 و بالتالى : 
0 - 0+ ج2 + + 23 . نعوض بإحداثئيات 4 نجد: 13-0+ 2+ + 21 


م 1) 3 -((ط), ©6) © و إدينا : 6  -‏ > + - ((2), ©)4 و منه متقاطعان وفق دائرة. 
والأشاات أن لخ فرك الدائزة 9 )سرف أن لبط مودق 600 عل زم) 
دي سو ري د (5) نجد :(5)ء 4 . و قبت أن : (2,1,2) 4600 يوازي (7)2,1,2. 


نصف قطر الدائرة : 3- 46 ومنه: ‏ 30/3- 27/. - 162-32 - 2-402م/ - ر, 


ب) نثدت أن (5) ح 2و أن طل 86 و 

نعوض بإحداثيات 8 في معادلة (5) : “6ح *(1+ ج) + > برج *(1+ عنم 

نجد: 3+1(5-16+4+16-36-65)+3+1(5+22) 

ولدينا : (4,2,4) 80 و (2-,1,2) ل1ء ومنه: 2(«24-0-) +2224 +1«4ح برء 86 


1- ) 9- “((3-)-3)+ 7 ((1-)-2)+ *((3-)-3)/, - 
الاستنتاج ا : 48 - ق0+ 40م 
يا > و9- 48 و(6)ك 8 إذن: 6- 8© ومنه : 48 - 08+ 40 


ب) با أن : | 48]ء © إذن : ( ©8)-(46)-(48) 





(4) بماس لسطح الكرة (5) عند 8 إذن : (80) ل (4) » و (05 و (2) يتقاطعان وفق دائرة 
ك إذن (46) ل () وبا أن (4) محتوى في (2) إذن ( © 4) ل (ك) 


و منه المستقم ( 48) يعامد كل من (4) و (4). 


1[ 1 : : 
1 11111 - ( )2 11 2 معد ح ( 2) ع لا 
1 1 ممدج عر 7-0 ممتي 
1- 1 
1-1-3 - ()' م إشارته من إشارة : 1- مد و منه : 


26 


1 
و منه : © متزايدة على المجال إعد,1] ٠‏ و متناقصة على المجال | 0,1[ 


1 - 12مآ(1- 2) + مرح -(1- ]+ دح ام[ (2 - )+ 2 ع ( 2) 7 
- م1 (1 - 2 ) + جرع 1 -1 - م1[ 1 - <) + ( 2) م + [ - 


ومنه: 0< م[(1- 2<) 


: 0< اصار!1- <) و 2(<0)ع .ومنه: 7)2(<)0/. 


ّ) 1 10 ) ممدج عر مملج عر 


م - رزع) نر جا و منه يوجد مستقهم مقارب معادلته : 0 - 3 . 
ا يو يم معارم 


ا ِ رمم سنا - (ع) عر صمنا 
117 


ل ير الا حصا الات فلك 2 ا دما - زرع)" /ر 


ال ال 


(<طا -1- 2)ر ما + 1 -) ع (<) ع >(« م1[ + 1-) 





ّ) )- 7 - 11 ع + عرم[ 1س عا - 


ومنه: -(<*) “ر-(*) ع ا(* ما 1-) 





ج) ل 0< (ع«) ع 5 و منه ندرس إشارة : -+1- 0.5 
0ح صا 1- ومنه : 12-6 


ومنه الوضعية : م"© تحت (4) على ]0,1[ وعلى ]1.4[ و م© فوق (4) على ]ص+,2| 
4 لست نقطة انعطاف لأن الماس عند 4 لا يخترق المنحنى. 025 


01 
1 : : ٌ : َ : : : 02 
5-) | مسل2+ ‏ (دها) |-1- 2 لون سر 
2 2 6م 
2 2 ال ال 
() 6ح ( «ما)- دما +1- - ( دسل -1---7+2+ -+ 10[ زح 
0.5 
0.25 





الصفحة 8 


الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية ميلة 
امتحان البكالوريا التجريي دورة: ماي 2015 
الشعبة : رياضيات مقاطعة : ميلة 1 


اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 4 ساعات و نصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 


> الموضوع الاول 
”“التمرين الأول:( 03.5 نقاط) 
1) جد جميع الثنائيات المرتبة ( :6,1 )من الأعداد الطبيعية حيث:631 - 5بو- أعر 
102- ماهو باقي القسمة الإقليدية للعدد 111 على 7 . 
ب- عين حسب قيم العدد الطبيعي 7بواقي القسمة الإقليدية للعدد “10 على7 
3) »عدد طبيعي يكتب في النظام العشري كمايلي :999888777666555444333222111 - بن 
-١‏ بيّْن أن ©يكتب بدلالة العدد 1 11. 
ب- ما هو باقي قسمة العدد 0 على /. 
#التمرين الثاني: (04 نقاط) 
الفضباء متسوب إلن العام المتعامة المتجانين: '( رز )ا . 
نعتبر النقطة (1:1:0-)4 والمستوى(8) ذو المعادلة 0 -6- 27 + :2 - عن . 
ولمع ل عيك ويا 0 حا ري 0 
2 28 - ج 
1) أ- أحسب المسافة بين النقطة 4 والمستوى (2) و استنتج أن 4 لا تنتمي إلى (2). 
ب- أثبت أن المستقيم ((7)يشمل النقطة 4 و يوازي المستوى(2). 
602 أ- جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) ؛ الذي يشمل النقطة 4 و يعامد المستوى (2) . 
ب- عين إحداثيات 8 نقطة تقاطع المستقيم (4) والمستوى (2) , 
ج-عين تمثيلا وسيطي للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة 8 ويوازي ((7) . 
ثم اثبت أن (4)محتوى في المستوى (8) . 
3) تعطى النقطة (1:2-:2)').أحسب المسافة بين النقطة ) والمستقيم ((7). 


صفحة 1[ من 5 


”التمرين الثالث_: (06 نقاط ) 

فى كن ان الكت م يستسوت: الى الفذلم المتقابنة المتجانس [ 17 ,0:1 ) 
تعتبز النقط. ,4 رورم لواحقها على الترتيت: دو 2وردحيث: [4حدة -,47,23ح [إسح ع ]ب يسدد ره 
-١ )1‏ بيّن أنه يوجد تشابه مباشر وحيد كاحيث: ,4 > ( وك ) كدو يك - ( ,كم ) 5.. 





ب- اثبت أن العبارة المركبة للتشابه '5.هي: 00 دوأ لجا )دب ْ 


ج- استنتج النسبة والزاوية واللاحقة © للمركز 2 للتشابه ؟.. 

د- نعتبر النقطة 14 لاحقتها 7 حيث 0 عد جو صورتها ('11')2بواسطة 3 

تحقق من أن ('1)2-2- '2- 0 .واستنتج طبيعة المثلث "0/1/11/1؟ . 
2( من أجل كل عدد طبيعي 7 . نعرف متتالية النقط (, كه )كما يلي: ( , 4 )5 ح ريبكل و نضع ,مكل ح إلا 

) مثل النقط ,4 , ,4 , يك وأنشئ هندسيا النقط بك ويك , بك ,مل 


ب) برهن أن المتتالية ( ,1 ) هندسية نبي لذبي حدها الأول ,ا 
3 المتتالية (,7])معرفة على 131كما يلي: ,ا ... + إنا+ ,ناح ,نا. 


. 7 عبر عن «ابدلالة‎ )١ 
ب) هل المتتالية (,7])متقاربة؟‎ 


4) احسب بدلالة #الطول ./)حيث: .424 - ,24 ثمٌ عيّن أصغر عدد طبيعي #الذي يحقق: 0.06) ,2 
”التمرين الرايع : ( 06.5 نقاط) 


الدالتان العدديتان / و © معرفتان على المجال | كمايلي: 


ك1 2 ع (2<) لل و دصا+ 25-2 - ( )ع 


(,©) التمثيل البياني للدالة '# في المستوى المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ثر, 0:7) 
1) أ) أثبت أن الدالة © متزايدة تماما على المجال [م+-:0[ . 





ب) أحسب (1)© ثم استنتج »حسب قيم +« » إشارة («) ع . 
2 أ) أحسب ()/ مهنا . ثم فستر هندسيا النتيجة . 


ثور 


ب) أثبت أن المستقيم (4) ذي المعادلة 1+ 27 - «ر هو مقارب مائل للمنحنى (,©) . 
ج) أدرس وضيية المنحنى (,©)) بالنسبة للمستقيم (4). 
3 أثبت أنه » من أجل كل « من |©+ :0| »فإن لكام - (2)' كر ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 


1 11+1ى 
5) نضع »من أجل كل عدد طبيعي 7 : #ه((1+ 2)-(2) 7) كيه 





صفحة 2 من 5 


أ) أحسب ,7 ء بدلالة #» ثم استنتج طبيعة المتتالية (,7]) . 


ب) لتكن 4 مساحة حيز المستوى ؛المحدد بالمنحنى (,0) وبالمستقيم (4) وبالمستقيمين الذين 
معادلتان لهما: 1 - 0 ا 0 تعلق هرم أره + 110 ((0-10) - لم 
6) نعتبرالدالة 7»المعرفة على المجال [0ه+:0[ » بالعلاقة : 2 +32 - ( م[ + 1)”< - (),/ 


« 2) ( 


أ) أثبت أنه »من أجل كل « من |مه+:0[ » فإن : 000 .ثم استنتج أن 0 < ()/ 
ل 


00 
ب) عين ذبحيث يكون 0 -(0)/. 


صفحة 3 من 5 


© الموضوع الثاد 


جهو 


”التمرين الأول:( 03.5 نقاط) 

1- حل »في مجموعة الأعداد المركبة © » المعادلة : 0-(2-2()22-22+4). 

2- المستوى المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (,::0) 
لتكن النقط 4 » 8 و© التي لواحقها على الترتيب» ,رت » ,2 واح2 حيث: 2 - ردء 03 +1- و و قل -1- ,: 
1ت اكنت تتيكلذ امنيا لكلهة 2 
هك أكنت على الشكل الأختريف العدة 00 ْ 

1 ُ 

ج-عين قيم العدد الطبيعي 1/ بحيث يعون 2 عددا حقيقيا سالبا :. 

3-أ- اكتب على الشكل الأسي العدد 2-5 
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ب- استنتج أن 0 هي صورة 8 بتحويل نقطي » يطلب تعيينه بدقة ثم عيّن عناصره المميزة . 
4- حدد مع التعليل طبيعة الرباعي )0024 . 


“”التمرين الثاني:( 03.5 نقطة) 
1) حلل العدد 320 إلى جداء عوامله الأوّلية ثم عيّن مجموعة قواسمه الطبيعية. 
2 «رعددان طبيعيان أوليان فيما بينهما. اثبت أنّ ود و (0ر+*) أوليان فيما بينهما. 
3) مو5عددان طبيعيان غير معدومين بحيث: 3207# - (م+ه)71 حيث (4:5) لطم د ور 


عيّن القيم الممكنة لكل من العددين »و 5. 


”التمرين الثالث: (06 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ١‏ ة 0 
نعتبر النقطتين (4)2:1:1 ,(1:0-:3) و (2 ) مجموعة النقط (0,2[,:) 14 من الفضاء التي تحقق: 
0 - 117 مار - ثمارا 
1) بيّن أن النقطة كر تنتمي إلى المجموعة (طا)وأن (م) هي المستوي ذو المعادلة: 0 -1+ ج-:ر2 -1. 
2 جد معادلة لسطح الكرة (5) ذات المركز 7 وتشمل النقطة 4 . 
3) ليكن المستوي [') المعرف بالمعادلة: 60 - 4 - ج + بر - 22 . 
أ) بين أن ('ر)يقطع (5 )وفق دائرة (0) )يطلب تعيين مركزها 77 ونصف قطرها 7. 
ب) لتكن النقطة (2-:2-:8)2,تحقق من أن 8ك هو أحد أقطار الدائرة (©). 
ت) جد معادلة ديكارتيه للمستوي (0) المماس لسطح الكرة (5)في النقطة بير . 


صفحة 4 من 5 


4) عيّن المجموعة (5)للنقط (2,نز,:د) 1رمن الفضاء حيث: 


0 - (4-ج +بر-2)+ (1+ج- بر2-:). 


“”#التمرين الرابع : (07 نقاط ) 


المستوئ منديؤتة إلى الفعله المكفافة المتخا 2 7 2 


> الدالة العددية المعرفة على م7 كما يلي :1+ © (1-* )-(ع«)ع 

1) ادرس تغيرات م . 

2 عين عتبعا لقيم «:ء إشارة (+)ء واستنتج أنه» من أجل كل :من م » فإن : 0 <1+ “مم 

3) تحقق أنه »من أجل كل عدد حقيقي عر » فإن *-1-(+)'م- ()ج ( 'ج هي الدالة المشتقة للدالة بم) 


1 
استنتج 4) | وفسره هندسيا. 
0 





/ الدالة العددية المعرفة على ج كما يلي: 354 -(م) م و (,©)تمثيلها البياني. 
سل 


ع 
1) احسب (+) / حمنا » (*)/ ممنا وفسر هندسيا النتيجتين. 
*2+1(6) 


2) بين أنه »من أجل كل عدد حقيقي برء فإن - -() ”ر واستنتج جدول تغيرات / 


[1+*ءد) 
3) بين أن ددر هي معادلة المماس (7) للمنحني (,0) في المبداً. 
4) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي بر فإن /كا مجنت + ()/رواستنتج وضعية(,0) بالنسبة للمستقيم(7) 
ع٠‏ 06 
5) ارسم المماس (7) و المنحنى (,0) 
(,») المتتالية العددية المعرفة على 7 كمايلي : 2 - ,: ومن أجل كل عدد طبيعي , فإن : (,0)/ر - ,,,/: 


1) برهن بالتراجع أنه» من أجل كل عدد طبيعي , »فإن: 0 < ,2 
2 برهن أن المتتالية )1 متناقصة تماما واستنتج أنها متقاربة واحسب نهايتها. 


صفحة 5 من 5 


متقن الشهيد سرار عبد الحميد - زغاية 





تصحيح البكالوريا التجريبي 


بالقسمة الإقليدية للعده 5 على روح م نلحد 
المعادلة 1م تصبح 


( مد + مر 5 ح * بوب ةير 


)* -(-1 


بما أن 631 عدد أولي أي 1 . 631 -631 فإن ا 
حانيووى م ل 


| لأن ري مس ريه برمخه) 
وف 2< و ل عددان طبيعيان . 

إذن 1- - نر وبالتعويض في المعادلة الثانية من الجملة نجد 0 -210- 2م ولدينا 8-841 ومنه 
9- لرل. 

00 - 00 و[ 1 ٠‏ 
لدينا إذن 4 - ل - ,بد ( حل مرفوض ) و 1 00 بالتعويض نجد 14 - «ر 


ومنه توجد ثنائية وحيدة هي حلول المعادلة ومنه |[[8711]015/1 


© أ/ إيجاد باقي قسمة 111 على 7 : 111-15.7+6 ومنه : 
ب / تعيين حسب قيم , بواقي قسمة ”10 

-<6]7| , 10: - 27| , 10' 37| , 10" >1]7[ 

ومنه جدول البواقي كما يلي 


© م عدد طبيعي يكتب في النظام العشري كما يلي 999888777666555444333222111 - بن 
أ- كتابة ىن بدلالة العدد 111 : 


بقسمة العند م على 111 نجد :005771500500700600501005003001 
ب - باقي قسمة ىس على 111 : باستعمال السؤال ©أ/ و ©ب/لدينا 
(*9.10- 8.1021 7.10/5 6.10/5 5.102+ ”4.10 3.106+ 2.107 + "6.)1.10 - (111.9008007006005004003002001 


ومنةه (7.1+8.6+9.1-+5.1+6.6 +4.6 +3.1-+ 2.6 +.6.)1 > (111.9008007006005004003002001 - ين 
لدينا إذن [870]7- م لعن [2]7 870 ومنه لدينا 


و-ع2 كه جنر 
لدينا (1,1,0-)24 , 6-0 22+ بر2- «:(م) و 2-غ3- بر2(:4) 
2-90 كه 5 


© أ-المسافة بين و (م) هي: 


0 <3-(م,2)4 ومنة (م)ءع 4 





ب - إثبات أن (2) يشمل /, ويوازي (م) : 
3-+1-2- 1-غ 
لدينا 2-+11-3 ومنه 1-ع1 أي (©)ء م 
2-+0-2 1-غ 


ه اثبات أن (م)//(2) : 
(2,3,2) شعاع توجيه ل (2) , (2,2-,1) شعاع ناظمي ل (م) ولدينا 0 - 2.3 +(2.1+3.0-2 - 7.» 
ومنه )2 و 7, متعامدان ومنه (12(//)2) . 


© - تمثيل وسيطي ل (1) الذي يشمل 4 ويعامد (7) . 
1-'غ2- 2ن 
(4) يعامد (2) ومنه (2,2-:701 هو شعاع توجيه ل (4) ومنه: 1+'/2- - «ر: 
2-27 
ب/ إحداثيات 8 نقطة تقاطع (4) و (() . 
1-'2- 2ن 
1+'2-- بر 
د 
122-60 رردوض ور 


اله 
2-7 


ج - تمثيل وسيطي ل (,1) الذي يشمل 8 ويوازي (2) . 
(8(//)52) ومنه شعاع توجيه (2) هو شعاع توجيه ل 5 4) أي (2,3,2) شعاع توجيه ل (1,8) . 
1-7 
ومنه 1- 3ح مره : (و4) . 
20 2 
ه إثبات أن (م) -(,84) : يكفي إيجاد نقطتين من (,8) تنتميان إلى (م) 
لدينا (1,2-,0) 8 تنتمي إلى (,4) و (1,2-,0) 8 تحقق معادلة () فهى تنتمى إلى (7) . 
5-59 1 - + في التمثيل الوسيطي ل (,1) نجد نقطة أخرى (8)2,2,4 من (,4) وتحقق معادلة (م) أيظا . 
بما أنه توجد نقطتان من المستقيم (,د) تنتميان إلى () فإن 
© حساب المسافة بين النقطة (0)2-1,2 والمستقيم (0). 
المسافة بين النقطة (1,2-,0)2© والمستقيم (2) هي الطول 077 حيث ,م هي المسقط العمودي ل © على (2) 


يكفي إيجاد إحداثيات النقطة 7 ثم حساب | 077]| . 


ومنه لدينا : 0 -2)25-6 +(1+'+2-)2-(1-') ومنه بالتعويض بقيمة '+ في 


واج ىد 2-5 
7 تنتمي إلى (2) ومنه فإن ومنه | بر - بير | 27© أي |  3:-1‏ 027 
وقدى 5 4 - 21 
وشعاع توجيه (2) وى (2,3,2)/ و 07-0 وهذا يعني أن 0-(4-غ2.)22+(3.)3-1+(2.)22-5 








لدينا النقط ,4 , ,4 , يك لواحقها على الترتيب: ,2,,2,, حيث 41 - 5 -ح ,4,2 -1-- ج,خ -4- - رح . 
-١ ©‏ بين أنه يوجد تشابه مباشر وحيد 'كاحيث: ,ك > ( مك ) 5و يك - ( ,ك) ك.: 


بما أن ,كعد ,ىل و ,كع إلى فإنه يوجد تشابه مباشر وحيد يحول ,2 إلى ,4 ويحول ,42 إلى ,4 





ب - اثبات أن العبارة المركبة للتشابه ىهي: دك دوأ لجا )دب . 


ار 5(١-‏ ل ) ؟. اا معن قوكت,ىع ٌ 
بك زوك ) معنه 0 0 وبطرح العبارتين نجد (,2-,4)2 - ,2- ,2 ومنه 





رك - (4) 5 دم 
ال شتت دن ب فريك بلينةا بر في الما ]ار رد لي تور 
2 كته 2 





ومنه العبارة المركبة للتشابه ذهي: كك دوأ لجا )دب 


ج - استنتاج النسبة والزاوية واللاحقة 2م للمركز 2 للتشابه '5, . 


٠‏ نسبة التشايه هى 








ريدد 

ل ا ل رن شيرب فى ورافن المداء جد 
ب 
20 


د - النقطة 142 لاحقتها 2>حيث © ع 2و صورتها ('14')2/بواسطة 5 
ه التحقق ا (/2--7)2- '2 - 0 .واستنتاج طبيعة المثلث 22201 


كك 7 ا , 
2 2 2- ناا 


57 ماشهكتككتتتلات اناك 2“كككتكتكتكة 2 











347 ا اد 
2 2 








من (1) و (2) نستنتج أن المثلث "521414 متساوي الساقين و قائم في ' 14 . 


. تمثيل النقط ,4 , 4 , رك وانشاء هندسيا النقط بك ,رك ,يك ,مك‎ )١ 
لدينا (4-,5) ,ىك ,(4-,1-) رك ,(1-,4-) ركم‎ « 


ه من جهة أخرى لدينا ( ,بك )ى - برك معنا 1ك > (4) ق, وك - (,ك) ى ربك - (يرك) 5 ...الخ 
ومنه نستنتج أن يك - (,ك)( 05 5) , بك - (,ك)( 505) و بك - (رك)( 05 5)........الخ 


أي التشابه 505 يحول ,4 إلى ,4 و يحول ,2 إلى ,ل ويحول ,4 إلى ,4 ...الخ 
حيث 505 هو مركب تشابهين نسبته جداء النسبتين وزاويته هي مجموع الزاويتين . 


1 2د 2ل 


يمنا ان فسمة التكنايه 4 2 فإن نسبة التشابه 5 هي 


757 20 
. « ااؤميية 7 2 5 الم 7 7 71 
بما ان زاوية التشابه 9 .م - فإن زاوية التشابه 505 هي ---1- /+| -- 
م 4 0 3 |ل آّ | 
لدينا مثلا : اك د با و 2--[ولاك,ه 04ى) لأن ,ل صورة ,4 بالتشابه 505 
1 7 يت إن اسلا 0 4 2 : 
بالك لكر 2--[( باك 4ة) لان ,ل صورة ,2 بالتشابه 05 5 الخ 


٠ الانشاء‎ 








ب) اثبات أن المتتالية ( ,1 ) هندسية أساسها .و تعيين حدها الأول ,ا 


لدبنا بل بل - كه 1 ومنه وب من , ل - يا ده 


اك ,كم ( أى 0 


لأن م 4 2 
برل - يي كات 


1+ 7-7 2 > بجوير 
مه متي (ر« مسي نت 5 ين ده 159171599959019 





ام 


7+1 


ام 


© المتتالية (,7])معرفة على 131كما يلي: ,1+ ...+ ,1+ ولاح ,نا 





ب) بما أن غلا يب فإن (,0) متقاربة وبما أن .0 هي مجموع حدود متتابعة لحدود (,0) المتقاربة فإن 


(,0) متقاربة. 
©حساب بدلالة 7الطول ‏ /)حيث: !4 - 


م - 


ومنه 7+1 


لدينا ,04© - ,/ 


أي (,” ا أساسها 2 -'ي وحدها العام هو '( 


2 1 7+1 


1 


3 


./2 
-_ ,ما‎ ١ 


601 1 


1 


7-7 أي ).2001 


/ , )0.06 : أصغر عدد طبيعي 7الذي يحقق‎ ٠ 


106 ين 0,06 4ه 2ه ومنه (15)0,06 > 2 62م ومنه 


6 م شد ما م + 6/2 صا وبالتالي 


/ و © معرفتان على المجال | | “دم -1 


+1+ 22 ح (ع<) ل 


0 أ) اثبات أن الدالة © متزايدة تماما على المجال ]+:0[ . 


[ + 0 
الدالة 5 قابلة للإشتقاق على | +0[ ولدينا ٠‏ 
متزايدة تماما على [0+:0[ . 


ب 
0 -()ج ومنه اشارة ء تكون كما يلي : 


© ) حساب ()/ «إذا 


ثور 


. وتفسير النتيجة هندسيا : 


- ( نرصا بور+ 0 0 - 


عدج بر 


1 ْ 
م رو - 0 0 - 
وغ ممجج بر 


خط 
ا“ 


1 


1 


سنا ع 
ل مجع 


دما 25-2 - ( )ع 


و 


ا - («)'ع وبما أن إم+,0[ ء ع فإن 8 


0 - (1+ 2)صنا 


مج عر 


اا 1 
يتتتحتتبه ما 
ل 0ج عر 





ه التفسير الهندسي : 0- , مستقيم مقارب للمنحني (,0) بجوار م+ . 
ب) اثبات أن المستقيم (4) ذي المعادلة 1+ 2 - :ز هو مقارب مائل للمنحنى (,0). 
م[ خططحط سنا -|(1+ 2)-(2) /] دنا ومنه (4) ذي المعادلة 1+ 22 - :دز مقارب مائل للمنحنى (,0) 
0 ممدج نر معدج عر . ٠.‏ 
ب) وضعية المنحنى (.0) بالنسبه للمستقيم (4): ندرس اشارة الفرق (1+ 2)-(6© / 
لدينا 0 <2)-(2) /ر ومنه 6م[ ع م[ ج> 1 - 2م[ ج> 0 - م1[ - ]1 جه 0 - اه 
2 


© اثبات أنه من أجل كل 1 من [مه+ :0| فا اك _ 


. إشارة ()”/ من اشارة (»)ج وجدول تغيرات / يكون كما يلي 


في 161:7 5ل 4ل تل صل يلل 1:0 9 8 7 6 5 4 تت 2ل بل 7-6 2--57-4-39- 


1 11+1ى 
© من أجل كل عدد طبيعي 7 : +«1((0+ 2)-(6) /) ,, | - ,0 


| ) حساب 0" , بدلالة ثم استنتاج طبيعة المتتالية (,/)). 
007 اك يشش سرس رار 
م 0 3م 0 1م 0 0 

) 11 06 0 "ما (1+ 07 
2 2 


1ل 9 
- | مآ 7 - 1(126+ ]| - العا 1 دم ] 


ِ 





| لمسلعشيله |ر_ ا ل لكا | رما روم 


وبالتالي ومنة ( 0 بحسابية أنباننها سدس ويحدها الال 2 - ,نا 
ب ) ك4 مساحة حيز المستوى ؛المحدد بالمنحنى (,6) وبالمستقيم (4) وبالمستقيمين الذين معادلتان لهما: 
1 - < , 7 - < . التحقق من أن : 1/4 (,10- ,لا) - 4 


(باستعمال علاقةشال ) 


© الدالة 7»معرفة على المجال |0+:0] » بالعلاقة : 2 + <3 - ( م[ + 27)1 - (7)1/ 
ا" .ثم استنتاج أن 0 < (6):/ 


أ) اثبات أنه »من أجل كل د من |مه+:0| . فإن : 4-() م- 
ل 


حص -]1 
للب هه[ |), 
1 1 1 1 


0 + 2 صا + )7 د _ دك - 1ن[ > عر > عر‎ (32 +2  )( 


28 سل ل 


هه . أنينا من بحذول تفيودات /ر 4< زع /ر تكافيء (1) /<(2)/ ومنه 4 ]راي 0 < 4 | , 
1 


ل 


ب) تعيين ابحيث يكون 0 -(0)/ 
0 -(0 10 كافيء 4-0-| 2 ) / تكافيء 4 م + | /ومنه (0) /م- 1 | /ومنه 1- ل وبالتالي 
28 الل 
انتهى تصحيح الموضوع الأول 





متقن الشهيد سرار عبد الحميد - زغاية 








© حل في مجموعة الأعداد المركبة 


لدينا (0 - 4 د 2-2 رياد 0000 
ارك رو ار بكاوي مك 
ه حل المعادلة (2) : لدينا 12.3- 3--1,4- 1(2-) - من- "5 - '4 ومنه 1/3 - اقل 
1-3 'قل.-'قه ةرط "نماك 
ا 2 5 - 1 سشسش مح ىل 


ومنه نجد ]ب 1 1+7 : 


01 
ومنه المعادلة ( 7/) لها ثلاثة حلول في 


© أ) كتابة شكلا أسيا لكل من و2 لع2 : 
* 2- (ق)+ ل - |قلد مخ داوع . + - [ 2/3 +1 )عت - 2182 ومنه 
* 2- زقلح)+ ‏ زم إقلدة- | دامع , معد +ع - - [3ل1-1)هنة- ,موي ومنه 


ب ) الشكل الجبري للعدد ل 


2 


2-0167 ]ل ل 1-67 05 ]0.0 بج 
0 مله 7+ و 0 98 - ا 0 7+ 5 د60 


| (336-).ب2 م د (336)ب2 + وده 3 


ج) قيم العدد الطبيعي 11 بحيث يكون 2 عددا حقيقيا سالبا : 
'(, 2) حقيقي سالب معناه م/ - '( م 26)2 








111 


0 ا أ إيعه- "(معاعةه 
ومنه عرعع/ - م 2)ع2:8 معنأه ان ا وبالتالي 


© أ- كتابة على الشكل الأسي العدد. 2-2-5-4 


رك مه 


0 


| 
26 3 


١‏ (تلضج) _ قادنجا_ _ لمك _ 1-3-2 _ رمحمه 


4 ليه الكت 11-2 رقدرد 

















ب - استنتاج أن 0 هي صورة 8 بتحويل نقطي : 


لدينا 631-1-| كحك ولدينا | 35 -| سمه 
ل 3 وقوه 


مركزه برذات الللاحقة 7- 2 وزاويته 2 : 


© تحديد مع التعليل طبيعة الرباعي 02101) : 


لدينا 48 - 40 , و ولدينا أيظا 8 و 0 متناظرتان بالنسبة لمحور الفواصل ومنه الرباعي 


© تحليل العدد 320 إلى جداء عوامله الأولية ثم تعيين مجموعة قواسمه الطبيعية : 
5 -320-32.10 ومجموعة قواسمه هي : 2,1 ,320,16,80,64,40,32,20,16,10,8,5,4 


© :دو :رعددان طبيعيان أوليان فيما بينهما. اثبات أن د و (:ر+-«) أوليان فيما بينهما: 

لدينا 1 - ( مز, )لمع مر ونبرهن أن 1ح ( بر+ #, بزن)0مع مر 

نضع 4 - ( 17+ :دو 260)36[7 122 1 
يدا إدن . 00 و 0 وملة فإن بحم كوررج حك سوسا وده 0ك و 
بالتا 7 أ 

تلي ي_رى,ى 4 أ 71 


100 0 4 ومتة 6 رومالا 2 
من جهة أخرى وير ..) و07 5 «رو// 1 0 1 5 2 


من (1) و(2) لدينا 4 يقسم (2 بر,ة )لمع م ولكن 1 27 بر,* 40مع م لأن 1-(بر, )لمع م ومنه 1- 4 


© هو 5عددان طبيعيان غير معدومين بحيث: 32071 - “(5 + »)7 حيث (0:8) 01م - مر 
٠‏ تعيين كل القيم الممكنة لكل من العددين »و 5: 

لدينا 2 - (0)8,5مع م وبوضع 'م- هي , 4'م- م حيث 1- ('5,'م)0عع م . 

بالتعويض في العبارة 74 - من نجد 4 ,م - 4'م له أي 0م - 2ل 'ط'ن ومنه «- ل'ط'ن 


57+ 'ه) يقسم '3200'5 وبما أن 577+ '4) و '0”8 أوليان فيما بينهما فإنه حسب غوص 52+ '4) يقسم 320 
ومنه (1,4,16,64ء 507+ '4م) وبالتالي (11,2,4,8ء ('5+ 'م) 

ومنه |(1)1,3(,)1,7(,)7,1» ('85,'ه) 

وبالتالي ((1)7,1(,)1,7 (4,5) . 





